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^»zffl» m eortm quam ma- 
xima numero, qui. vel 
virtutum TVARVMJpkndo- 
repenuji TE admirantur , vel 
Jingulari TFA bumanitate & 
benignitate capti TEdiligmt fif 
ve/terantur , nmojit, cui ego in 
TEadmirando venerandoque con- 
eedam: dudum exoptaui aUquam 
occqfionem, quo erga TE animo 
Ti A, firn 



fin (iffeUus, publice prqfiendL 
Equitkm non ignaro, me erm non 
èffe, qui parjit magms TVIS 
virtutikts hndmdis, nei ex cuiui 
iiidido ad IVAE gloriai «/»• 
plitudmm oliquid accedere fqffit, 
qmdfipqffèt a mejùri, mìni fa- 
ret, in qua efficienza mnne meum 
ingettium ,Jittdium , Mgentiim 
lubentius calhcarem. Sidita fe- 
re natura ejì camparatum, vtam- 
mas magnarum virtutam aànt' 
ratìone impkttts eum eBos §tam 
plurimos ttJkT velit balere, tmu 
eum maxime, cttiut aimiratiane 
efi accupatttf. Qmire, etji Uh 
marno duUm pepenà, mitteremne 
ad TE, DOMINE, Ime Eit- 



clideum c^us, curis mas advjùm 
tiromtm vtcuhqueaccmwmdatum, 
quippe quqdhnge infra TVAM 
dignitatem, ncque, TVA perjà- 
naftttis àgnum videiatur, non 
potili tamen a me mitrare, vt 
tane dudum exoptatam occafi»- 
nem dimitterem, Jùmmae aàni- 
rationis ti ventratipms, qua TE 
colo, & quam TIBIverbis cO' 
ramfatis declorare pudor tneus 
nmjìnit, pubhcujn nane edendi 
monumentum. Conprmabat de- 
inde animum meùm bac, quod be- 
tte ìntelligebam,J quo ittuJM no- 
mine baec mea Eiicliàs editto ej/èt 
it^cribmda, nm tttiiid potius, 
quam TFVM, mibi deligen- 
_ a 5 duni 



iumejfe. Namque quuihTVAE 
fapientiae demandata fit buius 
Acaàemiàe cura, in qua per ali- 
guot armos matbemata priuatim 
domi: affidi ìueipartemputabam, 
TIBI vitae meae academcaered- 
iererati(metn,acuUsque TVIS 
meortm Jludiorum Jpecimen ali- 
quodfuhiicere. Qutte qmm ita 
Jnt, audeo, ILL VS TS ISSI- 
NE DOMINE, TIBIbunc 
libeUumea qua par e/i reuerentia 
dicare, TEque mapcimopere ro- 
go, vt euvty sfitte tanquam addi- 
Biffimi TIBI animi mei tefferam, 
fiue tanquam officiorum meorum 
pignus , Serena fronte excipere 
dìgneris. Tìnta ejl TFAbu- 



matdtas, 5f in mnes, qui TEaà- 
eunt, facìlitas, vt animo piatte 
cónfidam , bjfce meis precibus a 
TE locum reliSum tri; in quo 
etimi, vt fiero, me adiuaabit ip- 
Jiim nomen Euclidìs, quiparens 
eiusfcientiaereSeputatttr, quam 
quanti Tyfacias,cumiUuàiecla- 
rat,quodeximiae_§eiFìUum èain 
primis erudiri vohi/ii, tumquod 
nuper in morte Haufetùi nqjìri, 
excelkntis Gemnetrae, magnam 
iaSuram faQameJfeiudicaJH. Ce- 
terum fif iHud TE vebementer 
rogo, vt me meaque omnia TFO 
fauore ti patrocinio campUBare , 
ti ita de me exijlttnes, mefen^ 
tantmn operam daturum ejje, vt 
ne 



ne TVO patrocinio videar indi- 
gmis, quanto animi ardore, vf 
TÌB I kmgae iucundaeque vitae 
f (licita f, TFISqueeximis vir- 
tutibus Urgiffima remunerati» 
coniingttt, a Deo inmwrtaU ex- 
peto 

ILLVSTRISSIMI TVI 
NOMINIS 



Sctibeb. Lipfiae 

Ton Septembr. 
elslacczzxsiii 



KdJiAas deditusqnt 

Georg. Frider. Baermannus. 



f'W^^§m% 



EDITORIS PRAEPATIO, 

. C II 3udidis Ekmenta omnibus, 
iSj^ quotquot ad mathefin di- 
*** fcendam animum appel- 
lunt, non legenda folnm; fed &fere 
tota edifcenda effe, communis olim fiiit 
niagiftrorum huius artis fentenda, & 
hac noftta edam aetate, in qua tan- 
ta Elementoram Geometriae copia 
inUrufli dicaman obranfumus,omnes 
mecuhi ' confìtebuntur, qui in Eucli- 
deornm Elementoram leflione ea qua 
par eft diligentia funt veriati. Neque 
hoc tam fufcepti operis amore, quam 
idoneis rationibus induftus indico, 
quibus exponendis & bis id perfuade- 
re poffem, qui haec Elementa nondum 
. lege- 
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legerunt, & eorum quoque crimìna- 
tionibus occurrerci qui, quum Eucli- 
dis hos libros fiue carptira fiue certe 
ofckanter legerint, deinceps nefcio 
quem commodiorem in tradendis pro- 
pofitionibus ordinem, quam facilio- 
reiii £cbeuiorem in demonftratìonibus 
viam, iure defiderare pofle fibi viden- 
tur." -Vanim quìa horum , argumen- 
toram longior foret tra£latÌo^ quam 
praefandì breuitas paticur: vnam tan- 
tum rationem commemorafle fufficiet, 
ob quam horam Elementoram Ìe£tìo 
tironibus non vtilis folum fed & necef- 
iàrìa eli dicenda. Sdlìcet omnes, qui 
poft Euclidis tempora aliquid in Geo- 
metria fublimiori, vel in Mechanica^ 
Optica aut Aftronomia a fé inucntum 
litteris-prodiderunt, quemadmodum 
denionftrationum fuarum plurimas ex 
iis duxerunt, quae' in bis Eleiiiemis ab 
Euclide funt oftenfa, ita & faepe ad 
eorum tanquam fontes le61:ores aman- 
darunt' Cuìus rei quae fìat rationes , 
intel- 
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intellefliu non eli difficile. Namquc 
veteres Geometrac alium Auftorem 
<atarc non poterant: quum multis poft 
Euclidem feculis nemofuifTet, qui tan- 
ta arte detexram Euclidis telam retexé- 
re. Se fubnoua quadam forma tironum 
óculis iìAere voluiflèc. li vero* qui 
noikae aerati propiores fuerunt, his 
tantum exceptis, qui ipfì vniuedae 
mathefeos elementt confcrìpferunrì 
ad alium elementoruni Geometriae 
fcriptorem leélores fuos comn^ode noa 
potuerunt ablegare,cum alias ob cauf* 
ias, tum ob hanc potiflimnm, quod 
nullius Àuflorìs dementa Geometriae 
aeque vulgata funt, atque haec Eucli- 
dea, quae in omnès terrarum iegi(>> 
. nes/fimul ac ad eas Geometrìa accef^ 
fìt, perlataeHè conilat, & ex quibus 
tanquam fontibus ceteri rìuulos fuos 
deduserunt. Quae cauflà , iìcut ple^ 
rosque recentiorum Mathematicorum 
impuliffe vidotur, vt Euclidea Eie- 
menta r vbì opus erat, in demonftrd- 
•■' tionibus 



praEfatio 

tionìbus fuis citarent, ita & cos, opi- 
nor, qui pofthac fcribent, commouebit, 
certe commouere debet, vt hunc ve- 
teram morem- fequantur. Quum er- 
go ad tot tam admirabìlia excellentìfn- 
morum ingenionim ìnuenta aditus . 
iis fit praeclufus, qui Euclidis Elemen- 
tis funt deilìturì, vel eorum leflionem 
Iiegligunt: neminem fore coniìdo, qui 
non intelligat« quam fit neceitariuiix 
mathefeos amatoribus, vt in Euclidea 
idiola tìrocinium ponant. 

Quae quum ita fiat,- communi vti- 
litati me aiiquo modo cpnfulere poife 
putabam, fi hosce Euclideos libros, 
quorum exemplaria in noftris biblio- 
poliis inde ab aliquot annis delìdera- 
bantur, denuo edendos curarem. Ve 
aucem haec noua editìo quam pluri- 
morum vfibus inferaìre poflet: ope- 
ram mihi dandam elle ìntclligebamt 
vt talia exemplaria ederentur, quae 
Tfteque mole fua ncque pretio cmtores 
deter- 
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dètcrrerent. Quarc quum ea horam 
Elementonim editìo, quam eximius, 
dumviucret, Geometra, Ifaacus Bar- 
rowÌus« iuuenìs olim Cantafarigiae pa- 
rauerat, breuitate ita fé commendanèt, 
ve & in Germania typis quondam re- 
cura,&pIurimorum manibus huc vs< 
que trita cfTet: in anìmum inducebam, 
huius editìonis aliquod exemplar ty- 
pis itenim defcrìbendum dare. Sed 
poAea mutaui confìtium, quum per- 
penderem, huìc quamuis elegantiffi- 
mae editioni ineflè tamen aliquid, 
quod alìquos leftores oflFcndere mc- 
minerim , & quod editioni alìqua fai- 
tim ex parte meliori locum relinquat. 
Scilicet qui Barrowianam Euclidis edi- 
tionem cum Graecis codicibus contu- 
lerunt, non ignorant, in ea mulraruth 
propofitionum demonfìrationes im- 
mutatas, nonnullarum quoque omni- 
^no fublatas eflè, aliis, quas Graecus 
EucUdcs non habet, in eanim locum 
fubitìtutis. Quod quanquam apud 
b mul- 
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multos LefVores fecale excufatur bre- 
uitàtis ftudio : funt tamen haram re- 
rum intelltgentes, qui ìd &éhimnon 
elTe mallent. Dicunt enim primo, 
ditHcillimum eflè, Eudideis demon- 
ìlrationibus alias fubilituere, quae, 
quum breuiofes iìnt» genio horum Eie- 
mentorum , & purae fimplicitati huius 
Geometriae aeque conueniant; idque 
ipfuni ìUum celeberrimum Euclìdis 
ediforem fuo exemplo docuiffe ia de- 
monflirationibus, quas plurimis Libri 
11. propofìtionibus adiunxit. Deinde 
negane , illum , quì fé Euclidem edere 
profìteatur, munere fuo rìte fungi, (i 
lefloribus alia tradat, quam quae ipfi 
legerentj.fi Graecis codicibus vferen- 
tur. Quae, quum non exiguam veri 
fpeciem habere mihi viderentur ; ne- 
que ego in tanti viri opere aliquid im- 
mutare auderem: llatuifdenouapror' 
fijS editione Latina Euclidis paranda ^ 
mihi cogitandum effe , quae Graeci 
textus demondrationes faris fìdeliter 
exhi- 
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cxhiberet, ia ceteris vero Barrowia- 
nam hreuitatem, quantum eius fieri 
poilèt,imitaretur. 

Sumta itaquc in manus praenantifTì- 
ma Operum Euclidis edirionc, quac 
cura dofti0ìmi viri, Dauidis Gregorii, 
Oxoniaeprodiit, ex ea textum Lari- 
num deiìnitidnum & propofirionum 
defcripfi ad verbum, pauciffimis * ex- 
ceptis, in quìbus lìue fenfus iìue Grae< 
cus contextus aliquam mutaùonem 
poftulabat. Deinde perleéìa vniuscu- 
jusque propofitionis deroonftratìone, 
eam fic reddere ftudui , ve , feruato eo- 
dem ordine, quo Euclidea l/UogiTmo^ 
rum feriem inflruxerat, totam tamen 
demonftrationem in arflius quafi fpa- 
tium cogerem. Hoc autem quatuor 
potiflìmum modis efficere volui , quì- 
bus & Ifaacum Barrowipm vfum effe 
videbara. Nam primo (K^-wriv, quam 
b 2 Eucli- 

' Suni illae prop. 7. L. I, pmp. ag. L. Vi. .prop. 
to. L. Vili. & ptop, i6. L. XI. .-"'x 
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PRAEFATIO 

Euclides lingulis propofìpionìbas fub- 
ìungit, & ih qua quidquid in propofì- 
tionibus vmiférfaliter enonciatum fiiìt 
ad fingulares fchematum appofitorum 
iineas applicar, ipiìs propolìtionifaas 
inclofi, ita tamen, vt ne «K^nrv cum 
propofitione conMnifcerctur, fcd vt 
qtiaeque propofitìo abfolutnm fenfam 
haberet, edam fi inrcr legendmn lic- 
terae illae maiafcnlae, qnae ad fchema 
referantar, & etc^a-iv continent, orart- 
terenmr. Qijod ira fieri in propofi- 
tionibns mathematicis, fàltim fi tiro- 
. nibos fcribamr, confaltom effe cxifli- 
mo, propterea qood propofitiones ip- 
iàc memoriae mandandac font , non 
aotem earam ex^Érep, quippe quaefo- 
lis demonftrationibus ìnfenriant. Se- 
cnndo, iy^ogifmonim maiores, quas 
vocant, propofitiones, quae in omnì 
demonftratione ex fiiperioribus fa- 
nrantnr, & qnas EncKdes folet tori- 
dem verbis pkmmqac repetere, omifi, 
indicaoi tamen per nomeros, alpha- 
beti 
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beri Graeci litteris in margine adfcri- 
pros, ea loca, in quibus eas, fì fponte 
non fuccurrant, leftor euoluere pot- 
cfl-. * Tertio prò quibusdam verbis 
notas illas adhibui, quae apud Mathe- 
macicos dudum vfu receptae fune. 
Habentautem harumnotarum plerae- 
que non himc folum vfum, vt tanquam 
fcrìpturae compendia textum breuio- 
rem reddant, fed &, fì quis its fernet 
adfueuerìt, quod-Heri poteil fàcillime, 
xn£nti in cogitando non cx^o fnnt 
adiomento, quia quanritatum, de qui- 
bus cogitandum eli, mntuam relatio- 
nem cìtius longe Se diflim^ius » quam 
litterae vel vocabnla, animo intuen- 
dam praebent. Propterea veniam 
jnihi,vtfpero,dabunt aequi leftores, 
quod in X. Libro horum Elemento- 
b 5 rum 

• Videticet hamin nntneronim pofterior detì- 
gnai libnim, prìor hutus libri propcrfitioiietn. 
Fcaeterea de£ fignlficat de6iùtionem , ax. 
aziomiij & poft. poflulatom. 
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rum quatuornouisnotisvfusfui,quam 
eae, quae in Barrowlana edìtione ibi 
occurrunt, nimis incommodae iìnt 
Efl enim earam vna alteri adeo fìmi- 
lis, vt Inter legendum facillimc pof- 
fint confondi- Qnare quum his, fine 
le^orum incommodo, me vti vixpof- 
fe intélligerem, neque apud alium Au- 
ftorem alias ipfis pares reperiflem: au- 
fus fum nouas iflas effingere , quas in 
limine diflilibriexpofui. Perpaucae 
. quum fint, facile poterit leflor earujn: 
poteftatem memoria retinere, praefer- 
tìm vbi animaduerterìt, easexinitia- 
libus litteris Grae^corum, quibus fub- 
ftituuntur, vocabulorum :E^vf*/*%T^> 
drvf*fttT^,a\ùytt, leuiter inflexis litte- 
rarum duftibus, vel lineola appofitaj 
elTe effòrmatas. Quartum dcnique^ 
quod mihi in contrahendis Euclidets 
demondrationibus nonnunquam au-^ 
xilio fuit, hoc eli:, quod qmbusdara 
propofitionibus fubiunxi fcholia vel 
coronaria, in quibus eiusmodi propo-. 
fitiones 
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fìtionÉs oflenfae funt, quae moltoram 
Tequentium theoremaram & proble- 
matum demonftratìones ìterom tan- 
quam principia ingrediuntur. 

^ed praeter haec fcholia & corolla-' 
ria, vìfum etiam eft alia addere, in qui- 
bus ex Euclìdis propofìtionibus aliae, 
quarum vel ad inuentìonem, vel ad 
aliorum Auélonim demonfbationes 
intelligendas, frequehtiflìmus vfus eft, ' 
& quae in vulgatis aliomm Auftorum 
Elementis Geometriae habentur, fine 
longa ratiócinatione «oUiguntur. Ple- 
raquehorani fcholiorum eBarrowiana 
editione hu; transi'cripfi, nonnulla» 
fedperpàuca,ipféaddidi. Nam om^ 
nium horum fcholiorum numenim 
mediocrem efiè volui, memor quippev 
non thefaurum geometricarum pro- 
pofitìonum mihi condendum , fed 
Elemenca Geometriae edenda fuìflè. 
Sìngula autem haec fiue fcholìa , iìue 
coroUaria, fìue alia, qiiae in Graecis 
b'4 exem- 
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exemplarjbus horum Elementoram 
vel omnino non legantor, vel faltim 
aliis in locis, demonibrationum con- 
textui interfperia, rcperiuntur , afteri- 
fcis notaui. Erunt foriìran, qui mi- 
rabontnr, cur talìbus propofitìonibus 
fcholiorum titulumadfcriprerim, qni- 
bus corollariorum pocius nomen ccm- 
uenire exìftimabunt His amem re- 
Jpondeo, mb in his quoque minatiìs 
ad indolem Euclidei operis, quantum 
poilèm, accedere voluiiTe, in quo vi- 
deo, eas fere folas propofitiones coroU 
lariorum vel Tr»^urfi»Tm titulo infigni- 
tas eHèt quae, quum in demonflratio- 
ne alicuius theorematis vel problema- 
ris obiteroftenfae fint, dein ck ea quali 
cxcerpuntur, &, abfoluea demoniftra- - 
tione, feparatini enunciantur, quo ea- 
rara ad fequentes demonftrationes ex- 
peditior fit vfus. Quod tandem ad 
fchemata attinet, ligno ìncifa, eriì cu- 
raui , vt ea fllis , quae Oxonienfis Ope- 
rum Euclidis editiohabet, fimilia eflent, 
fateor 
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&teor tamen, nos ìllarum non aflèquì 
potuiflè elegantiam. 

Haec funt, quae de inftituti operi» 
ratione leftores monere voluì, & ex 
quibus fatis, opinor, apparebit, me 
pmne confìliam operamque ìii hocin- 
tendiflè, vt & veram & integrum Eu- 
clidem ipfis in manus traderem. Vt 
autem tu, qui ad eìus leftioneni pri- 
mum accedur;t, aliquam eÌiis.notitiam 
affèrant, non erìt alienum, huius Geo- 
mctriae ìdean breuiter adombrare. 
■Totiim hoc opus duabus conilat par- 
tibus, quarum tltera contemplatìonem 
fuperficierum, altera folìdorum com- 
pleftitur. Et in quatuor quidem pri- 
mis libris traluntur. quae iìgurìs piar 
nis, circulo puta Se re£i;ÌJineis,abfolute 
lpe6latÌ5 conienìunt,^ quae ad earum 
aequalitatem . ac angulorum laterum- 
que in illis mt^tadinem cognofcen» 
dam conducmt. Sextus lìbcr de iìmi- 
litudìne fìgur4cum planarum .agit, ^- . 
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rumque, item angulorum & reflarum 
linearum, ad fé inuicem ratìonesinue- 
ftigare docet. . Eius gratia in quinto 
libro tradita efl: propòrtionam , quae 
intcp magnitudines efie pofllint, vnì- 
uerfalis ■9-KUf*''X. Hifce prima pars hu- 
ius tjeomemae abfoluitur. Solido- 
rum contemplatio commenfarabUiuni 

'' &incomnienfurabilumnotitiam requì- * 
rit, ad quam dottrina denumerisopui 
èft. Eorum itaqqe libicrutn qui fex- 
tum fequuntur, tres pnores de nume- 
ris copiofe exponunt, ac ob id arith^ 
metici vocari folent. Decimus retìa- 
, rum lineailini & fpatiorutn irrationa- 
iium, hoceft, datis feftìs lineis vel 
fpatiis incommenliirabilium, doélri- 
■naoi tradir. Poftremi qumque in fo- 
lidorurh contemplatione verìantur, & 
ea docent, quae ad illorum tam dimen- 
-iìortem , quam proportbnetn & in fé 
■inuicem infcriptionemfteélant. Nunc 
«liquum eflèt, vt finjulorum etiam 

• Jibrorum argumenta canmeniorarem. 
Sed 



PRAEFATIO 

Sed praeterquam quod hac enarratio- 
ne fàcile carere pòterunt, quibus ani- 
mus eft, integra haec Elementa a ca- 
pite vsque ad calcem perfpicere (quod 
vt tirones faciant, maximopere (ua- 
deo) : vereor, ne, fi ea percurram, 
haecpraefatio, quaeiam praeter opi- 
nionem longiufcula fa£ta eft, iuftos U-- 
mites excedac. Vnum hoc addara, 
fi hanc meam operam doftis viris pro- 
bari inteliexero, curaturum me eiìc, 
vt Euclidis LiberDatorum, Theodofii 
fphaerici, & Archimcdis Geometrici 
libri eodem, quo haec Elementa, ha- 
bitu veflitì pofthac in lucem prode- 
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Hotet errar» operarufttj ^uùr repetita UHiotte 

dep-ebindimuj f Leiìor vt ealame He 

jcorrigat, riamiti. 

Pag. 6. Un. 17. mi, fcribatuc vn9. 

pag. II. Hn, vlrìma poft Minta Ceqm debenchiec 

vitba, itm rtitii AC^ BC initio daHii. 
pig. 19. in fchemate prop. 19. ilteri «Ltremo bafiS 

trìanguli adfcribatur lictcra B, 
pig. 6%. Ma. intepenultima, tomuxam, fcrìbarar 



pag. <j. lin. 19, W, fcribatur KB. 

pag. J8. lin. i. AKC, fcribatur ABC. 

pag. ut. lin. ai. eorum, fciibatut tarum. 

pag. Ite, lin. 24. XXXI, fcribatuc XXXIL . 

pag. i5o. lin. 4. .<4B, fcribatur viffj. ' 

pag. 3^4 in margine fuppleacur r. 

pag. J07. lin, 19. Apetomae, icribitur .i^^rm^, 

pag. jJo. lin. li. .;4C, fcribatur /JB. 

P'g- 53+- lin. 14. pirnSam , fcribatur fmffum. 

pag. J4(. lin. 17. Siitt, fcribatur S/«. 

pag. ^67. lin. 11. deleatur; . 

pag. 401. Un. aa, em/m, fcribatur ^ m ih ongà!*i 
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ELEMENTORVM 

E V C LI DI S 

LIBER i. 

DEF1NIT10N£S. 

1. LunBum eft, cuius pars nulla eft. 

2. iw/a autem eli lòngitudo non lata. 

^ B }. hineae veio extr$ma 

Q jj ( A, B, vel D, C J fune 

"^^y*^" punfla. 

4. 7{e^jquÌ(lÉm/^ff?il 
AB eft, quae ex aequo Aia inceriacet: punda. 
f . Superficiet autem eft , quoti longitudi- 
nem & latituiiinem tantum habet. 

6. Superficiet vero exTrema funt lineae. 

7. Plana quidem fuperfieiei eli, quae ex 
itequp lìias lineas reSas interìacet. 

^g 8. Pìamu vero anguhs eft 
duammlinearum, in plano 
, M^ tangentium , & non in 

P-^ ■' - ^ diretìmn iacentìuin , mutua 

inclinatio. 

9. Quando autem lineae DE,DF,3ngulum 
compreliendpntes, re^ae fuerint, anguìut ipfe 
E D F appellatur reBilinem. 

A 10. Quum 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

10. Quum vero recla linea 
CG, fuperreÀam lineam.AB 
infiftens, angulos deinceps 
■a AGC, BGC iiiter fé aequales 
— fecerìi : reflui cft vccrque 
^ aeqoalium angulorum ; & 

quaé infiftic refla linea CG perpendicularii 
vocatut ad eam AB, fiiper quatn infiftit. 

^ 11. Obtufus angulut ACB 
eft, qui maioreft reflò. 
12. Aattut autem A C D, 
D qui eft redo qiinor. 

ly Termitiui eft, quod ali- 
cuius eft extremuro. 

14. Figura eA, quaealiquo 
vel aliqyibus terminis com- 
prehert:itittir. 

15. CirculuseH figura plana, 
-^v'' — , ^ ^P vna linea ABCDA compre- , 

henfa, quae circumfeyentia appellatur, ad 
quam ab vno puntìo E eomm , quae intra 
figuram fiint pofica, cacientes omnes redae 
lincae, EC, E A, incer fé fune aequales. 

16. Hoc amem puni^um E centrum circuH 
nuncupanir. 

17. Diameter vero circuii eft refla quaedam 
linea AC, per contnim E dnéìst , & ex vtraque 
parte circuii circumferentia ABCDA termi- 
nata. Quae etiam circulum bifsnam fecat. 

18. Scmicirculus eft figura ACBA compre- 
henfa (ub diametro AC, & ea circuii circum- 
ferentia ABC, quae a diametro intercipitur. 

jy. Re£li~ 




LIBER f. , 

19. ReBilmeae figurar Gint, quae reflis li- 
Tieis cotnprehenduntur. 

20. Trilaterae quidem, quae tri^us. 
31. Quadrilgteràe^ quae. quatuor, 

12. Mubilaterae vero, quàe plnribas, qmin 
quaraor reflis llneis comptehendutitur. 

ij. E trilaterìs autèm £• 
gurìs, ■aequUateram trUn- 
gulum A eft, quod tria U- 
tera habet aequalia. 

duo tannun aequalia habec 
lacera. 




25. Scalemtm C vero, 
quod tria lacera tiabet in* 
aequalia. 

jfi. Adhaec, e trilare* 

ris iiguris, reSa/^uiiHf' 

quidem triangulum eft' 

A, quod* reflum angu- 

■■ Imn habet. 

17. AmUygdytìmn autem 
/\ B, quod habet angulum' 

/ C \ obtufum. 

-^ ^ 18. OxygwiuM C vero, 

quod tres habèt angulos acuto/. 

Aa • ap.E 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

_.^,^__ _ 29. E figaris autem quadri- 

'^1 I ^ lateris , tjuadratum quidem 

I eli ABCD, quodSi aequila- 

\'' - — m terum eft, & redangulum, 

"^ '. I jo. Obkmgum E, quod re- 

'^ [ cfangulum quidem eft, fcd 

' non aequilaterum, 

ju Rhombtu A, quod ae- 

quilatenim quidem eft, fed 

non reftangulum. 

jii Rhomoidet GHMI4, 

H ^ quod habet oppofita & la- 

/ / tera & angulos inuicem ae- 

fx' 'X, qualia, fed nec aequilate- 

) T^ • rum eft, nec reSangUlum. 

' ^-'''''Xv 3J' Reliqua autem qyadr^- 

\ >. . Iatera,praeterhaec, vocen- 

G\ -^N tur trapezia. Vt GNDH. 

. .34. Parallelae reftae lineae 

^ ' " - " iacentes plano, atque ex 

vtraque parte in infìnituip 
produdae, in neutram iìbi coincidunt. 

POSTILLATA. 

\, Poftulatur, a quouis punfto ad quoduis 
punSum reflam lineam ducere. 

2. Item, rei3am lineam iinitam continue io 
diredhim producere. 

;. Itemi ququis centro & interuallo circo- 
lum defcribere. 

COM- 
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COMMFNES TiOTIONES, 

jote AXiOMATA. 

I. Quae eidetn aequalia, ìnterfe Tane ài' 
qualia. 

z. Si aequalibus aequalìa addantur, tota 
fune aequalia. 

, j. Si ab aequalibus aequalìa auferantur, re- 
liqua funtaequalia. . , ^ 

4. Si inaequalibus aequalia atidannir, tota 
iìint inaèqualia. 

y. Si ab inaequalibus iQ<^Va{vel ab aequa- 
libus inasftalia ) auferantur, reliqua fiint m- 
dequalin. * Et' id quidem , quod ex maiori 
tnaequalium , demtis aequalibus, relinquitar, 
maius eft ; quod vero , demto maiori inaequa- 
lium ab' aequalibus, relinquimr, minus efl. 

6. Quae eiufdem ( vel aequaiium ) funi du- 
plicia, inter fe fiint aequalia. * Idem de vt- 
cunque aeque mulliplicibus intelligendum eft^ 

7. Quae eiufdem ( vet aequaUum ) lunt di- 
midia, inter fé aequalia iìint. * Idem de vt- 
cunqiie aeque fubmùltiplidbus inteltige. ' 

8. Quae Jibi mutuo coiigniuHt,fuiitaeqi^- 
lia. 

. * Hoc ajrioma in «ffii lìneis & angnlii ralet- 
conaerfum ; fed non congrunnt aequilet fi- 
gune, nìfiSf fimilesfìierinT. Cecernm t»n' 
fruire dicunnir , qnonim ^tìxti applicaci 
pinibns (ic poHiinc , vt tota eundein locum , 
occupent. 

9. Totum fùa parte maius eli. 

A} IO. Oinnes 
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6 EVCLIDIS ELEMENT. 

IO. Omnes anguli redi ìnter & aéquale* 
funt. 

II. Si in dua$ re^s li- 
^neas AD,BC redaBA 
^i? incidens angulos interi- 
D oresBAD,ABC,&ad 
eafdem partes, duobus 
reaisminores fecerit: duae illae redae AD, 
B C, in infiniram produi^ae, coìncitlent inter 
fé ex'ea parte, ad quam funt anguli duobus. 
reftisminores. 

u. Duae redae lineae fpatium non com- 
prehendunt. 

ij. *-Omne totum acquale eft omnibus iuis 
parttbus lìmul lumtis. 

14. * Quod vni aequalium maios vel minu< 
eft, ìdein & altero maius ve] minus eft. Et 
quo vnum aequalium maius eft vel minus, 
«odeiD altehun quoque maius vel minus eft. 



In hoc libro notae, quibns bteaitatis caufii 
vtimuT, hae fere font. 

= ìiatu lequalimem. E. g. Aag. A=B=C, 
lege , angulus A aequalis eft angolo B , & hic 
. angulo C. Sed faepc trium quantitacum hic 
nota iunftatum prìmam etìani tertiae aeqoa- 
Jern intelligendam effe per ax. 1. fuppoiiiniT. 

> notat maioritatem. E. g. Refta A B>C D, 
lege, tefta-AC maioc eft quam reda Cp* 

,•■..' < 
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< jioMt minotitaiem. 'A<BtlegeA minor eft 
quam It. 

-f- notar duas magnitudines pluresne, inrerquas 
haec nota repcritiir, iunaini Camendu cflè^ 
E, gr, AH-B, lege, A vna curo B. 

— natat fubtraftionem. E. gr. Reftus — ang, 
ABC, lese, ExcelTus re&ì anguli fupet tngw- 
Inm ABC , vel , vr vulgo pronunciane, rectus 
minus angolo ABC. 

A notat trianguium. 

AC(] nocat quadratum a refb AC de^pram, 
v«l cuius laius eft leOa A C. 
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PROPOSITIO L PROBLEMA. 

■ Super datam reSiam terminatitm AB trìm- 
guba» aequihttrum cor^ituert. 

" Centro A,ÌnteraalloA 

B defcribacur • circulus 
I BCD ; & niriìis centro B 
' inreruallo BA cìrculps 
ACE ; & a punito C , in 
quo circuii fèfe mutuo 
p. I. poft. fecant, ad pun£la A, B ducantur^ redae C A, CB. 
V. Il-, def. Quoniam igitur VAC = AB,&BC = BA: 
i. 1.». erit* AC==BC. Quarerresie^ae AC, AB, 
' BC aequales funt. Eft igitur ACB triangu- 
». aji def. lyn, aequllaterum ' fiiper AB conftìtutum. 
, Quod Erat Faciendum, 

PROF. IL PROBL. 





Add»tumpun3um AtùtatreiiaeBC aequa- 
ìem reSiam f onere. 

Duratur f recia AC ; etfuper eam conftitua- 

tur" criangulum aequilaterum ADC; &pro- 

3. .. poft. (jucantur ^ DA, DC ad E & F. Dein centro C 

interualio CB defcribatur ' circulus GBH, & 

nirfuj centro D, ihteniallo DG, circulus GIK, 

Quo- 



?. I. poft. 



. ì- poft. 



...Go 



LIBER I.: 9 

Quoniam igitur » DI = DG, & " D A = DC, «. ly. def. 
erif AI = CG. Sed'CB = CO. Ergo *- '3- -J^f- 
AI='CB. Q.E.F. ;^[^*- 

PROF. III. PROBL. 
~ D Datti duabutreSliiinat' 

qualibutf A & B C, <i ww- 
iore BC auferre rt&san 
pj -.aequalem minori A. 
' Ponanir^ad punSamBS- *■ '• 
reaaBD=A,& centro 
B imeraalloBDdcfcriba- 
tur» circuius DEF. Et,quonÌain »" BE=:BD,* ì- P<»*- 
&<A=BD, erit- fiE=A. Ergoab BC ab- ;:-,;?„£^^ 
lata eft B E , minori A aequalis. Q. E. F. . #, i. »», 

PROP. IV. THEOREMA. 




Si duo tri^ngula A B C , D E F babuerint Juo 
ìatera, duobut lateributae^aUa , akerum alte- 
ri (AB=;DE, & AC=Dp), ff éingubim A 
Ae^alem ansilo D, mi ab aet^utlibus reSìit 
eomprebendilur : habdum ^ bafin BC ^a/ EF 
aequalemi if triangulum ÀBC erit triangalo 
DEF aequale ; ^ reliqui anguU B, C, reliquit 
angtdis E, F aequabuntur , alter aberi, quibut 
*equahalate>-a/uè[eftdantur(B=E,iiC=:F). 

Nam fi trìangulum ABC applicetur trian- 

gulo E DE, polito punflo A fuper D, & reQa 

AB 



EVCLIDIS ELEMENT. 
\A AD 



T. hypoth. AB fiiper DE: quia AB=:DE^ cadet" pun- 

«. 8- ax. ftum B in E. Coiigraente autem refta AB, 
reaa"eDE;quia'ang.A=D, ca(iet''reaaAG 
in DF; Sc^quìa AC=:DF, punaum C cadete 

_ in F. lam fi BC ipfi EF non congruat: nC' 

cefle eft duae reftae comprehendant fpatium ; 

$. n. BC quod iìeri nequitf. Ergo bafis BC congruet 
baiìEF, &ergo"BC=:EF. Quare& tocatrian- 
gula ABC, DEF congment, & aequalia erant; 
itemque anguli B ac E, nec non anguli C ac F 
congnient, & aequales enim^ QuodErat 
Demonllrandum. 

PRÓP. V. THE OR. 

Triangulorumifofcelium 
/A ■ ABC anguH ad -baftn ABC, 
' ^ ACh-.Juntitaerfe aequa~ 

Ut; ^ produSlit ae^uali- 
:XC huireSit AB, AC, anguB 
^fuf> ^<i/FBC, GCB ermt 
'^intfr fé aequaler. 
G\ Sumco enim in re^a B F 
X- 5- »-■ - punflo quolibet D, fiat K 

AE=:AD, acdocanti^reflaeCD, BE. 

?uoniam ergo in triangulis ABE & ACD 
,„ AE=AD,&-AB=AC,&anguIusA 
"^^P- communis; em*ang. ABEt=ang. ACD, à 
ang. BEC=aiig. BDC, & BEi^CD. Quum 
auteiù 
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■aiitem'^AE=AD, &-AC=AB,Ìdeoque^^. j. „. 
CE=BD: eritin CrianguUs BEC&BDC* 
ang, CBE == ang. BCD, & ang. BCE = ang, 
D&C. Sedenityang. ABE=ang.ACD. Ergo y. per den 
-languii ad barwiABC, ACBaequalesfunt, item 
aoguU fiib bafi GCB, FBC acquate iunt. O. 
È. D. ■ ^ 

" ScMum. Hinc omne triangnliiin acquiate* 
nun eft ^oque aeqaUDguIam. 

PROF. VI. THEOR. 
•j. ysA Si trioHjpiU ABC A» 

^KvX anptli ABC, ACBjfe* 

"^~- -■ -^^AB, AC, xequaUéur tn- 

ruHs [tthienfat-inter fé aequaUa erunt, ■ 

Sienim non eft AB ac: AC, vtrauis AB> 
AC erit. Fiat ergo* BD=: AC, «cducararCD; j, j, ,, 

In tciangùlis ergo DBC, ABC eft BI>= AC, 
&B'Clatuscommune, &• ang. DBC=: ang.^ j^ . " 
ACB. . Quace^trÌangulumDBC=: triangulo 
ABC, pats tori. QuodEftAbfurdum'. Noni 4.fc 
eft ergo refta A B reflae A C ìnaeqnalis ; ergo ■•• S* •*• 
aei^ualeS' Ibnt. Q. £. D. 
< « Scboiium. Hinc orane ti^isnloni aeqaifiigiN 
lum eft quoque aequilateniin. 

PROF. VII. THEOR. 

■ Su^er tandem reBdin A B dmht Usdem re- 
Hit Aq, BC duae aliae reHae AD, BD ae^et 
siterà aheri, tosdemterminot biAetiteti (AD^ 
■ ■ - ■- .- . , AC, 
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AC, SiBD =zBC) non fmfiituetaur a4 aSuJ 
pu»cium D atque almi C in edtjem partes. 




* I. Cajùf. Si punéhim D ftatuatur in A C - 
5. 9, az. liquet * non efle AD := AC. 

* 2. Caf. Si punflum D ponatur intra trian- 
guliim ACB: (iucatur CD, & producantur BD 

'■ .S- •■ ad F, & BC ad E. lam fi fit AD= AC: erit ' 

ang. ADC = ACD. Sed fi BD = BC: erit * 

«.p. &i4.ang.ECD=:FDC. Ergo ang. ACD">FDC, 

"* & multo magis ang. ECD > FDC. Q. E. A. 

S. Caf. Sì D fit extra A ACB: ducatur re- 

tìa CD. lam fi fit ^D = AC: erit ' ang. 

ACD = ADC. Quare àn^. ADC> " DCB, 

& multo magis ang. BDC > DCB. Sed quia 

etiam ponitur BD = BC:erit' ang. BDC= 

DCB. Q.E.A. 

Ergo non poteft efle AD =: AC, & fimul 
BD = BC. Q. E.D. 

PROF. Vili. THEOR, 

-4 Si duo 'triangula A S C_, 

'"■ DE? habeant duo laterd 

AB, AC, duoèui lateribut 

DE, D F aeauaUa , akc' 

rum alteri, aabeant etiam 

B C E " F bafmhCha^EV aefta- 
Ufttt amulupi tjuo^He A ar^uloD aequalem ha- 
$ebunt, ab aemalibus rcÙi/ compreben/ìmt. 
Sì 
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Si enìm A ABC appHcetur Ao DÈF, & 
punflum B poiiatur in E, & refla BC fuper ré- 
aam EF: cadet * punaiim C in F, quia ^ BC^ ^"' 
=:EF. lam iì pun^m A non caderet in 0, 
ièci in aliud, velut G ; fiiper eadem reda EFdua- 
busiisdetn redìis ED, FD alìae duae reflaeEG, 
FG, acquales^*, altera alteri, habemes eofdem 
tenninos, conftitutae effent ad aliud punftum 
G ScaliudDineasdempartes. Sed hocfieri ne- 
<iuit'. Ergo puMthim A cadet in ptindum D.^ 7, i; 
& ergo congniet latus B A laceri E D , &: latus 
AC lateri DF ; quare & angulus A congniet 
angulo D. Ergo '' ang. A ^: D. Q. E. D. 

^ Scb»l. I. Hinc triangnla fibi munto aeqnila;era 
Ctiun libi mutuo aequUnguhJuot/. . . (- 4- >• 

* Scbol. 3. Triangula fibi mucuo aegullateta 
aeqaanCiu: inter fé f. 

?ROP. IX. PROBL. 

J^j. ^ ' Datum angubitri relli- 

Uneum B A C bifariam ft- 
eare. 

Sumatur in refta AB 
pundum quoduis D , & - 
capiatur • AE =: AD ,&•■'• '*■ 
ducatur DE , iìiper qua 
fìat triangulum aequilaterum DFE. Ducatur 
AF. ' Dico AF bifarìam fecare ang. BAC. 

Quoniam enimeft AE:=: AD, &AF latus 
commune, & baJisEF^"" baiì DF: eft * ang. *■ conftf, 
EAF = DAF. Ergo AFbifariamfecatan-f ^J,****"- 
guIumBAC. Q.E.F.- 

' r,.i-.<i-,G00^lc " 
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* Stbtlium, Hinc pater, quomodovngulus ftcarì 
poffit in aequales pmes^, g,r6,5i &c; fingulas ni- 
ni i rum paites ìterum biTecudo. Mechodus vero 
, refia & circnlo angulos fecandt io partes acgu^lei 
quotcunqae, e. gt. j, j, j, nnlfa danir. 

PROF. X. PROBE. 
Datam reéJam iinaam tenninatam A B lifit- 
riamfceare. * ^ 

Fbt fuper AB ' A aequi- 
laterum^bifecetur''an^ 
ACBreaaCD. Dico,rer 
flam AB bifecari in pun- 
. doD. 
-— — ^B Nam " AC = BC, & CD 
1* laras Ais ADC & BDC 

p.conflt. commoiie, &ang.ACD = BCD*. Ergo* 
*'■*■ AD=DB. Q.E.F. 

PROF. XI. PROBE. 

DatacreBae lineae AB, a pu»éla iitfp/k dot» ■ 
C, ad reSiof anguhs re£iam lineam dùcere. 

Sumamr in reéh.AC 
pundum quodnis D, & 
ponarar'J'CE=:CD,& 
conftituatur * fuper DE 

A aequilateram DFE, & 

AB C E B ducatur redaFC,- quae 

erit redlae AB ad angulos reflos. 

«. conftr. Quoniam enun in Ais FEC & FDC " eft 

P-«-def- CE=:CD,&^EF=:DF,&FCcomniums: 

liadef. ang- ■^ECF=DCF. Ergo'anguU ECF, DCF 

redi iìint. Q. E. F. 

I'rop: 
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PROF. XII. PROBL. 

Sliper datam reHam Hneam iufinitmn AB, a 
JótÀ funBo C, ^d non eji in eadtmy fer^endi- 
tuUrtm lineam reSiam ducere. . , 

Art Sumatur ex altera par- 

\ te reflae AB punÀum 

\ / qootluis D, & centro C 
t '■:£/ internano CD Uefcriba- 



i 



A 



, . , "B" tur ' circulus E D F , & ^ J-^P"'*- 

iecehir^reflaEF bi&riam in G. Dticamr re-^' '"■ '' 
tìa CG, quae in AB eritperpentiìcularis. 



Nam duais reflisCE, CF, quoniatn " EG »• conftr. 
= GF. & CG communis, &* CE = CF.: erit'f-^j;^- '^*- 
ang. EGC=FGC. Ergo CG eft in AB per- ' ' ' 
pentlicuiaris". Q.E. F. ». io. déf. 

PROPi XIH. THEOR. 
K' /A ^' "^^ AB h0e»t ■ 
I y/ ireBue XìC, faciat art- 
. p B!/ c j:«/oj ABD,ABC.-i/tf/ 

■ du^t reBos faciety'vel 

àuahus reBii acquale!. 

Si enim ang. ABD=iABC: duo^ hi angui! x io. dtf. 
retìi iìint. Sin minus: ducatur '' a puntìo, B*^ "■'* 
teda BE in DC perpendicuiaris. Quare ang. 
CBE -h EBD ^ = a reais. Et quoniam CBE ' 
='CBA-HABE: erifCBE+EBD=.CBA». a.». 
■4- ABE H- EBD. Item quoniam ang. DBA ^- '■ '"■ 
=ABE4-EBD; erit •DBA-hCBA=CBÀ"^' "' 
-h ABE -H EBD. Ergo S DBA -h CBA =:i 
CBE-f-EBD = 2reaii Q.E.D. - 

■ , - • /. Sdii. 
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* /, Schl. Hincfivnus angulorum E B D reflus 
fit: altet EBC «iam reftus erit. SÌ ille ABD obtu- 
fus: hic ABCacuras erit; & conio. 

• ». Schei, Si plures reftae quam vna ad idem 
panaum eidetn rcOae infiftanc: anguli fient duo- 
bus TC^ aequales.' 

PROF. XIV, THEOR.: 

' Si ad aliquam reilàm 

"p A B , £?* aapunéìum in 

,, -' /*B, Jitae reBde BC, 

C B ■ 3) ^^' '""' <^deasdemfiir- 

terprijitae, faciata angulotdeimeptCBAyVBA, 

duphuf reiiit aequales: ipfae re£iae BC, BD in 

dirtSlitmfibi itaiicm erunt. 

Si enim BD non fic in direaum ipfi CB: 
P°**- fit ' ei in dire£him quaeuis BE. Ergo * ang. 
■ ' CSA + ABE =1 redis. Sed & CBA H- DBA 
,.,..„. ='2reflìs. Ergo(SA4-ABE = CBA-H 
». s- «»■ DBA. Ergo^ang. ABE=DBA. " Q.E.A. 
PROF. XV. THEOR. 

StduaireaaeK'&yC'iì 
ÌS, y^'^ fifi mutuo fecetit in E: 

\ / /i»j-«/o/AEC, DEBtf.^ 
\/E verticem faHent inter fé 

■ v' >v àequaìet. 

. ■ , *y XB Nam *• ang. AEC -4- 

*■ ' \ AED = 2 reftis = DEB 

jg.j.^ -frAED. Ergo » ang. AEC = DEB. Q. 
E. D. 
• /, Schol. Hinc manifeftura dV, quotcunque re- 
- flis fere inumo Tecantibus, angolos ad punfhitn 
&CtÌoiiis aequales dTe 4 tedi& 
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* 3. ^tat. £t écgo omnes angnlì circa vntiis 
[HlD&uTR toaflimtì eiGcmne quacaor reflos. 

* j. Stbtl. Si ad alìquam teflam Hneam ABk 
Ktque ad eius punftum E, duae reAae EC, ED non 
«d easdétn pttrtts futnuci angulos ad verticem 
AEC , DEB aequi^les fecerint : ipfae refhe CE, £D 
in dire&im fibi innìcetn enuit, 

Namitefli =i^ AEÈ+CEB=:^DEB-f-+- >ì- »• 
CEB. Ei^o-CE.EDfuntindireaQm. m.hyp.Stt. 

* 4. Schol Si quatuot rea*e EA, EB, EC, EDab,^ ,^ ^ 
Vno puAfto E exeuntes, angulos oppofìtos ad veiti- 

Cem acqual^s iiìter fé fìecerint: erunt quaelibet 

daae linne AE, EB, & CE,ED in dircQum polìtae. ^^^ 

Nam quia arg AEC •+- AED -+- CEB 4- DEB J k^**J " 
=^4«ftisì «it AEC-h-AED = VDEB-f-CEB''^™x. 
= S 3 «aii. Ergo CED & AEB ' funt reftae lineie. *■ ?• •*• 
•. 14. 1. 

PROF. XVI. THEOR. 

IP Onmii trUnguU ABC 

■* Wwlaert he pr»Juito 

ad D : avgulta exterioT 

X) ACD maiorejlvtrvliéet 

'\(x '■««B AC, ABC. 
\;L_ , '• SefietUr ACblfària^ 

iti ^iriE,&duaareflaBE^. at. 

■producàtur adF, & ponatur''EF=rEB» & dil- »!■ j. 1. ■ 
caturFC. Quoniam igitur AE=:ÈC, & EB 
=^EF, & ang. 9- AEB=FEC: erit aitg.* BAE*- »?' '• 
==:ACF. Seciang.ACD''>ACF. Ergol'l'Ii. 
*ong.ACD>BAE. A.i4.«. 

Eodem modo, fi BC bifecetur in I, & refla 
AI producator» donec IH =^IÀ, & ìungantr 

a Hc, • 



.Cookie 
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[A '2. Schol. Si refla AE-cam 
alia CD angalos inaequaies 
^iac, vnum AEpacutum, 
& alterum A E C obtufiim j 
linea'^erpe^dicularisAD.exquouiseiuspunaoA 
adaliam iliam CDdomUTa, cadetdd pwtesanguli 
acuti A ED. 

Nam ^\ AC, ad paries angulì obtufi dufta, dicitor . 
perpendicularis : inAAECerit ang.AEG-hACE 
'>'' a reais. Quod fieri nequit^ 

• j. itW. Omnes angoli trianguli aequilateri. 
& duo anguli trianguli ifoftetis ad bafin, ' acuti 
fiut. 

PROF. 
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HC, & producatur etiam AC a<t G, demonllra- 
bitur. effe ang. BCG, vel ACD> ABC, 
Q. E. D. 

PROF. XVII. THEOR. 
Omnis trianguli AB C uluo ariguli ^leèm re- 
His fwtt mimreiy quomoeUcun^c Jùmti. 

A- Producatur enim BC ad 
- ^X^Y ^* Et quia ang. A CD 

g* y^ A >^ABC: erit ACDH- 

" *-r Jo ACB > • ABC H- ACB. 

SedACDH-ACBr=^2 redUs. Ergo ang. 
ABC-+-ACB< ' 2 reftis. Eocfem modo, pro- 
duca C A, deinonftrabimr effe A G B ■+- C A B 
< 2 reflis ; item, produda A B , effe C A B + 
ABC<2reais. Q.E.D. 

• I. Schùì. Hinc in omni triangolo, cuius vnni 
Mgulus, elV refhis, vel obtufus, reliqui acuti 
finir. ' ■ \ 
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PROF. XVIII. THEOR. 
Omàf trian^uU A B C wuiw latut AC ma- 
iorm attgubtm ABC fuhttTttlit. 

tf.^^ QuumenimAO AB; 

■'y"\n fiat'AD=AB,&iun-<-. j.1. 

/,-.'^\^ gatur BD. lameft-ang."- ''■ '■ 

'R'-^^ ^CadB>ACB, &»ng. 

ABD = e ADE ! ergo ang. ABD > »: ACB, Si J J;^' „. 
a potlori ang. ABC > ACB. Q. E. D. 
PROP. XIX. THEOR. 
Ommt trianguh ABC motori ansuìo B maiut 
ìatui Ailfìthtenihntr. 

^ Si enim ang, B>C, nec tamen 

/\ AOAB: aiiteritAC = AB, 

fy^ \ antAC<A^. Sie(r«AC = 

521 1"AB; foiefang. B=+C; conm*. (. i. 

hypothefin. Etfi AC<AB, foret ang. é>""' * '• 
- B; etiam centra hypothefin. Ergo AO 
AB. Q. E. D. 

PROP. XX. THEOR. 

Ormài trianptli ABC iA« letera^uHt matura 

reìiquo, auomodocunque fitmta, , ' 

Sumantnr BA, AC, 5t 

j*^ in produ(f^a BA capia- 

tur*AD^AC: duca- » J. ,i, 
tur D'C. Ergoangulus 
ADC = ^ACD. Sed^!-i' 
_ , tng. BCD>'' ACD. {';;,"■ 

B ^ Quare BCD>{ BDC... ..in«t.& 

Ergo ' BD > BC, ideoque quum ED ' =: R A = "■ 
A- AC, erit BA -f- A C> ?BC. Eodem mo- * "•■ "• 
do oftendemus effe AB -(- BC> AC, Si AQ 
-f-BOAB. Q. E. D. 

B a PROP. 
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' PROF. XXI. theor; , 

Si a tirminii B, C oirf"/ Inerii trtmgitU 
ABC duti riaaeED, CD iiaut im/litttaiattr: 
ili riliquU Jmim trlanguli ABC laerihu 
AB, AC, mlnoni ifàdtm crunt, anfubm vira 
BDC tmiorenh quam A, eimprehendeta. 

Producatur enim BD 

adE. EtquumABEfiat 

A: eritAB + AE>» 

EBi ideoque* AB-f- 

'D^\\ AOEB-HEC. In A 

EDCeftCE-l-ED>» 

B C CD.; ideoque^CE-l- 

E B > C D -t- D B. Quare multo magis A B 
+ AC>CD+gD. Q.E.Imom. 
■ Anguilla BDC,> ' CED> ' A. Ergo * 
ang. BDO A. Q. E. Ildum. 

PROF. XXII. PROBE. 





' E tril>m re^is, ipme irihtit reStii dtìisK B« 

C, jf«t ae^ahs, trUnguhm cofiftitufe, Opor- 

tet autem timi , vtcunfte fumta^i maioret fjff 

reliaua, - 

^ . ■ - Fona- 
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Ponanir refta DE, finita qutdem ad D, in- . 

finita vero verfus E, & fiat • D F = A, & F G«- fr '• 
= B, & GH= C. Centro F inteniallo FD 
dèfcribatur " circulvM DKL, itera centro G** 1- P»** 
inteniallo GH circulus HLK; Si ducannir 
reflaeKF^KG. 

■ Quonlamergo^[fF = FD='A; &GK»fc «•^. 
=)^GH=;'C; &GF='B;extribusreais''"*"' 
KF, GK, GF,tribus A.C, B aequalihus, con- 
ftitutum eft triangulumKGF. Q. E. F. 



PROF. XXIIL PROBL. 



c, 




Ad datam reSsm 
AB, £r ad datum in ea 
.punéiumAj dataangu- 
^^b reSiitinea'D CE a«~ 
fuìum tvSilineum ae- 



" quaUm confUtuere. 

■ Sumantar lij vtraciue refla CD & CE pun- 
da quHeuisD, E, &; ducatarrefla DE, in e tri- 
bos réé^is Uneis, quae tribus CE, CD, DE aq^ 
quales fint, conftituatur 'A AHF, 'ta vt AF». m. •* 
= CD,&AH=:i:CE, «£HF=DE. 

Quia ergo AF=CD, & AH = CE, &ba- 
fis HF = bafi ED: erit wig. A ^» DCE.«. «■ »» 
Q. E. F. 

PROF, X^IV. THEOR., 
^ Si duo tna^l/^&C,V>Wbéea}aM In- 
tera AB, kCduobut lateribut DE, DF aetjua- 
Ha, akerum aberi; ang^uìam autem A angub 
EDF maiorem, aè aequalièur reéiit compr^m- 
(ùm : ftiam bapn BC itfj?EF maiorem buiehma. 
B 3 Quonianr 
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r. hyp. 



Quoniam enim ang. A > EDF, conAitua- 
tur ? ad reflam DE & ad eius punAum D ang, 
EDG= A, & capiatur' DG=: ACvel =:DF. 
Ducantur FG, ÉG. /. Caf Si EG caditfupra 
EF ; quum in Ais ABC, DEG praecerea fit AB 
=DE^ :, eiit bafis " 8C = bafi EG. Rurfus 
quiaDG = DF, ideoque f ang. DFG = 
DGF: erit ang. DFG, > EGF, & multo magU 
EFG > EGF. Quarc in A È G F eiit x latus 
EG > EF. Ergo & nc> EF. Q. E. D. 

, * 2. Cfif. Si EG cadit in EF: liquet + effe 
EG> EF, ideoque BC > EF. Q. E. D. 

Mj^ * S- Caf. Si tG 

cadit infra EF. 

Quoiuam • D G 

-f-GE>DF-h 

C FÉ; fi bine inde 



GB 



auferantur aeqaales DG, DF: manet"GE 
>FE. Ergo &BOEF. Q, E. D. 

PROF. XXV. THEOr! 
.D A ^ ^^ trianffiU 

ABC, DEF habeata 

dm latera A B, AC, 

E F t ì^ Juohus taterihutDE, 

VPaeqiialiaalterHmaUeri,èaJinautemBCi>ah- 



A 
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ira hji £F makrem : bahebuta etiam engidum 
A maiortm atiffilùD ^ qtH di ae^aithui reStii 
eompreh'tnditur. 

Nam (ì ang. A non maior eli quam D: aut 
fft.A==D, 3utA<D. SedfiA = D: ^«-it^-*''- 
BC^EF; contra hypo^efia. Slang. A<D: 
erit v BC < EF ; etiam contra hypochefin. >• *4- '■ 
Ergoang. A>D. Q.E.D. 

PROF. XXVr. THEOR. 

Si duo trìanguh ABC, DEF dms avguUt B, 
ACB, dHobus anguliiE, F aeffaUi hdbeam-, aU 
terum alteri, vnumque latus vtii Uteri aequale^ 
. vel auod aequtìlibuf adiacet angulii^ vcl quoj 
vtii aetjuaUitm anguìorum fubtenditur ; \S ra- 
li^ua ùtera reliquis Uteribui aequalia, abe- 
rtói alteri, ?f reliquurm anguiwn BAC relifio 
D ae^alem habebuat. 

A D . 

■ R /^ rr "/ NT 

^.Hyf, SitB=E,ACB=1'&liC = EF. 
Bico Ab =:UE, & A C;=DF, & ang. B AC 
i^D. Sienim non eft AB=;DE, fitalceratra 
Ab >DE, & fiat' BG=DE, & iunganir GC.,'- !■ '■ 
Qupnjam ergoBC=EF& BG=rDE, & ang.B 
=E: eri<''GCB=DFE=::{ACB. Q. E. A :'; t'- 

J. {$J.. SitAB=;DE. Dico, fore BC=;. jl'V» 
EF,&AC=:DF,B<ang.BACl=D. Namfi . 
dicamr BC > EF, ponatut » BH =EF & duca- 
torAH: ^t quiaÌAa=DE,S<BH=:EP, 
B4 &ang. 

,.,„,, Google 
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& ang, B=E; erlt * ang. BHA=F=; ACB, 
Q. E, A^ Ergo BC=;EF. kieoque* C^ AC 
s=:DF&ang.BAC=;D. Q.E.D, 

PROF. XXVII. THEOR. 



^^Qm,CX> reciti HìuaEF 

*' /* -" fo/AEF,EFDi«»erytf 
iequales fecerit ; p^allclaf erurg r(3af liueat 
AB^CD. 

Si enim non fint paraìlelaei praduflae ad 

t. iti, 4ef. altenitram parcen * conueniant, velut in puii^ 

Aq G. Ergo ang. AEF exq^ trlangulum 

«,)((• i. EGF maìor * erit intemo EFD ; conp-a hypo- 

' thefin, ErgQ AB, CD funt paraUeJae. Q. E. D, 

PROP. XXVIII. THEOR. 
^_, Si in duiu Hn^t AB,* 

A \<j B ^^ ^^'^ ^""^ EF i»- 

" ' fidem exteriorem dJi» 

gulum EGA interiori 

IÌ\. -D (f appnfito ad féid&n 

X,F fanet EHC se^ualfm 

f eceriti vel interioret 

if édeasdem partet AGH, GHC tbtabut reBU. 

ee^abs: r0ae bmae AB, CB ernut interfi 

farallelde, 

ie I. Hyp. Quia «ng. EGA ^ EHC: erit * &. 

ang. BGH:=EHC alterno. Parallela^ igitur '* 

funtieÓaeAe&CD, Q.E.D, 

i.Hyp^ Quia ang.AC^J~f-GHC=:2re- 
«is zz;"' AGH -h BGH : èrit , allato gotnnm- 



r. .,<i ■■.■Google 
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ni AGH, 8ng. BGH =;* alterno GHC Er- j. j. «. ■ 
goP AB, CD, fum parallelae. Q.E. D. *•■ '7- "• 

PROF. XXIX. THEOR. 

InparaBelai reBai lineai AB, CD reBa /i- Figura pw- 
nea ^V inàdmi, (f aìtemot angulot BGH, ^^^ 
GHCinter fi acquala t £f extemrem EGA 
haeriori If opptìpo ad eatdem parta GHC 
afi^ualem,&' interiorgt ad taf dem parte j AGH, 
GHC duoiusreBit a f gualcì cfcit. 

Si etùm ang. BGH & GHC inaequales finti 
alter e. gr. BGH maior erit. Ergo erìt 'BGH* <• ■« 
-+-AGH>GHC-J-AGH. SedBGH-t- 
AGH:^' a reOis. Ergo ang.GHC-t- AGH»- "J- i- 
< 2 reétìs. Quare t reiàae AB, CD protlu-fr "• «• 
Use yerfiis A concurrent , ideoque *■ non». J4- "*«£ 
erunt parallelae. Quod eft coni;ra hypothe- . ■ ■ • 
ììn. Èrgo ang. BGH=^ GHC^ Ergo quum '■'*■''• 
ang. EGA':=: BGH, cric etiam" ang. EGA^;;". i. »x. 
GHC. HÌnc*'ang.EGA--hAGH=;:AGH».i.tf. 
rhQHC. Sed 'ang. EGA -H AGH = 2 re- 
ali. Ergo &i ' ang. AGH -h GHC ^ z rei 
ais. Q.E.D. 

B^ • Scbol. Hinc OTnne parai- 
r . |C^ lelogrammam AC habeas 

A l I tx vnum angulum ceflum A 

^ eft «ftangùlam. 
N«n A + B =*i » reais. Et^ quasi A re- »■ tj- 1- 
Etaifìt-, B etiun reSoi "^ erit. ' Eodem argumento*- J; "• 
D & C rem font. 

Bj PROF. 
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PROF. XXX. THEOR. 

j\_ ,, ^/ reliae Imene E¥ paral- 

** ' futa paraUeUe. 

"iT Incidat etiim in iplàs 

^ reflaGHI. Et quìa. AB, 

*. 89. 1. EF parallelae funt: ' ang. AG H= GHF. 

Rurfus quia EF, CD parallelae: ang. HID =: 

•■'■"• GHF. Ergo* ang. AG H= alterno HID, 

P- *7- •• ideoque ^ redae AB, CD parallelae.' Q. E. D. 

PROF. XXXI. PROBL. 

P A Per datwn punSunT K 

• •• j E Jatae re^ae Unette BC 

/ ^^raJlfUnt redam Une- 

5 51 Cam ducere. 

Sumatur in BC punaum quoduis D, & iun- 
y-aj. f. gatur AD, & fiat ang. v EAD = ADC, & 
»• »7- ■• producamr E A ad F. Erunt* EF, BC paral- 
lelae. Q.E.F. 

PROF. XXXII. THEOR. 

Omnit trianguU ABC 
/^vm Intere BC produBo^ 
.. extertor éngtdutAQJi an- 

^ -g iy^w^w 'Aw^'" interiorihut 

tf oppopt A, B, e// af ^«afi/ ; C trianguli tret 
interiore! anguH A, B, ACB duiAus re3it fitta 
aeqtiatei. 

Ducatur enini per C ipfi AB 'parallela CE: 

6 erit ang. ACE=:^A; item^ ang. ECD=B 
Ouare''ACD=i:A+B. ^oderatvmm. 

lam 
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' tatn addito communi ingaìo ACB, erit 
ACD+ACB=-A+BH-A(:;B. SedACD* 
H- ACB = * 2 retìis. Ergo Se ' anguli A -+-,.'i 
B + AC6 = zreSÌs. ^wd trat aberum. 

' * Sebolia. 

t. Tres finra] anguli cuiamìs trìingulì acquale) 
liint tribus fimol coiascnnque alrerius. Vn<Ìe 

3. Si in vRd triangalo duo anguli ( aot ftnguHt 
«ui timul ) aequalei fint doobus angulis in altero 
iTÌangiiIo : etiam reliquin reliquo aeqiulìi eft. 
kem I fi .duo trianguU vnum angulut» vni M<)ai* 
lem habeant: reliquorum fummae aequantut. 

). In ttiangulo fi vRjfs ai^ulus leftiis fit: teli' 
qui vnam reftam conficiunT. 

4. Si m ifercelc ingulus, aeqais cracibus con- 
tenta , refhis eft : reli^ui ad batin fuot fèmiredi. 

f. Triangutl aeqoilateii angnlm facit duas tci- 
das vnius tefli Nam y s rea. =:^j refla. 

i. Untus pa-opoGiÌDiui beneficio, cntastibei H- 

gurae reflilineae tatn interni qo^ exterBÌ tt^nlì 

qaot reftos confidane, inaotefi:d&et duo fe^oen- 

tia cheoremata. , 

Tbnr. I. 1 



Omnts fimuT anguli cuiuiamijtu figurae rtéHHneat 
confitiuut bit tot rtéos, dtnith qaatutr , ^t ftatt 
lafra figurae. 

Ex quours punfto intra figUram dacaninr ad 
Otanet fìgiuae angulos teStae , quae fìgnram re* 
(bJi^^t in tot trianguja , .qaot haÉiet latera. QiiarB 
quarti fìngula trìangula conficianl dups reflos: 
omnia fimul corficiem bis toc teftos, quot funi 
Intera. Sed angoli circa diftum punAum confi- 
ciunt 
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ciane qnttBor leftos. Ergo fi ab enHiinm trlan- 
guloruRi angulii iema angulot circa id pnnftumi 
anguli reliqùi, qui componunt angnlos ligacae, 
confìciunt bis tot refVos, ilemtis quanior, quot 
funt latcra jìgurae. Q. E. D. 

Hinc omnet eiusdem fpecici reftil)pea« %anft 
tequales.habcnt angulorum luminal. 

Thear. IL 
Otima fimui txtemi anguU cuiutaaiqMi figure» 
reSUiaiM eofifieinnt quMitor rtSot. 

Nam finguli interni lìgarae angnli cam fìngalii 
extemis confìciunt dùos re&». Ergo interni 
fimul omnes cum omnibus fimul exteini* confì- 
ciunt bis toc reflos , quotifunt lacera figurae. Sed 
( VI modo oflenfutn eft ) interni fitniil omnes 
etiani , cum quatuor reftis , efiìciunt bis tot re£bos, 
qaot fùnt larera lìgurae. Ergo extvmi anguli qUa- 
tuor redis aequantur. Q. E, D. 

Hinc omnes cuiuscumque fpeciei redilineu 
figurae aequales babent extemomm aogulonun 
iuoimas, 

PROF. XXXIIL THEOR. 

^ ae^ualti (f pitraUeUt 

D C AB, CD adeatjffm par- 

iti cmiungma, ìpfae Aiàmfuntae^akt (ffa~ 
raUelae, < " ■ 

lungatur enim BC: & quia " ang. ABC =; -, 
BCD, &per hyp.AB==GD. & latus BC : 
commune;' erit* AC:^BD &ang. ACB^ . 
CBD, id^oque /* re^ae AC & BD parallek^ 
eruHt. Q. E. D. ~ 

PR-OP, 



PROF. XXXIV, THEOR, j,. 

ParalUhgrdmmùmm Jpatiorum ABCD tam *' „/ 

anguU oppiai (AzriD, ABD=r ACD) inttr 
fé aeqMraufi.^ipfa^iameter BC bifarUm 
Jecat, 

Quoniam AB, CD parallelae • lùnt: * erif' ^VP- 
- ang. ABC=DCB. Rurfus ob ' AC, DB pa-*' '*"■ '■ 
ralleias, eritS ang. DBC^^BCA. Et latus BC 
eft conunune. Quare * AC ^ BD, & AB:=» aS. i. 
CD, &aiig. A=:D. Et quia erac ang. ABC 
= DCB,&ang.DBC = BCA: toti ang. • *• *■ «• 
ABD, ACD aequanttir. Denique, quum ih 
AC=BD, & BC lanis commune, & ang. BCA 
=:DBC: tota ( Aa. ACB, CBD aequamur.r 4- >• 
Q.E.D. j - 

• Sciotkm.' 
Otnaé quadrilatehim Atf D C bahens luterà oppt' 
fifa atqualia, eft faraìlttogratnmttm. 

,.- Nampe(8. 1. ang, ABC^BGD. Ergo* AB, a. 17. t 
' ^tl panllelae fqni. Eadem ratione ang. BCA ^^ 
DBG. Quare AC, BD edam parallelaerutit. ^rga 
ABDC efì patallelograinmum. Q. E. D. 



•4t; B Hinc expeditim per 

,. ,j\ E. 1/ ijatum punihim C da* 

' " - 'p». ..-. ■ — -ifYi lae teftje AB duce- 
j. ■■" "^ \> tur parallela CD. Sirt J 

\ m'eiiì AB qiloduis ^uuftdfe E. Centris E & C 1 
''.ùi»raallo quouij due aequales circuloi F, D. V 

t Bistro VOTO F i'pacioEC due circulum FD, qui 
*orem CD feeet in D. Erit dufta CD parallela. 
imi vt modo demonfttatum eft , E C D F eft Pgr. 

PROF. 



EVCLIDIS ELEMENT. 



PROP. XXXV. THEOR. 

A D E F PtrraSehgrammaASCD 

I 1/ / »■ EBCF, yipCT- ««in» 

B V—ìyt rtlUlii AF, BC amfiituu, 

» M.'i, iitter fé futa ae^lis. 

Namqoia ABCD, EBCFPgrafiint: tft' 

AD=BC^EF. Ad(]ecoininunemD£,& 
,.!.•«■ erit'AE=DF. Sedi' AB=DC&ang. 
..«.!• A = 'CDF. Ergo,AABE==» ADCF. 
1^,'j^ Auf^ratur commune DGE: erit SJtrapezium 

ADGB = EGCF. AddecommuneBGC: 

erit' Pgr. ABCP = EBCF. Q.E.D. 
* Reliquoramcafuoin, li E in D, ve! incer D 8c 

Acadit, non dillimilìs, Ted fimplicior & £icilioc 

cH dem'onfttatio. 

PROP. XXXVI. THEOR.- 

A_js — E_H „^7^s:- 

FGHylf«-«e- 
(juaUlms iajiiuf 

^ BC, FG es' m 

B e V G iitdem paralhlir 
AH, BG cm^itutay imerfe funt aequalia. 

lungaiicur enim BE, CH. Et qaia per hyp. 
BC=FG=+EH; BC&EHfcntaequales. 
Sunf vero & parallelae ( hyp. ). Er^o * BÈ 
& CH quoque funt aequaies ac paraiielae. 
Qoare EBCH eft Pgr. & acquale " Pgro ABCa 
Sed eif edam - Pgr. EBCH = Pgro EFGH. 
Eigd'Pjr. ABCD = EFGH. Q.E.D. 

PROP. 
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LIBER I., ji 

PROF. XXXVIL THEOR. 

E AD T TrlingaU ABC, 

\ /5<\ j/' DB e iHfir ladim 

\^^_\1/ ià} m & m iùdcm 

B <- faralUHs AD, BC 

co»jlititta,fwaitfterfise^ualia. 

Proclucatur v AD in E, F, &^d«catur » BE*- '■ p«ft. 
parallela C A , & C F parali. B D. Erit ■ Prg. f ''■ ]; 
BC AE = DBCF. Seii A ABC J = 5 Pgr.ij!t- 1. 
BC AE , item A DBC = i Pgr. DBCF. Ergo 
A ABC « = 080. Q.E.D. «• ?■ ««■ 

PROP. XXXVIII. THEOR, 
GH P 



Trianguh ABC, DEF 



\ r\ filler baféut aeijui)li~ 
\ \ hur BC, EF, Cff* in m- 
il ir j.„ 



• n ^ ^ — * dempittaMithV, A.Q 

covJlìtuta,fuia inter fé aequalia, 

Ducatur » CG ipli BA, & EH ipS DF pa-J. ji. i, 
.lallcla. PgraergoftnrABCG'&DFEH.ai 
■ aequalia. Sed A A B C " eli J Pgri A BC G, '■ !«• '■ 
& A DEF eli }PgriDFEH. Ergo » AABC;;; '♦„'■ 
= ADEF. Q.E.D. 

■ StholìtmK 
Skifo Bt>EF: IhiuetABAOAEOE. 
EclibarisBC<EF: eiitABAC<AEDF. 



PROF. 



P-y- 



ja EVCLIDIS ELEMENT. 

PkOP. XXXIX. THEOR. 

\^^<^''/ aeqaalia , Jùper cadetn. 
B ^ ^ C hfiBCS!' ad catiem 
fartts («nftUuta , funt in iitdcm parallelit AD, 
BC 

Si enim AD, BC non runtparatlelae: du- 

catur per A ipfi BC parallela f* AE, & ducatur 

i'.hyp: EC. QuareABEC='AABC=SADBG. 

** o '«. E''!J° * n-iangula BEC, DBC aequalia funt. 

Q. E. A"". Similiter oftendemus, ncque vllam 

aliam parallelam efle praeter redam AD* 

Ergo A D eli ipfi BC parailela. Q. E. D. 

PROF. XL. THEOR. 

- — =^-j) Tyiatigula ABC, DCE 

CE t ae^uaiihur, & Ad eài- 

\ dem partei cortftitutaf fimt in 

„ C E iifdem paralieUf AD, BE. 

[. ji. b Sin miiius: tlucanir ' per A ipfi BE paraN 

*• ìT- '■ lela A F, & iungatur F E. Ergo A F C E = ' 

. *•,''/,■ *A ABC. Ergo & A FCE = ^ A DCE. 

•.?.«<* Q.E.A". 

PROF. XLL THEOR. 
■ À , D V ^^ paraUelogrammm 

V^__ rp^ '*ABCD, (f trianguium 
\ "l><r\A BEC eandem babeant 
"B V^ 'v C hfinSiC, fint^e in iii- 
dtm paralltlis AB, BC* parallelogrammum 
A B C D ipfiti trianguU E B C duplum erit, 
i Puu , ia ndciA icfh pofidi. 




LIBER I. jf 

Dacatorenini AC; & erit ** A ABC =: A*- ^- '• 
EBC. SedPgr.ABCD eft « duplum A ?' ',*'i , 
ABC. Ergo Pgr. ABCD eft 4 duplum A «^ 
ÉBC. Q.E.D. 

PROF. XLII. f ROBL. 
Dato triangulo ABC aequaìe ftrttUelogram- 
tnum conjtUuere in dato Anffào reStilineo D. 

■*— ^ S SecererBC bift- 

. rìam * in E, & £a[^ „ , 

_, ^ \£_' >ng- CEF = D.» ,j,' ,. 

E C DucDtur AG^();ji, I. 

ipliBC-fcCGipCEF parallela. EritFECG 
Pgr. acquaie A ABC. 

Nam dafla AE, erit v A ABE =:A AEC, „ , 

. Ergo A A B C ' = 2 A AEC = ' Pgr. FECG. l''<. •«. 

Ergo {^rg. FECG = A ABC. Q.E.D. ; * '• 

PROF. XLIII. THEÓR. 

B- JF C ItiOPtmt partSehgratUfM 

I — 7Tf~~P^ ABCD Kmfltminii EF, . 
"IT / j}^^^ j \\ D ^ n^*fi ì tjtne circa 
\^^^^^ì I cHanctram AC funi ^pu- 

A! G D raìlcìe^rammoTum EGi 

FH, ittter fc futtt eeguiilia. 

Nain»A.ABC=ÀACD. Et quia etlairi». «. i. 
EG & FÓ funt Pgra, quorum diametti lunt 
AK.KC: erit fmiiliter A AEK = A AKG, 
&AFKC=:AKCH. Quare»AAEK-HJ. «.•«. 
FKC = A AKG + KCH. Ergo ' reliquum .•).■«. . 
Pgr. BK = reliquoKD. Q.E.D. • 

C PROP. 



EVCLIDIS ELEMENTI 
PROF. XLIV. PROBL. 
T E K ' 




Ad datam re£iam lìneam A B dato triao^ulo ^ 
C acquale paraUeloff-amnutm applicare in dato 
tìneulo remlineo D. 

%. 41, r. Fiat " mgngulo C = Pgr. A EFG in angtl- 
lo G A E , (iato D acquali , & ponatur A E in 
dlreduni iplì A B, & producatur F G ad H , & 
perB ipfiFE velGA ducatup parallela BH, 
& iunganir H A. Et quia ang. EFH + FHB 
A. tp. I. =''2rei^is, ideoqueaiig. EFH-|-FHA< 
(t. u. M, jredis; reCÌaH A produrla occurrec ''protlu- 
aae FÉ in K, Per K agatur ìpfi FH vel EB 
parallela) quae redìs GA, HB produftis oc- 
currat in L & M. Dico, AM eflè Pgr, defi- 
deranim. 

\.^^,u Nam' Pgr. AM= AFÌ= AoC. Et 

e, cBiilh, *"g' LAB ^GAE^^D. Ergo ad dataai . 
teStam AB in dato angulo D applicatum eft 
Pgr. AM triangulo C acquale. Q. E. F. 

PROF. XLV. PROBE. 

Dato'recfilineo A^CD aequaU paraHelogram- 
Wum'cofìfiUuere in dato anffilo re^iliwo E. 

Datum 



Datuol rc^ilìneum refolue in trìanguU B A 
D, BCD, & fic • Pgr. FH =r A BAD, ita vt» 4». •. 
ang. F= E. Deinde ad Hlfic ' Pgr. HK=S«. 4* i. 
A BCD, vt dato angnlo E aequalis Ct HIK. 

Quia ang. JF = E := HliC: erit ang. F -t- 
FlH=tHIK+Ì!IH. Se<lF+FIH="- "•"■'. 
1 réaìs. Ergo ' Se ang. HIK -(- FIH = 2,; J'',i' 
reflis, &IK eftin dire*um*'ipfi FI. Ergo»-l4.fc 
an». HK =' alterno GHI, & adeo ang. HK 
-(-IHL=tGHH-IHL. Quari! quum Uni 
ang. HIX -f- IHL =: ' a reftis , erunt & GHI ' 
-V-IHL =' j reflis, & etit '-HL iplì GH int.e<m«t. 
direOam. Hinc, ob GH, FKparallelas^, et- * *". 
iam GL, FK paralleiae funt; nec non GF, LK 
eidem ^ HI parallelae, ipfae,x funt paiallelae.» !•> k 
Ergo FGLK eft Pgr; Sif quia FH=A ABD, 
&HK=ABCD, tonim Pgr. FGLK =a« 
tati reailineo ABCD. Q.E.F. 
* ScBvlilm. 



' CI75Ab[3Ji 



Hiac facile Inuenfniif «tceAtl* HGi qUO fedllt* 
jieum aliquod A fuperat re^tineum minus Bi ni-* 
minnn A ad qtiatnuts ré^am C Q applisfomr FgTt 
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jlS EVCLIDIS ELEMENT. 



4r. a !■ 



PROF. XLVI. PROBL. 

' A data reéla kittn AB ^- 
^^dratum defcriberi. 

Ducatyr ex A in AB per- 
pendicularis ''' AC, in qua 
(apiaruT • AD = A B. . -Per 
"d ipfi AB, & perB ipfi AC 
«.,jn .ducanwr* parallele DE, BE. EritBDqua- 

dratum, adacarefla AB defcriptum. 
/L J4, I. EU enim B D paraUeiogranunam. Ideo & ^ 
AB=DE,&AD = EB. SeliAD=:AB. 
>■ L «. Ergo T lingula latera A D , A B, B E, D E inter 
fé aequalia fuii't. Quare BD eli quadrilate- 
nim aequilatenim. Et quoni^m BD e(t Pgr. 
ì. fch. 39. 1, habens vnum reflum angulum. A : * angoli re- 
liqui D E, B edam redi eninc. Ergo hD 
$. )$. deC eft* quadratum. Q. E. F. 
* Sebolium. 
^odem modo facile defcribes rcEtangnlum, 
^od fub Jatis duabut reflis contiiieattir. 
PROP. XLVII. THEOR. 

In reBangulit 
■ trkneulit ARC , 

quadratum BC 
{l^ED, quodah- 
tere BC riSum ' 
angulum KJuh~ 
ttndtnte defcri-' 
bitur, aequale.efi 
. quadrati! B Gj 
CH, quaeala-- 
teriifit AB,, AC 
redian 




TeSum angtUum eon^tbcndenHhiu, deferi- 
iuraur. , ' 

.Per A ipfi BD'vel CE ducatnr ^ parallela^- J"- *• 
A L , fir-iungantur A D, F C. Quoniam ergo 
vcerque ang. &AC, 8AG reflus eft; AC& 
A G erunt ■ in ^ireSum. Eadem radbne &* '♦■ *■ 
& A , AH funf in (Jirefhim. lam an^. D B Q 
= * FBA) ideoque ang. DBA=' FBC, &*'jl*'j*' 
DB^-BC, acBA = FB: ergo * A ABDIÌ. j,. def. 
= FBC. SedPgr. BL.quodcumA ABD*■4■^ 
eft in eadem ball BD & in iJsdem parallelis 
B D, A L, eft duplum 3- Ai A B D ; & quadra-»^ ■«'■ '• 
nim BG, quod cum A FBC eft in eadem bafi 
FB & in iisdem paralleiis FB, GC, eft f du-' 
plum AFBC. Ergo ' Pgr. BL= BG. Simi-"- *■ "• 
liter duàis AE, BK oftendetur Pgr. CL = 
CH. Totam ergo Ì quadratum BCEP =:?■ »■ "■ 
quadratìsBG-f-CH. Q. E. D. 



* Scholiiim. 

Hoc nobililCinum & vrìliUTtniiin theorema tb 
imeotore Pytbagora Pythagoricum Jici memìL 
Ciu<^ benefìcio quadratonim addìrio & fubtraGtio 
perlicitur, quo IpeElànc ili^o fe^uentia problcmata.' 
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EVCLIDIS ELEMENT, 

_, Ji^ìi'qmteitnqmé 

■5 ft ìuajrath vnvm ^ 

y^ jC, ùmttthut aequal» 

C * . "■ 

Dramt qoadn- 
ta trial qnoniia - 
iaten fint AB. 
BC, CE Fac.. 

an|.|refltunFBZ 
innnica babea- 
temlatoca, in ea'< 
que Transfi» 8 A 

■u ■ / ■ " ' - "-r^ ' " ' j & BC, .fc innge 

FA E B AC;erìt<rACq 

zzASq-f-nCq, Tifm AC tnuisfér ex B in X, 
$ CE terdum latui damn^ transfer ex B it) E, gg 
iungeEXi erit*EX<j = EBq(velCEq)-h 

BXqCvelACqJ^SfCE^-HBCi -hAB'q. 
Q. E. F, ^ 



A B C 



DdtÌJ i/fMÌu fvA// fMI#> 

f WiéHj A B , B C , «xAtiiyy 
^ttadratiim, ijito quadratum 
maiorii AB exeeJit aiw 
dratum minorii B C 



Centro BlnteraalloB A defcribecircrfmn. Ex 
C erige perpendicalarem CE occurrentem peri- 
pheriae in E. Ducatur B E. Erir B E q ( vel BA q ) 



PROF. 



'PROF. XLVIII. THEOR. 

Sf^uadratum, quod defcrihitur a^vno BC 
laterum trian^uìi ABC, ae^uale Jtt quadratir^ ' 
^uae a reliquis triettguli lateribut A B, A C de- 
Jsribuntttr: angulu! BAC ' reli^uh duobus 
trianguH lateriikuÀB , AC cam^rebenfitt re- 



ctiisgrtt^ 




Isti Ducatur enìm " ad AC "■ "■ •• 

perpendicu!atis AD, & fiat 
AD=:ABi & iungatur . 
DC. 

___^____. Quoniaio ergo DA = 
AB: erit & DAq = ABq, ìdcoquaDAq 
H-ACq=PABq4-ACq. Scd D A q -h ♦■ »• ««• 
ACq =K DCq, & AEq+ACq^;'^ CBq.X. 47- i- 
ErgQl5eq=CBq,ideoqueDC=CB. Hinc*" ""^ 
quoniam AD = AB, & Utus A G commune; 
erìt * aog. BAC = C AD. Reflus autem eil* t n 
- CAD. Quare & ang. BAC reaus eft.. Q.«- '"• ^^■ 
E. D. ; 

• SthoUum. 

Sumtan eft in dnnonftratione, ex. co v^ 
DA::=; ABfequiDAq^ABq, &ex eo quod 
DC<}:=:C^qfe^DC:=:CB-. Hoeveio nuoi^ 
feftum fiet ex fequeatt cbeoiviiute. 
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B C DI KL TW 

timoram rtSamm atqmlimm AB, CD atquaVtM 
fitnt quadrata AF, CGu Et ^uadratoram aequo' 
liim N K , P M at^alia firn lattra I K, L M. 

Pro 1. Hyp. Ouc diamcctoi EB, HD. Liqnet 
(!.'«.'. AF =:^duploAEAB = V2AHCD=^ 
'^'Itx.^'^^- ErgoAF=CG. Q.E.D. 

Pro I. Hyp. Si fieri poteft, fitLM>IK; fae 
i.46. I. LT=:IK, fitque*LS=LTq. ErgoLS=' 
S'hvu'"" NK=^La Q.E.A^ ErgoLM = IK. 

l s'm. a E. D. 

* Schot. 
Eodem modo quaelibet refhngnU Inter Ce aet 
^Dilaterà ae^nalia oftendentar. 



EV- 



E V e L I DI S 

ELEMENTORVM 
LIBER II. 

DEFINITIONES. 



C 1. Orane paréUehgram- 
tttum reHanguhim A B C D 
eontineri àicaar fitb duo- 



A D éutreait Utuii AB, AD 

quae re^m angulum A comprehendunt. 

* Y ^ 2. Omnis pardHelogram- 

/ / j^l mi FHIK vnamquodque 
r' ìB \y^ \ eoruiii,quae circa HKdi- 
ì^^ 1 ^ ametrum ipfius funt, pa- 

HA. 1 rallelogrammbnim EM, 

GA cum duobus complementis FB, BlCne- 
mon vocamr. {Hoc efl, fignn FHIMBEF vo- 
cBtur gnoBion, item figura FKIABGF. ) 

Breuitfltif gratia has diias nòras in hoc libio 
adhibemus, 

Rgl. notat parai lei CI grammnm rrftangnltim , ve- 
luti Rgl. BAD, lege reOangulom BAD. 

^ indicat etiam rcftangulum , contenmtn Tab 
duabvis Tcftis, inter ijuas haec non Icripta' 
eft. E. gr^BA X AD indicat TCftanguluni 
liib tcAis BA & AD contintum. 

C5 PRO- 



EVCLIDIS ELEMENT. 
PRÒPOSITIO I. THEOR. 



neae A,SC, a/ieraautem 
ipfarum 3 C feóia Juerit 



K L-H in^tcunque pArtethX>,. 

A) ; DE.EC- rtf(3<i»f«i(»i 

Jub duabui reffii A, BC cmtmmm acquale tfi 
iis reBanguUs AXBD,-l-AXl>E,-hA 
- X £C, ^ae fui re£la linea non [eSa A &* 
\fftgulis aheriiu BC fe^mentir contituntur. . 

m. II, L Ducatur enim * a putido B ipfì BC perpen- 

p, j. 1. dicularis BF, acque ^ Rat B G := A i & per G 

V- J"-'- ipfiBCpardlielaficTGH, per punica vero D, 

E, C ipfi B G parallelae fint DK, EL, CH.. Er- 

).fch..9.i.goS Rgi. BH=Rgl.BK-4-DLH-'EH. Seti 

,. cónftr. quia'BG==A,eritRgl.BHr=<AXflC,a£ 

^.i.def.s.Rgl.BK = AXBD, EtquÌa'DK=:EL 

1. Ì4- I- =:BG=A-, eritRgLDL = AXDE, & 

Rgl. EHi=AXEC. QuareAXBC = 

AXBD,H-AxDE,-hAXEC. Q.E.D. 

" Scboliiim. 
Hine jì fuirìnt dmit riHiu Y , Z , fictntar^ 
jimbae in quateunqiit porteti riétuttfftlum fai ntis 
aiqiialt tfi rtUaH^ulit fith fartlhiu- 

Nam fint.reflae Z paites A, B, C, & reftae 

Y parres D, E. Quia DXZ = DXA4- 

DXB,-l-DXCi<liE XZ = E X A, -hE 

XB,+EXC;&YXZ=DXZ,H-EXZ: ' 

j, ,„. erit=>YXZ=DXA,-l-DXB,^-DXC, 

, -)tEXA,H-EXB.+ EXC. Q>-E.D. 

PROP. 
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PROF. II. THEOR. 

-|g SireSta linea fijtjicitur 
vtcunque inC: reìttlngult 
fttb tota AB^ vtro^uefe- 
^mftìo AC, CB, cimten' 
ta aequamur auidrate Io* 



Di/»/ AB. 

Defcribatur ex AB quadramm' ABDE,^V^ 
SpèrCducanir-altenitriAE, BDpanllela 
CF. ElligimrAD = Rgl.AF-4-CD.= 
AEXAC,-t.BDXCB=:ABXAC,-(-«.w.Jt£i- 
ABXCB,quia''AE = BD = AB. Ergo ' = 
Rgl. AB X AC, + ABXCB = quadrato 
toci'usAD, Q. E.D. 

PROP. III. THEOR. 

-'- J^ Si reSla linea AB ficetur 

vteumjue in C: reélan^u- 
Itm fui ma Ai IS" ime 
figtnento BC cotitfMien 

, '^ fiffn^it AC, Ci cm~ . 

tolto, & praiiiHiftgmemi CB qmjrata. 

Defcribamt » ex CB quadramm BCDE,». 48. i. 
& producatur ED in F & per A alterutri CD, 
BE ducamr parallela AF. ErgoRgl. AE = 
Rgl. AD ■+. quadrato CE. Et quia ' BE =>■>». ia.f. '■ 
CB.eftRgl. AE = ABXBCj itemquia 
CD=BC, eftRgl. AD=ACXCB. 
Quare A8XBC == AC XCB, + CBq. 

. PROP. 

. , I Cookie 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

PROF. IV. THEOR, 

. Si reBa linea À ^[ece- 

r ci y\^ ^"^ vtcutt^ inC: qita- 

■ji <il_ J^ dratum totiuf h^aiqun' 

■^^ tur ^adratit fremerao- 

rtm AC, C8, tfrt^an- 

r» guio bit ctmtcìaofubfe- 

.^mentir AC, GB- 

(. 4tf. I. Defcrlbanir ^ ex AB qiiadratuin ADEB, 

iungacur B D , & per C altenitri A D , B E da- ' 

carur parallela CGF, per G vero alterutri 

AB, DE parallela HK. Erit erg6*ang. BGC " 

•»»9-'- :=ADB. Seii quia "«^ AD=: AB: ang. f 

'f -, •'■ ABD=ADB; quare ang. BGC= ' CBG, "- 

Ti-M. &ideoCB = 'CG. Eft vero " CB=:GK, 

■>■■ *■ '■ & CG = BK. Ergo GGKB eft aequilaterum. 

« Idi, 30. 1. ^^'^ ^^ quoque * re3anguluin , ob angùlum 

' "ABE ' reihiin. Quare CGKB eft CBq. Ea- 

deijirationeHFeftHGq,ideft''ACq. Et 

X. «■ I- quoniam Rgl. AG = x Rgl.GE, & ab CG := 

' CB,Rgl. AG= ACXCB: erit&R^.GE 

= ACXCB. Ergo AG -4- GÈ = 2. AC 

XCB. Ergo ABq =:CK*4-HFH- AG 

W-GE=CBq-l- ACq -h i.AC X CB. 

Q. E. D. 

/tìinr. 
4-. ìt. I. Quoiiiam ang. BAD^^rreflo: ang. ABD ' 
H- AD B := ^ reao. Sed quum fit* A B = 
w. S- I. AD, ideoque*ang, ABD=: ADB; eritang. 
ABD:=:Ì reifto. Et quoniam ang. BAD re- 
flus eft: ang. BCG etiam * reflus erìt. Quare 
in A BCG reliquus angulus BGG ctiam = 

" ■ ^i 
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LIBER I. 4y 

'*Jreao. Hinc^GC=CB; &quiaGC*.ji.i. 

=:* BK, ac GB = GIC, erit CK aequilate-*- *■ '-. 

rum. Eft vero & redangulum, ob ang. ABE''' *** ^ 

Maum. Ergo CK eft CBq. Eadem rarione 

ifc. vt fufra. 

Caroli. ì. Ex bis manifeftum eft, In quadra- 

tis parallelogramma, quaefunt circa diame- 

tnim, éfle quadrata. 

*:Oir. 3. Item, diametniin cuiusbis quadriti 
. «igulos^ eius bijfècarc, • 

. •^S^oi Si,AC=^ AB: erit ABq =4 ACq' 

Se ACq=:i-ABq. Et «ntta fiAB9 = ^ACq: 

Kk^f;,j=;ÌAp. 

r: :'/; : Prof, v. theor. 



A. 


( 


" D 


R 


■■ i ■ '*' - 




^ 


/ 

M 


K 


L 




P 




■ I 


J C 


[ 


F 



Si reSia line» 
AB fecetur in 
aequaUa AC, 
GB, fif inae- 
quaUa AD, 
Y>Z: rtlUrigu- 
F^otADXDB- 
■fuh inat^uaUbiu totiui figmentii eoiuentum 
vna cum ^drate reBae CD àiter ftfnSafe- 
'£fionum aequatur quadrato dimidiae BC, 

Defcribatur ' ex GB quadratura CBFE,*. 4tf. i. 
fiungahir BE, & per E) alterutri CE, BF parai- ' " 
.4eVa-DHG, ac per H alterutri AB, EF paral- 
lela KLM, per A denique alterutri CL, BF 
parallela A K ducattìr. Et qui» • C H = H F, «. tj. i. 
erit <CM =: DF.. Sed CM =" AL: quare<- »,«• 
^^^iJF, &, addito communi GH, AH^r^"* **■ '" 
"" " : " gnomoni 



4< EVCLIDIS ELEMENT. 

gnomoni NPO,&, tandem addito communi 

LG, AH + LG = CBq. EftautemobDH 

».i<»t. — »OB,Rgl.AH=ADXDB,&LGell* 

,. t^'i &LHq =' CDq. Ergo AD X DB H- CDq 

tkol. <>•'.= CBq. Q. E. D.. 

r. Hoctbeorema pnollo aliterfieeffèrtnr; Re. 

Hnp&a fub /■«»«!« adì; d^TOlla DB *M. 

'«■» .-nJ,!™» AC (Vd CB) Si CD, aiqMDr dif- 

ftrcntìac quadratafum ex ipjii, 

«. S AB alim Smiinur, prtiflM fiilitel punSo 

HfeUiom,, m E; J«.AEXEB>ADXDB. Nam 

AEXEB+CEq="CBq 
"•>■"• =-ADXDB-t-CDq. C D 

Ergo qaum CEq < CDq: H— — I I 1 Li 
»■'•"• .rit''AEXEB>ADX ^ E fl 

DB. Q- E. D. 

j, Hiiic,4'Di-l-DB}>,4£{-H£B{. Nam 
!"••'• ADq 4-DBq^-.ADXDB=''AB^='• 
AEq-f-EBq4-lAEXEB. Et^oqunm?AE 
X EB> > ADX DBi etitADqH-D;B> AEq 
+ EBq. Q. E. D. r 

f, 1. n, 4- Ex qulbus fimul patet, effe 'ADq4- DBq 
— AEq — EBq = »AEXEB — aADX 
DB. 
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PROF. VI. THEOR. 

^1 reS» linea 
AB fecetar ii- 
fariam in C, tf 
'■^iSi reéta quae- 
amque linea 6D 
f» direSium td- 

^^_ 4Ìfiatur:re^Éa- 

E G V guhtm ADX 

B D èotstentum fuh contfofta ex tata crnn adic 
eia £r adìe^a, vna C)en quadralo dinàdUe CB, 
'aeqùatur quadrato eomfofttae CD ex dimidia 
C^. tidieSia tanquam vniut lineae, . 

' Defcribatur ex CD quadranim CDFE, 
iungatur ED; ptìr B alterutri CE, DF fit paral- 
lela 8HG, & per H ipfi AD vel EF parallela 
KLM,&adhucper A ipfi CL vel DM paral- 
lela ÀK. ItaquequiaAC=:CB,Rgl. AL=: 
i CH =* HF. Addito communi CM, erit f" '*■ ^ 
A M = gnom. N P O. Atqai ob D M * r::^. t'"co'f, 
DB eft AM = ADXDB. Ergo AD X DB 4. *■ ' 
= gn6m. NPO. ' SedobCB=:c LH, eft'* «" *• 
CBqrr'LG.' Ergo ADX DB-l-CBq == 
.jnoro. NPO H- LG = CDq. Q. E. D. 
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48 EVCLIDIS ELEMENT. 

PROF. VII. THEOR. 
*B C A SireSalhua ABfece- 
'— tur vtcMttque in C r qua- 
drata totiuf AB e^ vniuf 
efegmentii B Cjhntdfan- 
M aequajftur reilanguh 
1 AB X BC ^1/ contejao 
fub tata ^ JiSto fegmejt- 
__ to, vnacum ACq tptitdra- 
E N J^ '" reUql^i fegntMi. 

■ Defcribantor enim ex AB quadraram AE, 
&in eo reliquaefigurae, vr antea. Quoniam 
AH =' HE,' erit » AF = CE. & AF -h CE 
= iAF. SedAF+CE = gnom.KUVH- 
CF : ergo gnomon KLM + CF =: 2 AF. lam 
l^qumn,*'CFfitCBq,&hincBF = BC: erit 
1 ABX,BC = 2AF, ideoque gnomon KLM 
-4- BCq = 2 AB X BC. Ergo addito vtrin- 
queGN== ACq, eritABq-+-BCq=:2AB 
XBC-hACq. Q- E. D- 

* SeholiiMt. 

Hinc quadratum difterentia« dnarnm ledanim 

AB, 8C, acquale eli qnadratis vttiusqae minut 

doplo reftanguio fiib ipris. Nam ABqH- BCq 

— a ABXflC = ''ÀCq = CAB— BC)q. 
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■PROPi Vili. THEOR. 

C fi J) Si riSa limt 

AB fecetur tit- 



cimqut in C: 
reilan^ulum, 
^uater cmten- 
tumfub tota AB 
ifvnoefegmen-' 
tis BC, vua cum 
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H 



■madratareli^ 
Jegmenti AC» 



aeqHatttr ^uudrato com^ofjee txtota AB £? 
fraéMUo figmffita BC tmqMm vnius line/te. 

In produfla AB £at BD = BC, & defaiba- 
tur ex AD quadratum AEFD, & reliquae ' 
figurae deftribantor bis , quae in praecedente ,, 
propofitione. Ergo quia CB=;BD, & * CB«' J*- >• 
= GK, acBD = KN: eritGK = KN. Ea- 
dem rarioue P R = R O. Hjnc + Rgl. C K * i<- ■• 
= Rgl. 8N, & Rgl. GR =: Rgl. KO. Sed - 
Rgl. C K = - Rgl. K O. Quare & Rgl. B N '• » "• 
= Rgl. G R i ideoqueC K -I- B N + G R -t- 
K0 = 4CK. PorroGC»= BK="BD,'->"»* 
&BC=BD,id«)queCG = CB. Sed&" ♦■ "• 
CP = GK=CB. Ergo CG=:GP,& Rgl. 
. AG =+ Rgl. MP. Eadem mione ob PR 
=:ROeftRgl.-PL = Rgl. RF. Quum au- ■' 
rcminpgr.MLfitMP=:''FL: eritAG=: 
RF i bine AG -t- MP + PL -I- R F =4 AG. 
Sed oftenfum eli, quod CK + BN -I- <5R -1- 
K0 = 4CK. .Quare ^.torasgnomonSTV !'■'■" - 
D =4 
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= 4AK. Se(lobBK = BD=BCeft AK 
= ABXBC. Ergo gnomonSTV :=: 4 
ABXBC. 0eiiiquequiaIP = >: AC, eft 
IH vel "[Pq^ ACq. Quare ^ toram qua- 
(Iramm AF, ili eft(AB+BC)q=:4 ABX 
_BC-l-ACq. Q.E.D. 

PKOP. IX. THEOR. 

Si rcBt Unm Mifi- 
cetur in àeijuatin A C, 
C^ ^ imei}ttiilia AYiy 
DB.- quadrelli iiiae- 

^ qualium fegnietaoritm 

A ci D 9 ADq-l-DBq/.« 

ditali quaafatofum a diniidia, (s A reBa in- 
ter ptméìa feiiiorium , zACq + iCDq. 

y. ti. I. Ex G ducatur v in AB perpendicularis , in 

. » j 1. quafiat*C£= AC. lunganrar A'E, EB, & 

'■ 3'- i- per D ipfi CE ' parallela DF, & per F ipfi 
AB parallela FG agantur, iungaturque AF. 

^ j. I. Itaque quia ^ E AC =: AEC , & , ob ang. ACE 
re(3um-, EAC + AEC = » reflo: vterque 
àng. EAC, AEC = | recì. Eatìem ratione 
vterque ang. EBC,BEC = Ì retì. Ergp to-. 
tus ang. AEB refhis eft. Et quia ang. GEF 

«■ \ ^chol._ . jg^i^ EGF vero *=:ECB=i redo: re- 

a. ij. i. liquus EFG etiam ' :=; ^ reiìi. Hinc ang. 

-. ìz. 1. GEF =: EFG , Oc» GF = EG. Eadem ratio- 
ne DF = DB. Ecquoniam AC=GE,ideo- 

». Ci. que''ACq=:CEq! erit ACq -h CEq =3, 

A.Ich.i8.i.ACq. Eit,veroACq-4-CEq=^'»AEq. Er- 
go AEq 



go AEq =: i ACq. Eadem ratioiie eft EFq 

= i" 2 GFq = 2 CDq. Quare AEq -+- EFq ,>*• ♦^^ *• . 

id^ft * AFq =2 ACq + z CDq. Sed AFq 

= ^ ADq + DFq = ADq-4-'DBll. Er-*»-"- 

go ADq -h DBq =' a ACq -1- * CDq. Q. 




* Sehoììum. 
Alitet efremitlìc: Aggrtgattim qùadratomm tx 
fumma AD & difftrentia B duarum rtdmram 
AC , CD MMotur dufl» ^aadratwtm ix ifft 
AC, CD. 

PROF. X. THEOR. 

■^ T Sirena linea AB 

fecetur iifariam in 
C, ^ Oli refia 
D quaecunque linea 
BD »! direSum 
G àdikiatur : qua- 
dratum eompoftae AD « tota If- adieltay (f 
^adratumadieiiae BDJòtmlfumtaJùtit dupla 
^ qHadrati ex dinidia A C, £?* quadrati co?»~ 
pajttae CX>ex t&midia (fadieUat tanquam vtà- 
ui hneae. 

Ducarar enìm S ex C Ipfi AD, perpendicu-t> "■ »■ 
larisCE, & fiat altenitrì A C . CB aequalis,* ^^'•^ 
iuiiganturque AE, EB , & per E quidem " du- 
catur ipfi AD parallélaEF, per D vero ipfi - 
CE parallela DF. Et quoniam angoli FEC 
+ EFD=;*areais: ang.FEB + EFD< ^ 
Da area. 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

E F 2 reft; itleoque re- 

aaeEBjFDpro- 
dufbe conueni- 

2) ent t ad partes 
SD. Producan- 

u tur Si conuènìant 



Itaqueqnia ÉACsz^CEA, &, obang. 
ACE reaum.EAC -t- CEA=;'"reflo, 
erit vterque. ang. EAC, CEA =| refli. 
Eadeni ratione vterque ang. CEB, EBG=:: i 
'redi. Ergo " AEB=retìo. Quia* DBG 
= EBC, &hincDpG=5reai, BDGve- 
ri) = ' ECB = reflo: erit ' ang. BGD 
;=}reai= DBG, ideoque DG=*BD. 
Et quum ergo BGD := | retìi, ac ang. EFG 
= 'J' E C O = rtetìo ; erit qijoque * ang. FEG 
= Ireai = EGF, & hinc I EF = FG. 
'Porro quia , ob AC = CE, eft AC q = - 
CEq, & ACq-l-CEq=I ACq: erit" AEq 
I -B^:^ 2 ACq. Simiti ratione EGq = 2 EFq =: 
tt. »!. ■.* 2 CDq. Quare ' AGq ( = • AEq-l-EGq) 
= 2ACqH-2CDq. SeilAGq = "ADq 
-l-DGq = ADq-l-BDq. Ergo ADq 
+ BDq=2ACq + 2CDj. Q. E. D. 
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PROP. XI. PRÒBL. 

I DatamreHam lineamAR 
ita f ecare ^ vt reEltngulw» 
fui tota AB ^ altero ff- 
gmento ae^uetur ^Hoiirato 
^reti^tà fermenti. 



Defcribamr v ex ABy- 4<- '■ 
' Equadwtum ABDC, fece- 

torque ' AC bifariam in E, '■ '•■ '• 
(lucatur EB, & in produrla 
JCeA fiat EF= ' EB, ac de-' '^ "• 
Icribatur ex AF quadranun AFHG, & pro- 
ducatur HGad K. Dico A B ita feflam efle 
in G, vt fit AB X BG =; AGq. 



Nam?CFXFA-l-AEq=EFq = «4,'':'- . 
pBq. SedEBq=»ABq-i-AEq. Ergoj'^*"- 
• CFXFA + AEq = ABq -t- AEq, & 
hinc' CFXFA= ABq. lam quia " AF'- !• "^ . 
= FH,eritCFXFA=Rgl. FK. Eftvero"''' 
ABq='AD ( pet conllr.) Ergo Rgl. FK 
= AD. Hinc ablato communi GC, erit 
FG=GD. SedFGeliAGq, «tobBD 
— «ABelÌGDi^ABXBG. ErgoAB 
XBG=AGq. Q. E. D. 



Dj 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

PROF. Xn. THEOR. 

In trianguUt amhlygomit 
ABC Madratttm laieris 
BC, fubttnd^ait anguhm 
ohtttjvm A , maius eft (juam 
4}uadrata latcrum AC , AB, 
C j\ Mangulum obtuftan A coM- 
preheitdentium, reBsngtdo bit contento fitb vtu 
~ taterum C A, circa anguhm ohtufum , in quod 
produHum perptndicuìarit B D cadit , £?* r«^a 
AD extra intercetta a perpeadiculari BD ad 
■ angulum oètufum. ( Hoc eft: BCq = C Aq 
H-ABq-h2CA><: AD.) 

A.4. 1. Nam *CDq = CAq-l~ ADq-hiCA 

1^3. ix. X AD , ideoqoe /* CDq H- DBq = CAq -f- 

ADq-hDBq4-iCAXAD. SedCDq 
^ ^7. t _{_ DBq ' == CBq, & ADq ■+■ DBq = ABq. 

Ergo CBq = CAq + ABq + 2 CA X AD. 

Q. E. D. 

PROF. Xin. THEOR. 

Ih trianguìii oieygoniis ABC 

^adratum lateris KC,fuhten- 

denfit anguìum acutum A, 

. minut eft quam quadrata la- 

_ _ ^terwn AC, AB coniprehejiden— 

tium ans^ulum acutum ^ reBanguio bit contento 

fiib vno laterum circa angulum acutum CA, rà 

quod perpejidicularii BD cadit, CS" reda Al> ■ 

intuì intercfpta a fer£etidicu/iai ad angulum 

acutum 



LIBER II. ;( , 

dottum. {Hoc eftt BCq +2 CA X AD =i . 
CAq + ABq.) 

Nam ! CAq + ADq = 2 C AX AD+J. 7. j. 

CDq; hiiic» CAq-f-ADq -i- BDq =2«- »• ««■ 
CAXAD-l-CDq-l-BDq. lam « A B q«- 47. ■■ 
= ADq+BDq, & BCq = CDq 4- BDq. 
Ergo CAq + ABq = BCq -(- 2 CA X AD. 
Q. E.,D. 

* Schol. Hinc demonlhatut ^ in omni' faraSe- 
ìogrammo k%V>Cquadrata-t diametm AD, Bq 
aequa/ia tjf* qaadratis laltrum jimut fumtii. Naia 
duftis prrpendicularibus AE, Bp, eftADq ^ 
'DCq+CAq + i DCXCE.Si B&i+iDCe-».» 
A___B XDF='CDq4-BDq. 

p^^,__/|\. Enau»mCDq='ABqi«.i!. a. 
I \ y'^l \ & ob ang. AEC =" BFD 't. J4. i. 
I \y T^ acACE=:»BDP.acAC»-io.'lrf.r 

E C r D='BD, eftCE=);DF:,.t,",."' 

ergo BCq -t-iDCXCE=ABq-l-BDq. Qua-„ ^ , 
re;{^ADq-l-BCq-)->DCXCÉ=ABq-l-j, ,„' 
BDq-t-DCq-t-GAq+iDCXCE, &irgo 
"ADq + BCq=ABqH-BDq + DCq-|^, . a. 
CAq. Q. E. D. . 



D4 



EVCLip. ELEM. Ut II. 
PROP. XIV. PROBL. 
G 




Dato reBiBofO A aeqiuU ^dratton cOh' 
Jtituere, 

X. 4f.i. • Conftitaamr re£Hlineo A aeqmle • pgr. 

redangulum BD. Si igirar BE = ED: erit 

p. 19. Jef. BD quadracum ^ defideratum. , Sin minus: 

,^*''' erIt àlterutram latus HE > ED, & tunc pro- 

ducaturBE, donec EF = » ED, & bifefla ' 
ì. ló. i, BF in H defcrìbamr circulus incerualloHB 

velHF.&prodacaturDEinG. Dicofore' 

EGq — A. 

,. 5. , Nam inngamr HG; &eft'BEXEF-t- 

4. .! *f. & HEq = HFq = i HGq. Sed ob ang. HEG • 
fch ,8 ,. jeflum, eft » H G q = E G q -I- H E q. Qna- 
5'. « /.'''re EGq -1- HEq = ' BE XEF + HEq, 
'■i-«- atqueEGq="BEXEF. Eft amem ob '^ 
I: 'ci 'EF =ED, BEX EF = RgI.BD=/ A. 
Ergo EGq =:;A. Q. E. D. 
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DEFINITIONES. 

1. AeqmUt circuii iùnc, quorarn diametri 
funt aequales, vel quorum quae ex cehtrìs 
iùnt aequales. 

2. ReSia Jines AB eircu- 
ho» C eontingere dicitpr, 
quae conringens ciiculum. 
( in D) & produca ipfum 
noq lècat. 

3. Circuii C, & E , cmti»- 
gertfefe dicuntur, qui con- 
cìngentes fe mutuo { ìn F) 
le non iècant. 

4. In circulo tequaliter 
Mfiare « centrò G reSlae 
lineae HI, KL dicuntur, 
quando a centro ad ipfas 
perpendiculares Gi)^, GN 
du^e iùnt aequales. 

y. Magii autem difiart a cftitro G dicitur 
ea O P, in quam maior perpenaicularis G Q 
cadit. 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

J) 6. Segmetaum circuii eft 

*" figura A C B A, qiiae fub re- 

ij- £U linea A C & circuii cir- 

cumferentìa ABC compre- 

tienditur.' 

- 7. Angtilut fegmettti eft 
ACD, qui reaa linea AC & 
circuii ciicumfereritia CD comprehendinir. 

8- Anguluf in fermento ACBAeìk, quando 
in circumferentia ABC fegmenti ftimitur alì- 
quod puncluinB, atque ab ipfo ad terminos 
A, C, lineae eius A C , quae bafis eft fegmenti, 
rei^ae lineae BA, BC ducuntur, angulus ABC 
adudis lineisBA, BC comprehenfus. 

9. Quando autem compr^endentes angu- 
lum ABCireilae lineae BA, BC inrercipiunt 
Circumferentiam A D C: illi circrniferentiae 
ADC infjlere angulut ABC dicitur. 

)o. SeBor circuii eft, quando 

)anguius EGF ad centrum G 
conftiterit, figura GEFG conten- 
a redis lineis G E , G F aiigulum 
:oniprehendentìbus , & ^ircum- 
feremia EF ab ipfis incercepta. 

II. SimiUa (ir cuhrum fermenta fant, quae 
angulos capiunc aequaies: vel in quibus an^ 
guli funt inter fé aequaies. 

PROF. 
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PROPOSITIO r. PROBL. 
Dati circuii ACB charum irtuettire. 

C Ducatur in ipfo refla 

AB vtcunqae, qaa? bifece- 
> tur • in D. A punfto D^ ,^ ,. 
I ipiì AB ad reaos ^ duSap. u. i.* 
/ DC producarur in E, & bi- 
^^lecetur CE in E. Dico, 
punflum F centrum efle 
circuii ABC. 
Si npgasj centrum efto G extra rettam 
CE. ( Nam in ea praeter F nullora.y-effe'^'S- ***£ •• 
poteft .) DucancurGA, GD,GB. Ergo 
GA=:VGB, &AD = *DB; latus vero '^ ««*>«■. 
GD commune: hinc ' ang. GDA = GDBi^ ^^'jef , 
Eft ergo i ang. ODA reéhis, ideoque ' an-i|.'io. «.' 
gulo CD A aequalis. Q. E. A *.. *• 5- «• 

CerbU. Ex hoc petlpicautn ^,fi in à*e»lù rtSa 
lìnea C D rtSam A B bìfarìgm if ad angnht reffu 
ftcat, circuii centrum effe in feeante CD. 

PROF. II. THEOR. 

Si in eircumfer ernia cir- • 

culi ABC dio ^meliòet pun- 

3a A, B fumantur: qiae 

ipfa coniun^it re£la linea AB 

fnintra circuUtm caJit. 

Si enim non: cadetextr») 

E vt AEB. Sotìiatur ' circuii". '■ J- 

centrum D, & ducantur refliie DA, DB, 
DEE, 
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EVCUDIS ELEMENT. 

0F£. QùonÌamei|;oDA 
=: " DB : erit ang. DAE =- 
* DBE. Et quum trianguli 
' ADE latus AE produ^tn 
^BfitmB:eFÌci"3ng. DEB> 
DAE, ergo fii ang. DEB 
.>»DBE, & DB>S"DE. ' 
Sed DB = " DF. Quare • DF > DE. Quoti 
fieri nequìt , quia E extra circulum effe po- 
nitur. Similiter oftendemus reftam ABnec 
in cìrcumferenttam cadere. Ergo intus ca- 
dat neceffe eft. Q. E. D. 

PROF. IIL THEOR. 

Si in firath ABC reBa 
linea CD per centrum E 
4u^g reiiam ìineam AB 
J-n non ^Ham per eentnm, 
' bifitrìam fecat'mV; if ad 
angulos re&ot ipfam feca~ 
hit. Qwidji ad an^uhi reélof ipfam A B fecet : 
■if hifariam fecadit. 
Ducantur EA, EB. 
I. /. Hjy. Quoniara AF = FB, & EA =r» 
■■ EB, & latus EF commune: eft "■ ang. AFE 
def. r;=: BFE, & ergo « vterque reflus. Q. E. D. 
.»«. 2. H)(p. Quoniamang. AFE = 'BFE,& ■ 
'■ EA=EB, &ergo7ang.EAF = EBF:eft ' 
■'• ''AF=FB. Q. E. D. 

* CoTùU. Hinc in orniti iriangulo atquilattro éf 

ìfefctli IhuM rtSa ab ondulo vertieis biJecMMi bafin, 

fcrpea- 
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ptrpmdieularìf efi hafi; (*)• tontra fàfettJieularlt 
abfin^Q vmkii bijieat bajh; ^ ptrpenScularit. 
» ptmao mtdio bafa angulum ad vtrthem bificat, 

PROP. IV. THEOR. " 

Si in circulù A B C D Juae reSat 'A C , B D 
non duHae per cerar um fé inuicem feceta in E; 
Jefe bifariam non fecabunt. 

Sì enim fieri poteft, -■ 
>yj) fit AE=EC, & BE 

= E p. Sumaiur **♦■ '■ ^ 
centrum cirofli F, mn-, 
, , „ ,^^ gamrqueFE. Erit er- 

, ■ Iv<L__>^ go z ang. F E A retìus, X--Ì- !■ 
nec non ang. FEB reflus cric. Quare eiit '*'+■ ">• «■ 
ang:,FEA = FEB. Q. £. A -. •• 9.«. 

PROP. V. THEOR. 

Si dm circuii A^C, CDH 
k fé imicem feceta in B, C: 
(F^ ■/ ) w«» erU ifforum idem cen- 
\ ^/HjAirton. 
B ' 

Natn fi fieri pQteft, fit E comnsufle cen- 
trum. lungatiir CE,&ducarar refta EFH 
vtcunque. Eritergo", in circulo ABC, EF*"'^ *'•, 
== EC, & in altero circulo, E,H=EC, 
ideoque E F = E H. Q. F. N '^. ' ?. a- a. 

PROP. 
y 




EVCLIDIS ELEMENT. 



VI. THEaR; 

Si due' circuii ABC, 
CDE fefe itOra contìn- 
gunt in C : ipfqrum. ideM 
centrum non erit. 




Si enim fieri poteft, 
fireorum idem centrum ' 
F. lungatur CF, 6tdu- 
B^' ^-"^ catur vtcunque FEB. 

ri''.f' 'ForetvFB^FC&FE. Q. E. A». 

PROF. VII. THEOR. _ 
^j in oirculi AB CD diametro AD alitfuod 
pmBum f/ìtmatur, quod non ftt centrum cir- 
cuii, £f ah eoF in circulum caoant quaedamre- 
eiae Uneae AFD,FB, FÒ, FH: maxima quidem 
eritF A, in qua cetffrum E, reliqua ufroFD 
minima ; aliarum autem femper propinquior F B 
«FC, quaf per centrum , maior efi remofiare 
i FC; duaeque tantum acquala ah eodem pun- 

£ìa F in circulum cadetft ex vtraque parte mi- 
tiimae FD. 

I. lungatimr EB, EC, 

^=.H. Et quia' FÉ 4- 

'*-'EB>FB,acFE-f-EB 

=;<FA: cric FA >" 

FB. Rurfus quia EB 

== EC, & EF latus com- 

■ mune, & aiig. BEF> 

D CEF: eft^ FB> FC^ 

Eatlem ratione & FC>FH. Rurfus quia 

FH 




4.i5.d«f. 
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FH~hFE>'EH, &ED =EH-: eftFH 
H-FE > " ED, a« èrgo FH > ^ FD. Maxi-3. s- «. 
ma ergo eft'F A, minima FD, & FB > FC 
>FH. Q. E. D. 

2. Fiat ' ang, DEG'::= DEH, & ducàtun. aj, i, 
F G ; & quum praeterea E G = E H , & com- 
munisEFr erit" FG := FH. Omnis aurem"- 4- i. 
aliavtPK aut maior aut minor cric*, quam *" J^'*"' 
FG.' Ergo duae tantum aequales FH, FG 
in circul'um cadeiit, Q. E. D. 

..PROP,' Vm- THEOR. 

j D , Si extra circuktn 
ABC atiquod punSlum 
D/umatur, atqui ai 
ea ad cinulum ducati- 
ttir ijuaedatn rcSlae li' 
neae, quarum vna DA 
\ -pj pir centrimi. M tran- 
^ featyreliquaeveroDEt 
DF,vtcun^e: earum 
\ 'juidem, quae in conci' 
ì uam eirctanferefAiam 
caduTtty maxima ejl 
DA, ^uae per eetarum 
"■ tranjìr, aliarum autem 
DE, DF, DC femper prepinquior et DA, guat 
per ctrarum, mais*- <■/ remotiorei earum vero, 
quae in connexam circumfertntiam caduntf nii~ 
nimd ejì UH, quae inter pun£Ìum D C dia~ 
tpetrutn HA »«»r««i»r,' atiarim autem DK; 
DL, 




E. 1*. 'tx. 
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EVCLIDIS ELtMENT. 

^D DL, DGfemper ^la^ 

propiaqaior minimax D 
H miwr pjl remotiore j 
Juae^ tataum aequa- 
Itt apunBo D in cir- 
cubm ctJuta ex vtrtt- 
rr ^gpartemimmaeDH, 




1. lungantnr ME, 
MF, MC.MG.ML, 
JmK. Etquia'-DM 
'^H-ME>DE,atque 
DM+MEt='DA: 
eftDA>5DE. Rur- 
fts quii ME::=AlF,&conimunis MD, & 
ang.i)ME>DAlF: eftDE>'DF. Simi- 
Kter DF>DC. Maxima ergo eli DA, Se 
huic propinquior remotiore femper maioc. 
Q. E. D. 

1. Quia MK -f- DK > /» MD, & MK :=; 
MH: eftDK>'DH,veIDH<DK. Por- 
ro quum t DKH- KM <DL H-LM, &KM . 
= LM; eftDK<DL. Eadem ratione DL 
< D G. Minima ergo eft D H , & huìc pro- 
pinquior remotiore minor. Q. E. D. 

j. Ponatur'ang. BMDrsKMDi & quia 
KM = RM, ac communìs DM: eft * DK = 
DB. Et omnis alia vt DN in circulum cadens 
-aut maior eft aut minor"., quam DB ve! 
DK. Quare duae tantum re^ae DK, DB 
aequales ex D ìn circulum cadont. Q. E. D. 

PROF. 




PROP.^IX. THEOR. 

Si vara circubtm ABC 
P fumatur ali^ttod punélum 
TI D ,. £tque ab eo in circu- 
^ lum cacata plurei , ^am 
duae rcBae lineae DA, 
DB .DCacijuater: jum- 
.--^ £ÌumX>, qutd fum^ur, 

A. G. frit cetanm circuU. 

Iungantur«nìm AB, BC , & bifecentur ìn E, 
F,&iunetaeDE, DF ad K, H,L, G produ- 
cantur. Quia ergo AE = EB, ED = ED, 
& bafìs A D = B D: eft ^ ang. AED = BED.»- «. i- 
Ergo KH iplàm ABbifariam & ad angulos re- 
flos X fecat, & ergo ^ in KH centrum circuii x-»- def. i 
eft. Eadem ratione & in LG efl; centrum*' *^"" '' * 
circuii ABC. Nullum autem pundum prae- 
ter X) commune habent • reftaé LH, LG."" '*■ "■ 
' Ergo D eft centrum circuii ABC. Q. E. D. 
Aìiter. 
SiD non fit centrum circuii ABC: iit U- 
lud I. Ducatur retìa HIDK. Erit ergo DC«. 7- J- 
•'>X)Q, Sed & DC = DB ^ Q. E. A. ^- ''>'^ 

PROF. X. THEOR. 

CircuUa circulum in 
phrihus quatn daoèut 
punSir non ficat. 

Si enim fieri poteft, 
circulus ABC circu- 
lum BEFfecet in pun- 
E dis 



^•^ 


p^B 




^(\ 


^=3 


^ 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

aisB, H, G. lunftae 
BG, BH bifeflae fintv in 
K, Lpunftis, a quibus 
)E ipfis BG, BH ad reftos 
angui OS duflae fint AK 
OC, ELOM. Eritei- 
_ go * in vtraque AC, 

EM centrtim circuii ABC, ideoque O erit 
cenmim circuii ABC. Eadem ratione eft 
'■ *■ '• cenirum circuii BEF. Q. F. N '. 

Aliter. 
i. I, ). Circuii ABC centrum fumatur ^, quod 

„. ij. def. I. fu O. lunganrur O G, Ò B , O H , quae ' ae- 
^■9ì- quales erunt. Erit ergo O quoque centrum* 
circuii BEF. Q.F. N'. 

FROP. XL THEOR. 

Si duo circuii ABC , ADE 

sr^fife intuì cmainiaat, !f Ju- 

^\ma»tur centra ipforum F, H.- 

\e^» linea ifforum centra 

jconiungens produca in circa-- 

Ihrum contaSlwnA. cadet. 

■°^^— '""'^ Sinegas: lìnt centra F , H 

in alia refla FDG, quae non cadat in conta- 

=>■ '• ftum A. lungantur AF, AH. Erit ergo ' 

; d^f , AH -h HF > AF vel FG, & proìnde " AH 

14. M. ■>HG. SedAH* = HD, ErgoHp>^ 

H G. Q. F. N. 

PROF. 




PROF. XII. 



THEOR. 

Si duo circuii 
ABC, ADEfife 
extra conùngata in 
A: reSla linea Ìpfo~ 
rum centra con- 
iungeni per' cm- 
taSum trarji^it. 
Si enim centra F & G eflènt in alia refla 
FCDG per contaiìum A non tranfeunte: ìun- 
tìis AF, AG, fotet,obFC = 'FA,&GD».ij.def.i. 
= AG, totaFG>FA-+-AG. Q. E. A SJ- »■ *• 

PROF, XUL THEQR. 

Circuhu circu- 





poteft, contingat 
circulum ABDC 
circulus BEDF 
incus in duobùs 
punflls B, D. Sumaticur. centra borum circu- 
lonim'H, G, &)ungaturHG, quae produ- 
ca ' in punfla e & D cader. . Sed quia BH e 
= HD,erÌtBH>'"GD,&apotioriBG> 
CD. Eftverot&BG=GD. Q,E. A. 

2. Si fieri poteft, contingat circulus ACK 

circulum ABC in duobus pundis A, C extra. 

Es lunga- 



0.1. J. 

». IL J. 

e- is. def. I. 



o^lf 




05 EVCLIDIS ELEMENT. 

T. ». j. -lungatur AC, quae * intra vmimque circu- 

]um cader. Sed quìa circulus AKC circulum 

«. hyp. ABC extra " contingit: refla intra circuium 

*•'■*'"• 3- A K C duaa extra circulum ABC? cader. 

Ergo A C fimul intra it extra circulum A R C 

cader. Q. E. A. 

PROF- XIV. THEOR, 

/« eircult ABDC *equalet 

reBae tineae AB, CD ae^ua- 

liter dìftaM a ceravo E. Et 

quae A B , C D oetptMkter M~ 

J fiarst a cetttro E, Jùm iater 

I fé aequalei. 

Ex centro E ad reflas A B, 
CD demittantur ^ perpendi- 
calare* EFj EH, & iungtmur EA, EC. 

*-J. J ^' Q"'2 "^ 'J'AFcr AB: eriti AB=: 

AF. .EademrarìoneiCD = HC. Et quia 

«. r- K. AB = CD : erit * AF =: H C. Deinde quia 

«■;?-'le^''AE=-EC, &hi(ic^AEq=:ECq: erit v 

^"•^■''AFqH-EFqzrHCqH-EHq. Sed AFq' 

y ^^ ,_ j^=2'^HCq. Ergo*EFq=:EHq, ideoque^ 

i. «. EF=:EH. Reflae ei^o AB, CDacentro 

*■ '■ "»■. E • aequaliter diftant. Q. E. D. 
..4. def. J. ^ , ^ 

1. Quia * EF = ai, & hinc EFq = EHq : 

6 praeterea EFq -h AFq =v EHq -f- CHq: 
erit AFq = *CHq, & fune A,F = ^ CH, 

e-dix. &AB = <CD. Q. E. D. 

PROF. 
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OP. XV. THEOR. 

la circuh maxima 
quidem eji diameter A 
D, aliarwn verofem- 
per p'opiaquiar B C 
centro E maior tft re- 
m^iorefH. 

Ducancur a centro 
ad BC, FH perpen- 
dicularesEG, EK: & 
erit EK >' EG. Po-x- $. def. j. 
namr EL = EG, & 
per L ipfi EK perpendicularis * ducator** "• ■• 
MLN, & iungantur EM, EN, EF, EH. Quo- ■ 
niam EL=EG, eriC MN = BC. Quia'- '*• J* 
ME=AE, &NE = ED: erit - ME -4- EN "• »• "■ 
= AD. SedME-}-EN>*MN. Ergo*-»-'- 
AD>/-MN, &AD>BC. Deinde quia**- '4- »»• 
ME = FÉ, & NE = HE, ang. vero MEN 
>FEH: erit'bafisMN>FH, ergo &BC*- >4. i. 
>f' FH. Maxima e^oeft AD, &BC ma- 
ior quam FR Q. E. D. 

PROF. XVI. THEOR. 

E /F ReBa EA diametro AB 

/ff ^ G _ rfn-w/» ABC adreEios an- 

gulos ab extrgmitate A 
du3a cattit extra circu- 
-JBfimi. Eiiftlocum, ^iin~ 
ter reSiam lineam AE,(f 
eirctmferetttiam interii- 
cUur, altera re6Ìa linea 
E j nm 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

pen cadet. Etfemcircu- 

li angubtt CAB maior eft 
^uouis , anguh reflilineo 
acHto, reli^ius maem C 
JdAE minor. 

I. Si fìerì potcft, cadat 
refla E A intus, & fecet 
circulumin G. Ex cen- 
tro duèatur DG, Quoniain DA ^DG, 
,;. ,. erit ang. AGD = * G AD = redo. Q. E. 
A '. Similiter oftenditur, E A nec in circum- 
ferenciam cadere pofle. Ergo extra circulum 
cadet. Q. E. D. 

2. Si fieri poteft, cadat refla FA inter EA, 
& circumferentiam AC. A centro D ad AF 
IO def I ^'"^^™'^ perpendicularis DH. Et quoniam 
,' IO. & H- ^"S- AHD reftus'eft, & ang.DAH retìo 
ax. DAE minor: erit ang. D AH <« AHD, & 
■ '9- '- ergo HD < ' AD. Sed AD = DC: ergo 
' • HD<DC. Q. E. A^ 

j- Sì quis angulus reflilineus acutus vt FAB 
maior eflèt angulo femicirculì CAB, vel ali- 
quis angulus vt FAE. minor angulo CAE: 
refla FA caderet Inter perpendicularem E A» 
& circumferentiam AC. Q. F. N. 

' & ^'i *' '^'"^- ^'"^ » " '"'''* ''"" ' J*^ ""^ '"'^'^ mgalos 
*■»■ daehur diametro drculi ah extrmitate eiufdem, 
<ireulum tangit, ^ quìdent in iinico punito. 




PROF. XVII. PROBL. 

A dato fUHlio- A 
reilam lineai» duce- 
re, quae datum £ir- 
ctdmn BCD contin- 

Sumanir centrum 
* circuii E, & iun-^ I. j. 
gatnrADE, & cen- 
tro E interuallo HA 
defcribatur circulus AHF, & a punflo D ipfi 
A E ad angulos reflos ducanir D F. lun- 
gannir EBP, ac AB, quae circulum conting«t. 
Nam EA=:EF, &EB=:ED, & com- 
munem angulum AEB continent. Ergo *= ang. *■ 4- '• 
EBA=FDE = retìo. Ergo -J- AB circu-*" «"•'*■'• 
lum BDCtangit. Q. E. F. . . 

PROF. XVIII. THEOR. 

G? A ^* t-^4 Hhea A B tir- 
cuìimiCT)^ cotaingat} a 
centro F autem ad conta- 
Bum C reSia linea FC 
duetàw! ea perpendicu- 
ìaris erit tangenti A B. 

Sì enim non Cit ita : du- 
cami ex F ad A B * perpendicularis F D G. *. n. i. 
Quia ergo F G C reflus eft , erit • ang. G C F «■ '^ '• 
minorredo, quare & FG<^FC. Sed FD J' '^.'j 5^ 
rzFC: ergoFG<FD. Q. E. A v. «.■<!«£}. 

E4 PROF. 
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EVCLIDIS ELEMENT. 
PROF. XIX, THEOR. 

Si relìa littea DE ctr- 

culum ABC eotaingat , a 
eoraa£Ìu autem C reéla 
littcé C A ducatur ad an- 
E~ £''^°' reBot tangenti 
DE: centnm circuii erit in eàdem C h. , 

Si enim non : fit cf ntrum, in alia refla GF. 
Eric ergo * F C E re<aiis. EU autem & A C E 
reflus '. Q. E. A C 

PROF. XX. THEOR. 





/» rirroi) ABC angulut B E C, ^ W e «i~ 
trum E , dlapiir tf_/! eiui B A C , ^at W circum- 
ferentiam ; ^ando circutnferentiam eindem 
BC ^d^CTtf ^ro ^d/k 

Ca/Ti. SiEcaditin AC. QuonÌamEA=: 
EB: eritang.BAC=» ABE, ideoquezBAC 
= BAC + ABE. Sedang.BEC = ^BAC 
H-ABE. ErgoBEC = iBAC. Q. E. D. 

Caf. 2. Si E intra ang. B A € cadit. lunga- 
tur AED:&eritBED=:*iBAD,&DEC 
= 2DAC; quare ang, BEC = " 2 BAC. 
Q. E. D. 

Caf. 



n, Google 
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Caf.3. Si E extra ang.BAC cadit: fimili- 
tet ofciidirar, efli ang. BEC = >2 BAC.*- '■ "• 
Q. E. D. 




PROP. XXI. THEOR. 

/hnìi BAD, BED 
in etìaem circuii feffnento 
B AED Jwa ittter fé at- > 
r,fialil. 

l^ Caf. I. Si fegmenmm 
BAED (ìt lètnicirculo 
/D malus: fumatur ^ circuii n. i. j. 
centnim C, & iunganmr 
CB,CD. Quia ergo ang. BAD = '|BCD,..;rf. ^ 
& ang. BED = 'i BCD: crii i ang. BAD«- 7. "■ 
= BED. Q. E. D. 

* Cii/ z. Si fegmentum BA* 
ED ièmicirculo maius non 
fit: iungaturAE. Et quìa 
rfegmentum ABDE ièmicir- 
/ culo maius erit; per caf. i. 
erit angui. ABE = ADE. 
Sed & ang. BEA = • EFD. •■ «■ ■• 
Subtraflis ergo his angulis ab aequalibus ''" ^'' *" 
fummis angulorum in triangulis A B F , E D F : 
remanebit ang. BAD = BED. Q. E. D. 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

PROF. XXII. THEOR. 

i^uadrilaterorian A D G B, 

^uae cir culti infcributaur ^ 

jranguU oppojiii AD C, ABC 

fitta duolmt reBit ae^taUs. 

Iiingantur AC, BD. Quo- 
-„ nìamtang. CAB=iCDB, 
" & ang. ACB == ADB : erit ' 
ang. CAB + ACB = ADC. Sed ang. CAB 
-+- ACB + ABC = * 2 redis. Ergo ang. 
A D C -h A B C :=i reais. Similiter oftendi- 
tax, ang.DABH-DCB'=ìreais. Q. E p. 

PROF. XXIir. THEOR. 
, ^ Super cadem reHa Une» 

duo circulorum fermenta ji~ 
milia tf inaequaha ex ca- 
dem parte non eonfi^tun- 
,/*. B tur. 

Si enim fieri poteft, iint fiiper redb AB 

duo fegmenta circulorum ACB, ADB inae- 

qualia ièd fimiUa ex eadem parte conditura. 

,^ Ducatur A D C , & iungantur C B , D B. Erit 

T(S. 1. ergo" ang.ADB = ACB. Q. E. A^- 

PROF. XXIV. THEOR. 
Super acquàlibiu reliit Uneis AB, CD_/(- 
rtiilia eircuUrum fegmentit ABE, CDF Junt 
i ter fé ae^ualia. 

• Ponatur enim fègmentum AB Ein fegmen- 
tumCDFfic, vtA in C & AB in C D cadat. 

Ec 



.HiT.Gooj^lc 



H 



"r^ 



A B C D 

Et quia AP =. CD, punfhim B cadet in D. 
lam lì cìrcumferentìa AEB non congruerct 
circumferentiae CFD: aut extra hanc cade- 
rci, auteam fecaret, velati CGHD. Atqui 
fi circumferentia AEB extra vel intra tegmen- 
rum CDF .caderet: foret lègmennun ABE 
fermento CDF maìus minusue, & eidem fi- 
mile. Quod fieri nequit». Si circumferer»-j(. 13. j. 
Ita AFB caderet in CGHD: duo circuii fé 
in plurìbus quam duobus punftis C,,H, D [e- 
carent ; quod etiam abliirdum eft ^. Qtium 4^ n»- ]• 
ergo circumferentia AEB nec extra cùrcum- 
ferentiam CFD cadat, nec eam fecet: ipfi 
congruat neceflè eft. Congruent ergo tota 
iegmenta ABE, CDF, &eruntprotnde ae- 
qualia. Q. E. D. 

PROF. XXV. PROBL. 



r^:^ 




CA D e 



D^o circuii Jeftnctao ABC defcribere cir- 
eubtm, cidw eftfe^mentum. 

Secetur 
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EVCLIDIS ELEMENT; 



4?M^^ 



CA D e 

mto.1. ■ Secetur 'AC biiàriam in D , & ipfi ex D 
■■"•'• adrcaosducatur-DB, & iungamr AB. Et 
fi ang. ABD =z BAD : erit D centrum circuii , 
■ cuius eftfegmenmm ACB. Sin ang. ABD 
0. ij. I. maior vel minor angulo BAD; fìat '' angui. 
BAE=;ABDj & erit E centrum circuii, in 
teroalloEA, velEB, velEC defcrìbendi. 

Cu/ I. Nam fi ang. ABD = BAD: erit 

Tconfe AD=i'DB. Sed&AD=:D<:^ Quare 

t, 9. j. D érit centrum circuii complendi '. Q. E. F. 

Simulpatet, hocin cefu fe^meatum ACB ejfe 

. femcirculum. 

Caf. z. Si ang. BAE aequalis eft conftitu- 
rus ang. ABD: erit iterum v EB = EA. Sed 
4- ♦■ »• ob AD =:^ DC, & angulos adD aequales, 
eft etiam EA^=:EC. Ergo' circuii complen- 
di,centram trit E, Q. E. F. Confiatfiniil, fi 
ang. ABD > BAD, fegmeratm ACB femì- 
eirculo mimu ejfe , quoniam centrum E extra 
eadit ; or* fi am. A B D < B A D , fegmentum 
ACB maiur ejjefeaieireuh , quoniam centrum 
E intra cadit. 



LIBER- III. 
PROF. XXVI. THEOR. 




In ae^ualiùuf circulis Ah C, DEF, anguU 
acquale! aequalibut injifiiatt àrcumferentUt , 

BIC,EKF,>f d^«nfrii,(vtBGCEHF) 
fate ad 'circumfereraiat (vt BAC, EDF)t 
ittfiftant. < ' f 

lungannir enim BC, EF. . Quia circuii 
ABC, EDFaequales fiuit: enJnt&quaeex 
centris aequales , id eft, GB^ HE, GC =: 
HF. Etquiapraetereaarig. BGC = EHF; 
erit BC =" EF. Et quoniam ang. B AC =:^_ ^ ,. 
EDF: ftgmenmm BCA limile eft * fegmen-ì- u. def. j. 
toEFD. Ergo ' fegm. BCA t= fegm. ÉFD.*- »4- ^ 
Totus aurem circulus A B G := circulo DEF. 
Ergo « fegm. BCI = fegm. ÉFK, ideoque"- 3* •»• 
cìrcumferentia BIC = EKF. Q. E. D. 
PROp; XXVII. THEOR. 
A 




/« aequaUèuì circuii/ ABC, DEF, tf«^«6', 

t Supple, etnjiiiuli. 

qui 
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EVCLIDIS ELEMENT. 




^ MiptaUbur mjifima circumfergtam BC, EF, 
fitnt ittter fé aeftalei jote ad centra y (vci BGC, 
EHF ) fiue ad cù-ctm/erenti^' ( vti BAC', 
EDFJi it0ara. 

Si enim non fic ang. BGC =: EHF; altera- 

ter veluti BGC maiorerìt. Fiat ang. BGK 

*. «^- '• = ^ EHF: & cric /• BK = EF= BC. Quoti 

^ P_ „; fieri ' nequir. Eft ergo ang. B G C := E H F, 

j. ».).&& lune edam 5 ang. BAC =, EDF. O. E. D. 

7. «t. . ^ 

* Sebolinm. 

X Uata.riSa EF, ^md»* 
^ 8a ex S. ntdio ptùido tir- 
f^ camferetttiae alicuiut BAC 
circuìum tangit , psraBtla tfl 
redae lineattt C, quotptri- 
pberiatr. illam fahtemlìt. 
Due e centro D ad contaChim A refbm DGA, 
•. 17. t & conneQe DB, DC. Latus DG cotninune eft, 
f. typ- & DB=DC, atqueang. BDA='ADC, ob' 
'■ *g '' pcripheriasBA, AC aequales. Ergofang. BGD 
T. s8- ■- 8c ^^ C G D , Se proinde vtengiie refhis eft. Sed in- 
10. ax. terni anguli EAD, FAD ?tiam *■ reai fune Ergo 
EF, BG ^aUelae^'ranL Q. E. D. 

t Supple, enjiimi. 




PROF. XXVin. THEOR. 
A - D^ 




G H 

Tu aequaliéut circuUt ABC, DEF, ae^Ut 
reEiae lineat B C , E F circumfereMiat aequahf 
au/erutit, maierem quidem BAC maiori EDF, 
minor em veno B G C miriori E H F. 

Sumannir cenrm K, L, & ìunganrar KB, 
KC, LE, LF. Quoniam circuii aequales 
faiit : erit KB = L E, & K C = L F. Bafis ve- 
ro BC=EF; ergoang. BKC = ''ELF, &„.8. i. 
hinc^BGC = EHF. S«l & torae circum- ♦■ K. j. 
ferentiae aequales fiint. Ergo & reliquae 
BAC, EDFaequantur. Q. E. D. 

PROF. XXIX. THEOR. 

, /a aequaUiut circuUt ABC, DEF, «^bJt fig. pwpof. 
Ui àrcumferentiai BGC, EHF aequaUtre-f^'^ 
, HaeUiteaehC^V Jubtendma. 

Quoniam BGC = EHF: duflis e cehtris . 
KB, KC, LE, LF.-erit a: ang. BK C = ELF.». ij_ ^ 
Praeterea, quia circuii aequales ponuntur, eft 
KB = LE , & KC ~ LF. Ergo ^ BC = EF. +■ 4- "• . 
Q. E. D. 

* Nota. Haec & tres praeeedentes inceUigin- 
tur edam de eddein citcnlo. ' 

PROP. 

■ ; ... U-oylc 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

PROF. XXX. PROBL. 
Ti Dutam circumfereMiam 

— ABC bif arimi fecur'e. 

Due AC, quam bifeca in 

D. Ex D due DB perpen- 

A D C aicularem in AC. Dico, 
fore AB=:BC. lungantur enim AB, BC. 
Et quia AD := DC, & latus DB commune, 
m. i6.ae£ I.& ang. ADB = • BDC: erit • AB = BC, & 
ergo ^ circumferentia AB = eircumf. BC, 
quoniam vcraque femicirculo minor eli. Q. 
E. F. , 

PROF. XXXI. THEOR. 

In circuì» ABCD an^t- ■ 
lui BAC, qui in femicìrcalo, 
reBut ejl; qui vero A^C in 
mtiori fegmento, minor ep 
reBù; (f ipii ADC innà- 

Ihom, maiar reéle. Et iHJu- 

Qp'r angulut maioris figmen- 
f ti reSo maior ejt ; mitiorit 
vero fegmenti angubis re^a 
minor. 

1. Ex eentro E ducatur E A , & B A produ- 
y. I. !• canir in F. Quoniam BE=:EA: èrit v ang. 
BAE = ABC. Rurfus quia EA=:EC: erit')' 
3.I.**. aiig. BCA = CAE. Ergo * ang. BAC = 
'• '*■ •* ABC-hBCA. Eftautem&ang.FAC=' 
ABC + BCA. Ergo ang. BAC= FAC. 
^.».de£i.Ìrgo ang.BAG^reaus eit Q. E. D. 

2. Quo- 
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2. Quoniam ' ang. A B C -f- B A C,< i re- ^ ^ ^ 
&ÌS, St BAC ^ redo: erk* aiig. ABC<5. s^ax. 
te&o. Q. E. D. 

]. Qoum quadrìlateram ABCD in circa|o ', 

liabeat ' angulos oppoiìtos ABC 6i ApC 2 ro-t. u. }. 
flis aequales; ABC vero rnìjior^fit ij-Qo : ró- 
liqxnis.* ADC maior reào trit. J Q. E~ D. 

, 4. Quia angulus reflilineus BÀC-reihis eft: 
patet, anguliim a circumlèremia CBA & re- 
^ÌA AC comprehenfum maiorem redo eilè. 
■Rurfus quia FAC reflus eft: patet, angulum 
minorìs fegmenti J^AC minorem elle redo. 
Q. E. D. 

' Ctirtffar. Hìnc manifeAum eft, quod / vmw «ir* 
'{«/tu trianguli duoha relìquh atqùalisjit, 'ft rtHut. 

• Stbolia. , 

I. /i) trimguh rf^mgufo B A 

/ ^^^S^^ Ì5 : eìrct^us , ■ interualit' D B 1^ ■ 
' ^"\ylr(^jU) /*/■ A rtiatif trsnfiUi. 

B D C ^ ^i^"" ^°'^ tna&at per A» 

Tt BEC: Itm&a DA,^aé circolo occoriìit ad E, 
dncanturEB, EC Edt ^1^ " angolns B E C in«. ji, j. 
femicirculo reftus, & proipdc *»ng. BACaequi-,'' <°- «■ 
Us, XI V.-Sf*. **'"■'■ 

a. Si 5«w ««^h/bj 'M-fepnmo eircvti re^ia -tfl! 
ftgmentum ftmiciTgaUt eft. Si vfre obtMp$s ift, fig- , 

mentum minut : Jin atutus , fipntntmn maius tft fe~ 
. inicUeuio. Si enitn negnt : angutua ille cantàs non 
Clic , ^uantus poapbatvc. . 

■ F PROF, 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

PROF. XXXIL THEOR. 
T* Si TfSla HTua AB circu- 

' htm CDEF ctmtlngat, a caih 

'taifu F amem àucatur reSd 
linea F D , cifcubtm fecatis : 
U^/iDFB, DFA, fsof 
'b»ee eum eontingtioe facù, 
.ae^ualtr erunt iii, qui in al- 
'Jemii circuii figmtKtit cen- 

Dacanir enim ipfì A 6 ad re^s angulos. 

FÉ; ampXMt E D , & fumto quouis pun^ C' 

in circumferentia DB, iungantur CD, CP. 

Quoniam ìginir " in F E centnun circirii di : 

ì' i8'«£lEDF "eft angulusJ in femicirculo, &proin- 

&j!d^.3.de'reaas, Hinc ang. EFD-+-OEF=r ■■ 

« n-'i, ^^°- ^^^ ^ ^"S- EFB = reao. Quare « 

f. 1.41. «.ang. DFB ^ DEF. Detnde quoniam DF A 

*. ij... -hDFB = ' 2 reais='DCF-+-DEF: 

l'.yL eritihg. pFAzr'DCF. Q.E.D. 




Super data reila linea A B defcribefe fe~ 
^mentum circuii , ^d capiat anruhmt, date 
aneuk reiUbne»- C tuaualm, 

■ \ c.f.,._ 
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■ Caf.u Si dami anguliu C Gx redas (£g. i.}-* 
hifeca AB m D, & fuper AB centro D inter- 
nano D A vel D B defcribe fegmentum circuii 
AEB, quod capiec ^ angulum reftum, qui ^*' V- J* 
dato C aequalis erit. Q. E, F. ' **' . 

Caf. 2, Si datus angulus C fit acutus ( fig. 2. ) 
veibbtufus (fig.ì.): fac ang. BAFrzrC, & ex 
A txcita fuper AF perpendicularem AG; 
bifeca AB in D, & per D due DH ipfi AB 
ad reàos angolo»; centro H intemalIo.HA 
defcripti òrculi iègmencum AEB erit id, 
quod defciibCmlum erat. • 

• Nam.iun^HB, quia AD=DB, DH 
eommunis, & ang,ADH = « HDB: erit 
AH =r tHB, & ergo ctrculus centro H per-Ji. 4- »• 
_ A defcriptus tranfibit etiam per B. Et quo- < 

niam AF circulum " tangìt, AB vero fecat: 
erit angulus in fegmento AEB = * ang. BAf "■*!?• ^" ^ 
^ C. Q. E. F. ^'^ 

PROF. XXXIV. PROBE. 

A dato cireub ABC 

r figmentum abfcindert , 

tpad capiat angitbmit Ja- 

j Xj to angttJe rtSimfQ 1^ at' 

_ ^Itm. 

E B F 

Ducatur^ retSaEF, circulum tangèrtsìn^ ^ . 
B, & ad punftum B fiat f an^. CBF:i= D;*! aj- f.' 
legmentum BAC cipiet angulam *, angolo', la-j- 
CBF", vel dato D acqualem, Q. E. F. 

Fi PROP. . 




f/^^ 
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EVCUDIS ELEMENT. 

PROF. XXXV. THEOR. 

A Si in cirfuh A 

^ip>. BCD Àiae reHae 

T-\ tìneae AC, BV) fife 

mutue fecttit .• re- 

'd Bttnfftlmtt fvhft- 

gmmtitvttiusÀEt 

^Ccvmj^tbtnfum 

ae^kok eft ti, 

Mod fub oktriHt 

figmetOis BE, ED 

cwi^tbtnditur. 

Caf u Si AC, BD per cenmim Etranf- 
eunt: manifeftam eft, quum AE, EB, DE, 
ECaequales-fint.effe AEXEC =' BE 
XED. Q. E. D. 

* Caf. 2. Si altenitra A C per centram F 
tranfìt, & alteram BD ad angulos redos fecat 
ìnE; ìnngaturFD, Eft ^ AE XEC -l-FEiq 
= FCq = FDq. Sed quia.' BE = ED, 
ideoque BEX ED = EDq: eft quoque BE 
XEDH-FEq = *FDq. Ergó-AE^ 

'■EC = BEXEDvelEpq. 

* Caf.j. Si alterutra Ac per centram F . 
quidem tranfic, fed alteram BD non ad redos 
fecat: ex F in BD ducatur perpendicularis 
FG. Eft ergo «80 = 00, &<BEXED 
-H.EGq=:BGq. lungatur FB, & addito 
communiFGq, eritBEXEDH-EGq-t- 
FGq = * FBq. Sed EGq-f-FGq = * 
FEq, ErgoBEXEDH-FEq = FBq = 

FCq. 
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FCq. EftveroiAEXEC VFEq = < 
FCq. 5rgo ■ AEXEC = BE><.i4d. 
Q. E. D, 

. Caf. 4. Si neutra per cenmim F tranfit; 
mngantHrFE,FB,FC, &exF in AC.BD, 
demittmirar pcrpendictilares FH, FG. Often- 
ditur, vtiamea, BExEDH-FEq =:KBq, 
&AEX EC-f. FEq= FCq. EU vero 
FBq = FCq. Ergo'AEXEC.= BEX 
ED. Q. E. D. 

PROF. XXXVI. THEOR. 
A 




S " B D 

Si extra cireitbim ABC a&qiud punHttm D 
ftìmatur, Sf 4^ eo in circuìum eadaja Jme re- 
Hae lineae, quarum akerat>A cirirulum Jiegt 
tn C, A, alterit DB vero eotitittgat : rellatrg^lum 
/ffmpreienjùm fuh tota feeante D A , ^ exte- 
riore JiffneTltaDC, i?iterfunilitmD £f cm- 
uexam eircuot/erentiamj ae^aje erit et, tpud 
aeontÌH^ettte_DBfi, ^idrato. 

Cafi I. Si DA (raniit per centrum E cir- 
cuii: iungaturEB, & ang. EBDerit"re*is.«. rt. ^ 
Sed » AD X DC-l-CEq = DEq, & /• DBq*- ', '] 
.-f-BEq=;DEq. Ergo ADXDCH-CEq'' ' 
= DBq + BEq. Ergo, qiiumCEq=BEq, 
ADXDC = DBq. Q. E. D. 

, F) Cajf.i. 

,,. vGóojk- 



Vi.1 
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EVCLIDIS ELEMENT. 
A. 




^ B D 

Caf.z. Si t)A non tranfit ptì: centnim E 
in AD ex E tlrcatut perpendiculBris EF, 
iungaiirurque EB, EC, ED. Ergo quum 
AC bifecta ' fit ìri F, erit AD X DC -f- 
FCq = ^ FDq. Cotnmune addatur FEq: 
eritADXDC-)->ECq'=DEq. Seti & 
DBqH-EBq=*DEq, & CEq = EBq: 
Ergo ADXDC=DBq. Q. E. D. 



*ScMi4. 

1. Si a panfto qaoais A ex- 
tra circalum alTuinto, ptnres 
redae lineas AB, AD cava,' 
lucn ftcances ducannit ; tefUa* 
gula comprehenfa fub totis li* 
Vri neisAB, AD, Se partibusex- 
^ ternisAF, AG intet Te fìinc 
aeqaalia. Nam 11 docatnr can^ 
I gens AC: eriiBAXAF=* 
^ACq = *DAXAG. 

3. Conftat etiun , doas nBtu 
A E, AG, abeodent pondo A 
éu&as, ^a« órcnlom tangant, inter fé ae^ialec 
eVè. Nain lì ducamrAB (ècant cìrculiun: ent 
AEq=<BAXAF~*ACq. 

3. Peripicanm quoque eft, ab eodob pondo A, 

extra cìrcnlum altamto, ^uci tantum polTe dual 

lineas rodas A£. AC^ quae diculum tangant, 

Nani 
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Nimlittt^t AG tangere dicanir, «rie AG =•■ "• th. 
'AE = AC. Q. F. N*.-^ '•■•*' 

PROP. XXXVII. THEOR. 

Si extra eircuUim ABCjù- 

mOur aliqiad mtnHum D,* 

atque ab tu in circulum ftf- 

dara àtui reStae Umae D A, 

qDBi ^uarum akerf qtàiUm 

, DAcirculimficetinCi al- 

} ter A v«rù DB in eum huUatì 

jf t tmtem reBéotguliim iomfre- 

henfion fub tettfecante DA, 

X^ exteriore [esento DC intfr j>unélum D ,C 

, conuexam circufnfirfntiam^ AequaU ffij auoJ 

ahincìdme Uh fit ^adratt: ineidenr è«ff 

Tì^ circulum coiein^et. 

Ducatur enìm ^ tangens curculun;) DE* iìl-^ ■?• y 
manir cenmim •■ F, 5t iunganmr FÉ, FBi*.i- !• 
FD. Ergo ADXDC = '^DEq. Ergo». Jtf.'ì. 
DEq-=DBq, &;DE=;:DB. Sed quia 
praeterca FÉ =;FB, & DF = DF: erit ang.'- *■ ^ 
DEF = ''DBF. EftvecoDEFreitusP,*'**; 
ergo £( DBF; &igimr DB ^circulum xsn-z.txa'My 
gic. Q. E. D. 

- > CmvA Hinc confbt, fidnae reAac «squales 
pE't DB ex piinflo quopiam P in conociam pe- 
^pheriam incidunc, & eurum vna DE circulum. 
tangit: alteraffl quoque QB cjiculum tangete. 
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DEFINITIONES, 

I. tigurA rediUnea hi fi~ 
tura reélilitteit inferii dici- 
tur , quando vnufquifqué 
figurae ìnfcrìptae DEF an- 
gulus D, E, F, contingic 
yt F " e vnumquodque latus A B , 
AC, BC eius ABC, in qua ìnfcribimr. 

2.' Figura Cimììitei circa figwam eireumjcri' 
hi (licinir, quando vnumquodque latus cìr- 
cumicriptac ABC conringit vnumquemque 
angulum eius DEF, circa quam circumfcri- 
binir. 

j. figura reBiUnea in eir- 
euìo infcrihi dicinir, quando 
vnufquifqué infcriptae figu- 
rae GHI angulus circuii 
CKL circumferentiain con- 
tingit. 

4. figura reBiUnta circa 
eiradum cireumfcriii dici- 
tur, quando vnumquodque 
latus ctrcumfcriptae NMO 
F circuii circumferentiam 




contingic 



Or- 
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5. Circuhii Xiroiìxx£T,Ì» PgMra reS^iUtunm- 
jfcriéi dìcimr, quando circuii cìrcumièrentìa 
vniimquodque latus eius MNPO, in qii|| 
infcribinir , concingit, 

. 6. Cireuhtt eìrea pgunim relliUneam tir- 
eumftribi dicitur, quando circuii ciroimfe- 
rentia GKL vnumqueiiiqjie angulum eius 
GHI, circa quam cìrcumfcribimr , contingìt. 

7. ReÒi lìnea GH J» circula GKL apfri 
dtcicur, quando eius termini G , H in circuii 
circumferetida fuerin^ 



-PROP. I. PROBL. 

In datù cìrcuh ABC datae reSae UncMe D, 
quae diametro eius BC maior nonfitt aequalem 
rcSlam linfam »ptare. 

Ducatu? circuii dia- 
meterBC. EtfiD = 
B C : fadum iam erìc 
■jBpropofitum *.' ■•7- de£4. 

Si D< BC, ponamr 
__ ^#ipfiD = CE,&cen-P-Ì-*- 
tro C'interuallo CE circulus AEF dèfcribd- 
tur, fic CA ìungatur. Quae erit ipfi'D ae-''' ^ "" 
quatis V, Si in dato circulo aptata *. Q. E. F. 




F5 PROP. 

II. I Google 



9» EVCLIDIS ELEMEN-T. 

. PRpP. IL PROBL. 

Tn dato eireulo ABC infcrihre trianiuhmi 
tufuianguStm data tritaiffdo DEF. 

Q Ducacur tt&a. 
linea HAG tan— 




gens circulam in 

A, fii fiat * an- 

gulus GAG = 

DEF, ac ai^I. 

HAB=EDF. 

ficBCiungatur. . 

Quo""'"" 'gitur* ang- ABC=:GAC, & 

ii-i. ang-ACB = HAB:eM^ang.ABC = DEF, 

& ang. ACB = EDF. Ergo & relìquu* BAC 

n. ji. I. reliquo EFD aequalis erit " i & A ABC ae- 

qulanffulum erit ìpfi DEf , & in circulo^ ia- 

*-J-'^^*-fcriptSm. Q.E.F; 

PROF. III. PROBL. 




L B M 

Circa datum cireukm ABC ciraimfm^''e 
trìanfutum, aeauiaTiffétm dato trwifftio DEF. 
* - froduc 
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V 



Prodóc latus EF ad G & H. Cape ^cen-^ i. j. 
tnim circuii I', ex quo dac reftam IB vtcun- ». j). i. 
que, & fac»ang. BIA = 0EG, & ang. BFC 
= DFH, &^er A, B, C due* reflas NL,»- ««■'«■* 
LN^NM, circuiumtangentes. Dico fafhim. 

, QuUenim'*anguUadpunaaA,B, Credi»»- *> 
fata: eranc ang. lAL -H^IBL = 2 reflis. 
(*Duaa ergo AB, erunt-ang. LAB-hLBA 
Ki^irediG, ideoqueredae^L, ML concur- 
renc<' in L. ) Quum autem in quadrilatefo*. mx.v. 
X A I B ' quatuor angniì ! Hnt =: 4 refìis, e{. «.^chol... 
quibui anguli lAL, IBL = 2 rèflis: erunt J*- '• 
&reliquì AIB~h ALB.= *2 reais. Sunt* *' "■ 
autem & ang. DEG -4- DEF ^ ' 2 retìis.». 13. i- 
Ergo ang. BlA-l-ALB = DEG-(-D£F.. , 
Quàre' ang. ALE = DEF. Simìliter d«- 
monftrabirar, ang. NMB = DFE. Ergo & 
reljquus MNL= < FDE. Eft igirar A»- J^ *• 
LMN aequiangulam dato DEF,'& circum- 
fcripum •'circa circuliun ABC. Q. E. F, *••■ «^ ♦• 



PROF. IV. PROBL. 




/» da$o triafiguh ABC ' 
eirculum mfcrioere. ' 

Bifecertur * ang. ABC,»- 9. i 
A GB TeEbs, qiiae conue- 
mznt in pundo D, ex 
'quo due " perpendicula-"- **• *• 




EVCLIDIS ELEMENT. 

respE,DFiDG. Cir- 
culps centro D per E, vel 
F, vel G defOTpnis, erit 
is, quem defcrìbere opor- 
tfbat. 

Naiq quum ang. ABD = DBC, & ang. 

«■ '"■ •*• DEB=f DFB.&latusDBcominane: erìc 

»•"• *■ »DE r=DF. Eadem mbne DF^DG. 

Circi^us ergo_ex Ij) -per E , vel F , vel G de- 

fcriptus per reliqua «iam punica tranfibit, &, 

di. ^l"*^ ""^^^^ ^^' ^' ^^ ^*'^* "***™^ ^* 'P*" 
*'^ '*'conringet. Erìtergo isfcriptus* in tri^igu- 

lo ABC. Q. E. F. 

PROF. V. PROBL, 
A A 




Circa datum triangubtm ABC firathm 
eircumjcrièert. 

Bifeca» AB, AC In D, E, &ducperpen- 
dicolares^ DF,E^, coeuntes in F. ex quo 
centro per A, vet B, vel C defcritte circtUum. 

Siueenim F intra triaogulum ABC, fliie 

in bafin BC.'fiue extra triangulum cadat: du- 

flisreaisFA.FB.FC, eritvBF 3= AF = 

FC. Ergo circulus ex Fjer vnuin pipiiSo- 

nira 



LIBER IV. 55 

rum A, B, C defcripnis, per reliqua edam 
tranfibit, & circumfcripnis erit circa 'trian-i. 6.it{.4. 
gulmn ABC. Q. E. F. 'T 

CoraUar. 
Si daiom triangulum fit oxygonmm, DF 8t tp 
intra triangulum conMnìent ' j fin amblygonium, •• »■ '«'"ol 
«itraj 11 vero rtfbngulum fir, conuenient in ter- ''' *• 
fio lacere BC, quod angulnm reftuni fabreiKlit. i 

: • Srfo/M. 

cìrculus (lercrii>in]r per trit 
cadem refla exiftentìa. 

3. Sì in quadrilatero A 
BCD anguli A &C, ^t 
lp.ez ^idaeifo, duoèus-reS* 
aequantar, circa quadrila- 
rerum circuita circumlcri* 
In poteft. DelcTÌbi enì^ 
y* per tres quofuit angulos B, 
^CVDcirculus poteiV. lam 
li negai, eundem tranfini- 
ram éflé j»er quamim A : fecet redam AB in quo- ■ 
nis alm punfto F.. , Dufta ergoElF, erk ang.C-f-4 ,j. j, 
F = »2 réflis. Sed ponituretiam C+A=:ai«< 
<Ul &go ang. F=:A. Q^. E. A *• «. 16. i. 

PROF. VI. PROBL.^ 

In tiàto circulo A B C D 
qitadratum ìnfcrihert, 

Ducantur * diametri AEC,J. r. j. de 
BED ad retìos angulos, & "■ '• 
iunganturAB, BC, Cp^A. 

Nam qmaBE=rED,& 

communis £A, &; aDg. BE A, 

AED 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

AED reai : erit * AB x= DA. 
Eadem ratione BC = AB, 4t 
CD = DA. Ergo " qua- 
Ldrilatenim AB CD aequila- 
'^tenun eft. Eft vero & re- 
flangulanl, quonìam * qui- 
libet angulorum A, B , C, D, 
in femicirculo eft. Igitur 

quadratum eft> inicriptuin iiv dato ciicolo. 

Q. E. F. 

PROP. VIL PROBL. 
- A ^"■'^^ itoiHW eireukim 

^ ^FaBGD quatiratim circtm- 
ferihere. 
j) Ducantur diametri AE 
C^ BED ad reaos angu- 
I lós , & per punfbi A, B, C, 



H 



::^ 



. «8- 3- 



DtangentescirculumGF, GH,^I,FI'*. 
^coT.rf-ì. igiturquum'anguliadA, B, C, DreAi 
fint, tiecnon(perhyp. ) angvl'"adE= erunt^ 
reaaeFG,HI,BD, & reflae OH, FI, AC pa,- 
rallelae. Èrgo Pgràfunt.GI, GC, FB, GÈ, 
FÉ, HEicEI, acpropterea*GF=:HI,6c 
GH = Fr,v& GH^AC, &GF = BD. 
Hincob AC =: BD, erit quadrilateram FG 
HI aequilateniin. Et quoaìam GÈ eft Pgr. 
, & ang. AEB reflus: erit* & ang.,G reaus. 
^imiliter reliqui H, I, F retìi demonftrantur. 
Ergo figura FGHI eft quoque reflangula, & 
proptcrea quadratura , ac órca circuTum de- 
fcrii>ta. Qi E. F. 

" ScbtVmm 
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* StboUum. . 
3 Qtudratinn cìrciilo cìrctun* 

fcriptam ABCD daplom eft 

iiiCàipti quadrati EGHF. - 
F NMiiRgl.HB='»AHÉF""'^'''- 

& Rgl. HD= a A HGP. Er- 
^ gotoRiinABCD=raEHGF. 



PROP. Vili. PROBL. 
A H D '« *i*« quadrato ABCD 
"^-"^'^^l eircuUm it^irièert. 

[J Bifecetuf vtraqueAB, Ali 
in E, H, & per E alterutri 
ipfanim ADf BC .parallela 




E 



k. 



B F C ÉG, per H v?ro alterutri 
iptàrum AB, DC 'parallela HIP agatur. Ceri- 
lo i internano IH, vel lE, vel IG defcriba- 

- tur circulus. 

Qnoniàm ^rgo.Pgra font AG, GB, AF, FD, 
AI,IC, IB&ID: erìtf AE = HI, &AH^-J4-'- 

- = EI. Séà. quonlam ^ AB =r AD: eft ^ M.';^^' ^ 
"= AH, & ergo HI = EI. ' Similìter demone 

ftrabitur HI =r IG, & EI=IF. Ergo lE, 
IF, IG, IH aequales font inter fé, & propter- 
ea circulus centro I ìnteruallo vni iplarum 
aequali defcriptus etiam^er relìquarum ex* 
trema tranlìbii, & quontàm reda» AB, BQ 
CD, DA fecare " nequit ( font enim angui! «■ id.^ 
acì Hj E , F & G reftì *J, iplàs canget, & prò- ♦. fch. 19. i. 
inde q,uadrato x'inTcrìptits iprit. Q. £. F. x.s..dcf. 4. 
PROP. 
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PROF. IX. PROBL. 

Circ* dàtum qàttdratum 
A B C D ettcuìutn eircum- 
firikere, 

lungantur A C, B D. Ex 

y- punito E, in quo & JècanCi 

^interuaHo EA vel EB, vel 

ED, vel EC defcribanir circulus. 

,. QuoniamDA=AB, DC = CB&com- 

munis AC: anguli A & C per redam AC bì- 

i' >■ !• fecantur^. Similiter ollenditur, angulos B 

U D bifecari per reflam. B D. Et quia ang. 

A ^ B, & bine dimidìm EAB = dimidi'o 

m. 6,u EBA: erit • EA =EB. Similiter demon- 

ftrabimm, efleEB=:EC, & EC =: ED. 

Sunt ergo EA , £B , £C , ED inter fé aequales» 

& circulus, centro E interuallo, vni harum 

aequali, defcriptus, per pundla A, D, d B 

cranlìt, & ergo circa quadratura ABDC cir- 

*<..def.4.cumfcriptus" eft. Q. E. F. 

PROF. S. FROBL. 

ifoJitUs trìm- 
gtthtm ccnfiitue- 
re, bahent aher~ 
utrum ahguiorwn, 
-n f xf fimt ad ò»Jinf 
di^hm reU^. 

Ponatur reda 

quaedam AB, & 

fecetur^ in C fic, 

¥tABXBC = 

ACq. 
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ACq. C«itro A interuallo AB Jefcribatur 
cìrculus, in quo aptetur v refla.BD aequalis''' '* *• 
ipfi AC, quae diametro circuii mniornon eft. 
lunfla AD, eric DAB triangulum ifofceJes, 
in quo ang. BDA velABD = zDAB. 

Nam cìrcumicripto cìrculo ' circa A ACD, ». ;. 4* 
quoniam AB X B C = ACq =: BDq, pater*- 37- J- 
BD circulum ADC tangere, firpropterea^^''" '■ 
àng. BDC = DAC. . Hinc ang. BDA ^J t;'^ 
DAC-hCDA=:*BCD. Seti quum fit '..'ij. deV. i 
AB =: AD , erit ang. BDA = " CBD. Qua- "■ i- '• 
re ang. BCD =:^ CBD, & DC ^ =BD =:J; s/"* 
CA. Hinc ang. CDA="CAD, & addìtis ' " 
ang. BDC=:'CAD; erìt ang. BDA=iv-pe» dem 
DAB. Q. E. F. 

* Scboliam, 
Quia *i^o ang. DAB-t- ADB-l-ABD=f 
DA6=:t re8;is: liqnet, elle ang. DAS ^uintam 
partem duorum teAorum. 

PROP. Xn PROBL. 



Tn dato ilrcuU 

ABCDE/cBttf- 

_, IP gonum ae^uilatf 

p A rum Sf aequian- 

/\ gti^mdefcrihtfe, 

I \ E Fiat triangu- f. io. 4. 

L itum FGH ifo- 

G lilceles, habens al- 
G terutrum 
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tenitram an^- 
lonim ad baiìit 
G H duplum re- 
liqui F, & • in- 
fcrtbatur in cir- 
culo ABCDE 

^ i triangulum A G 

XlD.trianguloFG 
H acquiangulum, ita vt angulo F^DAQ 
"'■ G = ACD,&H = ADC. Secetur' vter- 

que ìpfoium ACD, ADC bìfàriam a re&ìs 
CE, BD, & ducannir AB, BC, DE, EA: 
dico fafhim. 

Namexconftruftioneliquet, quinqueangu- 

losACE,ÈCD,DAC,BDC,BDAefreinter 

(• a*- J» feaequales. Hinc peripheriae f & his fìibteniàe 

^ •■ »>• ì; ^ reftae A E, ED, D C, C B , B A fibi mutuo ae- 

quantur. Aequilaterum ei^o eft pencago- 

num ABCDE., Et quìa peripheria AB^ 

per. DE, addita communi BCD, erit per. 

ABCD = per. BCDE, ideoque^ ang. AED 

T. 37. J. __ g^_ ^g reliquis angulis rimilicer often- 

ditur, quod fintangulo BAE vel AED ae- 

quales. Ergo & aequiangutum eftpentago- 

num ABCDE. Q. E. F. 

* Scbotia. 
t. Praxis facìltoE fauìu^ problemads tradetiir sd 
IO. ij. ' 

"■ V- ^ 1. Quoniam ang. BAE = 1. CAD ut angui!» 

4i.fch.io.4,'pentagoF)i ^equilateri & acquiangali aequanir 
tribus qutntis dHotum reEbrum, vel Cut qdiiids 
it&ì. 

j-Vni. 

II. i-.<i",Coonlc 
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%. Vnìnerfàliter iigurae impatiam lateram in- 
fcrìbnncnr in drculis upe trìangulomni ifMce- 
liam, quorum an^li aetjuales ad bafin mnllipli- 
c«s fune eonim, qui ad verticeqt funi, angulo* 
rum^ Parium vero laterum fìgurae in cìrculcT in* 
fcrìbunmr ope ifotcelium tnangalorum , quoniai 
angoli ad balìn mulriplices fefquUIteri funt co- 
nimi qui ad verticem funt angulonim. 

Ve in iriangulo'irorceliCAB, lì 

ing. A =r i C = B : AB erit latus 

. heptagoni. Si A :=r 4 C: erit AB 

1 lacus enneagoni &c. Sin vero A= 

r=Ì£C: eritAB latus quadrari. £t 

. „ fi A =r22 C: fiibtendet AB fèxtairi 

A. ^ paitem circumferentiae. Fatìterqua 
fi A= j|C: erit AB latus «aogoni &c. 

PROF. XII. PROBL, 

Circa dar-m 
circulum ABC 
DE pefttagdtium 
"Mag^uiìaterum Qf 
aequiangulum 
, circumfcribere. 
^ Intellìgantur 

. pentagoni incir-- 
_ ^ F culo X defcripri* "■ ♦■ 

angulorum pundla A , B , C , D , É , ita ve cir- 
cumferentiae AB, BC, CD, DE, EAfinrae- 
quales ; & ■ per punda A , B , C , D , E ducan- 
tur circulum contingentes FG, GK, KL, LM, 
MF. Erit FGKLM pentagonum defidera- 




Gx 



Sumto 
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Sumto enim 
""circuii centro I, 
ducancur IB, IK, 
HlC,IL,ID. Et 
quia IC in can- 
gentem KL eft + 
perpendicularis : 
erit vterque an- 
_ gulorum ad C re- 

io. def. I. flus ". Simifiter anguli ad B & D refti funt. 
47. '• Èrgo * IKq = ICq ■+■ KCq= IBq H- BKq. 
Sed ICq = IBq. Ergo KCq =: BKq , & KG 
^ BK. Eft autem praeterea IC =IB, & 
8.1- communisIK: quare '^ ang. CIK^BIK, & 
ang. IKC = UiB. Hincang.BIC=2KIC 
& ang. BKC = z IKC. Eadem ratione & 
ang. CID=2 CIL, & ang. CLD = i CLL 
Sed quum fit circumf. B C = C D ^ , & ergo * 
ang.BIC = CID: erit&' ang, KlC = CIL. 
Sunc vero redi ad C aequales, & praeterea 
latus IC cotnmune. Ergo ^ KC ^ CL. & 
8ng.IKC = [LC. ,HiiicKL=2KC. Ea- 
dem ratione GK=2BK. Erat autem KC =: 
=:BK. Ergo''KL=GK. Similiter vmim- 
quodque ipforum GF, FM, MLipfiGK vel 
KL acquale oftenditar. Ergo pencagonum 
FGKLM aequilatemm eft. Deinde, quum 
oftenfusfic ang. IKCzzILC, &BKC=:2 
IKC, &CLD = 2lLC: patet", effe ang. 
BKC =. CLD. Similiter oftendemr qutUbet 
angulorufn ad G, F, M aequalis ipfi BKC vel C 
L D, Ergo pemagonum FGKLM etiam aequi- 
angulum eft. Q.E.F, 



y.hyp. 
». a?- 3- 
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* Scbalium, 
Eodem pado, fi in circolo qnaecunqae figura 
aequilatera & aequìangula dercribatur, & ad ex- 
trema remidianie troni m e» centro ad angulos du' 
ftarum excitennit lineae perpendìculares ; hae 
perpendicnlaies conlUtuent iigaram rotidem I^ 
terum & angulonim aequalium circolo ciicum- 
fcrìptam. 

PROF. Xni. PROBL. 

D In ^to fentagem se~ 

fiaterò ^ ae^matmtla 
ARCDE circubtmitferi' 
■òcre. ' 




Duos pentagoni angu- 
flos A & B bifeca * reflisj. 9. u 
■ _ ■ _ _ AF, BF, concurremibus 
A G B in F. A pundo F ad A B 
due perpendicularem ' F G , & ex F inteniallo '•"•'■ 
F G deferite circulum. Dico fa^m. 

Ducantur in reliqua latera Bneae perpendi- 
calaresFH.FI.FK, FL, & iungantur FC, 
FD, FÉ. Etquia AB="BC,&coinmunis«. Iiyp. 
FB, &ang. ABF=iFBC: erit " ang. F A B *• 4. M 
==FCB. Ergoang.EAB = *2FAB='*iM. «• «. 
fCB. Sedang.EAB=SDCB. Ergo ang. 
DCB=r:2FCB. Reda ergo FCbifecatan- 
gulumDCB. Similiter oftendetur, reliquos 
angulos EDC, DEA eriam bifecari a reàis 
FD, FÉ. Et quia ang. FBG = FBH, iiem 
ang. FGB:=*FHB, & communis FB: eftu. i». ax. 
FH = 6 FG. Eadetn ratione reliquae FI,5- »«■ ^ 
Gì FK, 



'"' <^--^^^^^\<^ 
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FK, FL ipfi FH vel FG aequales oftendentur. 
Ergo circulus centro F interuallo F G defcri- 
ptus per H, I, K, L punda tranfibìt, & ibi la- 
tera pentagoni continget, quia Illa fecare ne- 
quit •. In dato igitur pentagono ABCDE 
circulus GHIKL infcriptus eft. Q. E. F. 

* CoroB. 
Hinc fi duo angoli proximi figucae aequilaterae 
& aequiangulae bifecennir, & a punico, in quo 
coeunt lineae angulos bifecantes, ducantur re- 
fiae'lineae ad reliquos fìgurae angulos; omnes ao. 
guli figurac eninc bife^i. 

" SeM. 
Eadem methodo in qualìbei figura «equilatera 
& aequìangnlà circulus de£cribecur. 

PROP. XIV. PROBE. 

Circa datum pentag^- 
num «equihterum £?* 
aequianfftlum ABCDE 
%X^£Ìrculum circumfcribere. 
Duos pentagoni an- 
gulos A, B bifecg reflìs 
AF, BF, coeuntibus in 
F. Circulus centro F 
interuallo FA defcriptus pentagono circum- 
fcriptus eft. 

DuaisenimFC, FD,FE, reliquì omn« 

r. ij. 4.anguli C, D, E bifeflì erunt *. Et quoniam 

«. ang. EAB = ABC: erit ang. FAB = f FBA. 

'■ , Ergo FB=;»^ FA. SimilJterquaelibet FC, 

FL>, FÉ ipfi F6 vel FA aequalis oftenderar. 

Circulus 
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Circnlus ergo centro F interuallo FA defcrì- 
dtus per-angiilos pentagoni A,B, C, D, E 
tranfibit. Q. E. F. 

• Scbolion. 
Eadem arte circa quamlibet iìgnrain aeqoìlate. 
lam & aequiangulam cùcolns circum&tibetur. 

PROF. XV. PROBL. 

Ih dato circulo ABCD 
)^Ti EF hexagonwM aequilate- 
^ rum (f aequiangulum M 

! Jcrihere.. 
■a f^ Ducacur circuii diame- 
*^ter AD, pofito in G cen- 
trò ''. Ex centro D in-'- *• ^ 
teraailo D G defcribatur alius circulus EGC, 
iuniaaeque EG, CG producanmr in B & F; 
& iqnganrur AB, BC, CD, DE, EF, FA. 
■ Dico fedum. 

Nam quia in circulo AED eft GB = GD, 
& in circulo EGC, GD = DE: erit A 
EGD aeqmlaterum , ideoque " aequlangu-«-'è'i' j-i- 
lum. Quare ang. EGD eft tenia pars * duo-»- 3'- "^ 
rumretìònim. Similiter ang. DGC eft ter- 
na pars 2 retìorum. Et quoniam ang. EGD - 
H-DGC+ CGB = ;«zreais: erit & ang.a.i.fch.ij.i. 
CGB tertia pars z redoninir & aequalis an- 
gulo EGD, & ang. DGC. Hinc ^ & anguli+- '«• '■ 
AGB,AGF, FGE&interfe&reliquisae- 
quales enint. Sex igitur ■ circumferentiae«. a<S- j- 
ED, De, GB, BA, AF, FÉ inter fé funt àequa- 
les, ergo & * fex fubtenfae retìae» Quare**?- J- 
G4 aequì- 
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EVCHDIS ELEMENT. 

aequìlateram di hexago- 
mlm ABCDEF. Dein- ' 
i de quia circumf. AF =: 
ED : communi addita AB 
C D : erìt tota circumfer. 
^CFABCD = ABCDE, & 
proinde ang. FED :;='' 
AFE. Sìmiliter relìqui 
angult hexagonì fìngitlatim aequales ipfì VÉD, 
ve! AFE oftendentur. Ergo tu aequiangu- 
lum eft hexagonum ABCDEF, & dato cir- 
colo infcriptum. ' Q. E. F. 

CoroBar. 

Ex hoc manifefhini e&, hexagonì Un» drcuti 
fèmidìametro aeijuale efiè. 

Circumlcnptio hexigpni circa circulam, nec 
non circuii infcripdo ve) circamlcripdo in vel 
dica datum hexagoniim eodem modo nani , quem 
de pentagono doculmus. 

* Seholia. 

Dine Se £iCìle trìangulum aeqnilaterum ACB 
in dato circulo infcribctur. 

Hexagonum autem regulart < i- e. ae<)iiilacenun 
& aequiangulum) fàper data reéfa CD ila conflmtt. 
Fac fuper CD ttiangulum aequilateruin CGD. 
Centro G intemallo OC deJcribe circulum. Is 
capi» hexagoaum fuper data CD dercribendum. 



PROF. XVI. PROBL. 

In dato cireuh AB CD tfutndeeatonum ae- 
ftihtterum if ae^uéénguban ififcrioere. 

Inlcri- 




Inlcrìbsnir circuto crianguli aeqnilaterì 
, tplì mfcripti latus A C y, Item pentagoni ae-tv ). 4. 
quiiateri lacus AB'. Bìfecetur BC in E '.J; ^^ 
Iuii3b re^is CE, EB aequales ìn conrinuum '* 
re^e ckculo apcentur : erit in ìpfo quinde- 
cagonum aequiìatenun & aeqUiangulum in- 
icriptum. Nam qualìum paitium ctrculua 
ABCD eil quindecim, talium citraim&ren' 
tia ABC> tenia pars ex£ftens circuii, erit 
quinque. Circùmferentia vero AB, quinta 
circuii pars, erit trium. Ergo rriìqua BG 
eft (tuanim, & huiiis dimidium BE vel EG 
elt decima quinta pars circuii ABCD, Ergo 
lì redae E B aequales circulo ìn continuum 
aptencur: defcrihetur quindecagonum aequi- 
laterum & aequi angulum. Q. E. F. 

Ad modum eorum , quae de pentagono 
dièta funt, reliqua problemata de quindeca- 
gono foluentur. '^. 

G s * Sebolium. 



K>fi EVCL. ELEMENT.L. IV. 

* Scbolìum. 

Circulus il- r 4, g, i6, fyc, per <, 4. & ^, i. 

uidirargeome-j 3,' 6, 11, &c. per if, 4. & 9, 1, 

frtee in pat-l j, 10, 10, &c per 11, 4. & 9, 1. 

jtes ^ if. )o. éo,Scc. peii6,4.&9,i. 

Ceteram dluilìo ùrcAmferencìae ìnpirretquot- 
uis aeqaales etramnuin defideraturt Quare prò 
figurarum quanimcjinque ordinatanim vel regula* 
num conftniftionibus faepe ad mechanica artificio 
lecurrendum eti, de qoibas Geomeaae pnftici 
confulegdi font. 



EV- 



E V CLIDIS 

ELEMENTO RVM 
L I B E R V. 



DEFINITIONES. 

I. Pari di magnitudo magnituMtàt , minor 
maioris, quando minor maioretn metitur, 

z. Mubiplex eft (naior minoris, quando 
minor niaiorem metitur. 

j. Aitfft) eftduarammagnimdiniuneìusdem 
generis, lecundura qu^ntiplicitatem mutua 
qoaedam habitudo (feu relario.) 

4. Ratùmem inter fé magnitudinei hahera ' 
dicuntur, quae muUipUcatae fé inmcem fu- 
perare poflunt. 

* In omni ritiene «a quantitas, quae ad aliacn 
tefiemir, anttcedens dìcituc, haec altera conftqutns. 
Ve fi A ad B refemiT, liae magnitudtnes fìnt eae 
quaniitates, lìue niimerì, ita vt confìderes, quo- 
modo A babeat (è ad B quoad quantiplicitatem: 
antecedens eli A > B vero confequens. Signum 
rationis magnimdinis A ad B eft nobls hoc A: B. 

j. In eadem rottone magnitudinei effe di- 
cuntur^rimu adfecundam CS" tertta ad quar- 
tam, quando primae &: tertìae aeque multi- 
plices fecundae & quartae aeque multipliqés. 
ìuxta quamuis ' multiplicationem , vtraque 
vtramque, vel vna fuperant, vel vna aequales 
funt, vel vna deficiunt, inrer fé comparatae. 
6. Ma- 
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6, Magnimdines , quae eandem lationetn 
habent, proportùnalet vocantur, 

7, Quando autem aeque multipHcìam mnl- 
tiplex primaefuperauitmultiplicem fecundae» 
multiplex auiem lerclae non {iiperauerìc irnil- 
tiplicem quarrae : tane prima ad feeunJamma- 
iorem balere didnir ratiammf ^uam terti» 
ad quartam, 

8, Proportio eft tatìonuot Cmilitodo. 

* Stgiium, quo notamus ptoportionem 1 vel 
qnod magoitudines A| B eandem ntionem habeant, 
qaam mignitudines Q D, eftfaocA:B=^C: D. 
Sed A:B>C:0 denotai, inicc A & B maiorein 
guam inter C & O radonem efle. Similiter C: D 
< A : B lignificati rattoncm C ad O minoiem e(S) 
ndone A : B. 

9, Proporcio in tribus ad minimam termi- 
mt confiftit. 

10, Si tres magninidines funt proportiona- 
les: prima ad tertiam duplicatam habere dici- 
tur rationem eiiis, quam habet ad fecundam. 

n. Si quataor magnitudines fìinc propor- 
tionales: prima ad quartam tripUcatitm\àbe- 
re dicitur ration^n eius, quam habet ad fe- 
cundam. Ec lìc deìnceps vno ampUus, quam- 
dju proportio exftiterit. 

* Talium proportionum, quae eontinuae ap. 
p^^IIantur, fignumeft-ff-. E, gr. -ft- A, B, C notar, 
effe magnitudinem A ad B Ì(i eadem ratione, ac 
B ad C ; & -rf- A, D, C, D notar, ratìones A: B, 
B : C, C : D Basdem vel fimilcs e/Te. Deinde H tt- 
A, B, C, hoc qilod ratio A : C lit duplicata ratìonis 

A: 

D,nl,;f<in,-G00J(lc 
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A:B, ricexprìmemns A:G= (A: B)>. Et fi A, 
B> C,DiiiennicDntinuepropottÌDiiil«irarioneiii 
A' ad D triplicatam efle rationis A ad B , fic ùgaì' 
ficabìmus A: D := (A: B^^ 

n. Hontohgae magnttudinet diointur ante* 
cedemes quidem ancecedetitibus , conlèquen- 
tes vero confequentibus. 

* Si A: B ::=: C: D, vocatnr A ipfi G homo- 
Ioga , item B & D homologae dicuntur. 

ij. Alterna ratio eli fumtio antecedentìs ad 
antecedentem , & confequentis ad conrequen- 
tem. 

14. Inuerfa ratio eft fiimtio confequentis, 
vt antecedentìs , ad antecedentem, vt conle- 
quentem. 

15. Cotnpojitic ratieniì eli flimtìo anteceden- 
tls vna CUOI confequente, tanquam vnius , ad 
ipiàm coiifequentem. 

16. Diuijìo rationù eft funitio exceflìis, quo 
antecedens fuperat confequentem, ad ìpfaoi 
conièquentem. 

17. Ofttaerfio ratimit eft futntio anteceden- 
tìs ad excefTum , quo antecedens iplàm con- 
fequentem fuperat. 

18. £» aequalitat» ratio efl, quando plurì* 
bus exlìftentibus magnitudinibus, & aliis, iplis 
.munero aequalibus, fueritvt, in primis ma- 
gnitudinibus , prima ad vltimam, £c in iècun- 
dis magnitudinibus , prima ad vltimam. Vel. 

aliier, ionitio extremanun jperrubtia^onein 
mediarum, 

}9* ^ 
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19. OrMnats profortio eft, quando fuerit, 
Tt antecedens ad conlèquenteai , ita antece> 
dens ad coalequentem ; vt autem coniequens 
ad aliain quampìam , ita conlequeas ad aliam 

' qnampiam. 

* Si fìwrit A:B=:C: D, &dàiidelJtBiE 
= D: F. 

20. Perturbata vero ph^o*iÌ9 eli , quando, 
trìbus exiìftentibus magnitudinibus , & altis, 
ipfis numero aequalibus , fuerìt , vt , in primi's 
magnitudinibus, antecedens ad conlequentem, 
ita, 'in jècundis magnitudinibus , antecedens 
ad confequentem ; ve au^teoi , in primis tnag- 
nìtudinibus,. confequens ad aliam quampìam, 
ita, in fecundis magnitudinibus , alia quae- 
>piam ad antecedentera. 

* Vt fi fìnt magnitudines A, B, C| Se totìdem 
alile D , E, F, & fbenc A: B = E; F j Gt autem 
deiiideB:C=:D:E. 

PROF. I. THEOR. 

. E A G B 

> t ' ' — < 

. F ^ C H D 

Sifuerint tpiotcuntjue magnitudines AB,CD 
. quatcunaue magnhudinum a'eiptalium numero 
E, ¥,Jingulae Jingularum, aeque muhiplices: 
quatti tnuUiplex ejl vna magnitudo A B vnius E, 
tam tnabiplìcet eruta & omner À B ~h C D 
omnium E -t- F. 

Quia enim A B acque multiplex eft ìpfius 

£ ac C D ipllus F: quot magmtudiiieftfunt in 

AB 

1^.1 .Goo'ilc 
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A B ipft E aequalesT toc enmt & in C D ipll 
Faequales. Sint parces,i9n.qu3s A B diuidi 

poteft, ipfì E ae( , & partes 

ipfius C D fint C F. Ergo 

multitudo hanim ii^ualis erìt 

multimdihi in C t A G -t- 

CH = -E-HF, eE + F.« 

Ergo quot flint in E, tot funt 

in ABH-QDai F. Ergo 

quam multiplex e :am multi- 

plices erunt & A im E -+-f . . 
Q. E. D. 



PROF, ir. XHEOR. 

Si prima A B fecmdae G 
af^tte fnultiplex fuerit i atqu* 
IfrtiaD E ^artae F; Juerit 
-pj ^ autem '■CP' quinta B Q fecun- 
dae C'aeque muhiplex,atqut 
B fextaE H quartue F; erunt 

eiiam prima Cf quinta ftmul 
fumtae A G fecuttfiae C oe* 
quemukiplices , utque tenia 
Sf fexta D H tjuartae F. 



G" C H F Nam^-quot in A B flint ,a. hyp. 

magnitudines ipfl C aequa- 
les, tot flint in D E aequales ipfl F- Et quòt 
in B G flint ipfl C aequales , tot flint in E H 
ipfl Faequales. Ergo >" quot inA Gfiintma- y,%.ux.' 
gnitudines ipfl C aequales, totidem D H con- 
', ; ' tinst 



.Gotìgk- 



in EVCLIDIS EtEMENT. 

- tinet ipjì F aequiles. Hìnc A G aequemul- 
tiplex eft ipTius C, ac D H ipiìus F. Q. 
E.D. 



PROi». HI. THEOR. 
\\ 

■ 5* \ Si ^ms K fecnndae B 

9t<pte mubtpkx fuerix at^ 

TT ^ urtis C fMrtat' Dì 

!"■ JiitnMitraatemEF, GH 

M^e mukipHctr primae A 

&teniae C/ erit Sf tx 

Ji T ot^ famtarum vtraiptt 

ìftrius^e aeqHe nmbipUx, 

altera quidem E Ffemndae 

1 B, after* vere G H quOT' 



Sint enim in CF partes quotcunqaeEI, IF 
ipfi A aequales, & in G H partes G K, K HipH C 
aequales. Hanun numerus illarum numero ' 
aequalis erit. Porro quia EI=A, & GK:ir 
D : erit E I iplius B aeque multiplex ' ac G K ipfì- 
ns D. Similiter I F ipfius B aeque muldplex 
erit, ac K H ipftus D. &go * E F ipfius B ae- 
que multiplex erit, ac GH iplìus D. Q. 

E. a ' 



PROP. 



UBER V. 
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Si prima A adficu»JatH 
B tandem huheat rationem^ 
^uam tertis C ad quattam 
L) : &' aeque mukifìicef E,F 
pfimae d" tertiai ad aequt 
wukiplicet G, H ftcututat 
i^ quartae, iuxta quam- 
uit mukiplieaftonem 1 eatt' 
dem rationem babtbunt m- 
ter [e comparatae. 

Sumanturetiioi ipfarutn 
E) F aeque multiplìces I, K» 
Si ipranim G, H aeque 
multiplìces L, M. Erit 
ergo ^ I aeque multiplex , 

K F C D H M ^^^^ ^ aeque mulriplex 
hifiusB erit, ac M ipfìus D. Et quum fit A: 
B==C:D:fiI fuperatLifuperabit&'Kipfam , .. 
M, li aequahs, aequalis, & ft minor, mitior 
etit. SuntautemIjKipfarum E,Faequemal- 
riplìces, & L, M ipfarum G, H aliae vtcunque 
acque mulripUces *. Ergo • E: G = F: H. . .„ 
QE.D. *■'■"• 

Cor. Qaoniamdeinonftranim«ft,lÌfìieritI > vd 
= vel < L, fore & K > , =, < A^! conftat et- 
iim» fi L>,=»<I,fofe M >,=:,< K; 
acpropter«aforeGiE=H:F. SS ergo ^ww 
fagnhadiiut proportknakt funt , ^ inutrft pnfar- 
tienaUt trunt. 

* Sebol. SimiJtceT defflonftrator, eiTe E: B = 
*'D,iteniA:G = C:H. 

H PROP. 
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V4 EVCLIDIS ELEMENT. 
PROF. V. THEOR. 

B E A Si magttHudo A B rna- 

gtUtudittti CD seque mul- 
D F e G tipkx^ atque aitata AE 

• ' — ' ' ailatge C F : *rft fif" r*i- 

^ EB reliipue F D n^^f multijplex at^p» 
tota AB tcriKT CD. 

Ponaturalia CG, cuius EB Ut aeque mul- 

•■■•*■ tiplex ac A E eft ìpfius C F. Ergo ' AB ìplìus 

G F erìt aeqùe multiplex ac A£ iplìus CF. 

Sed & AB ipfìus C D aeque multiplex erat ac 

AE iplìus C F. Erg(J AB ip&nim GF&CD 

•• ?■■*• aeque multiplex erit. Quare"eftGF=:CD, 

*-J.«. &ergo*CG = FD. Ergo EB ipilus FD 

aeque multiplex eft, quam A E tpfius C F, 

Tel qoam tora A B totius C D. ' Q.E.D. 

PROF. VI. THEOR. 
^ SitAtaema^niruJmesA'B, 



G 



K 

e 



C D duarutn magnitudinum 

E,F aeque multiplicet jàit } 

j[i & Ahlaiaequaedam A G,CH 

fiat earundem E, F ae^e 

mukipHces : erma &" reU- 

'^ quae GB, HD vel usdem 

E, F aequalei, vet ipfarum £> 

fr F aeque mukiplicei. 



i -j Sit enim primum G B :^ 
" * E: dico, etiam fore HDz= 



B DE 

F. Ponatur enim ipfi F aequalis C K. 

quia A G, C H ìpiànun E, Fiuntaeque mulri- 
plices: 
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plices: enim adfauc A B, K H ìpranitn E, F 
aeque- multiplices. Sed & A B, C D earan- 
ÀÌem E, F aeque muEdplices eraiit. ErgoKH 
& C D eiusdem F aeque multlplices emnt. 
-Quare'*KH = CD,&KC='HD. Sed"*'"- 
■RC=:F. ErgoHD = F. ' v *■'■"• 

Similicer dexnonftrabimus , E fì gb fuerit {• a- f> 
ipfìus £ multiplex, & hd ipfìus F aeque mùl- 
tiplicem effe, pofìta ck ipHus F aeque multi- 
plici, ac gb iplìus E. Q. E, D. 

PROF. VILTHEOR. 



- A- 



Aequalèi magnituJinef A, B eanjem hahent 
rationem ad eamftn C ; &* eadem C a4 aetp4a~ 

Sumantur ipfaram A, Kaeque maltiplices 
D, E, & ipfius C alia vtcunque mukiplex F. 
Et quoniam A^= B : erìt & D =:E. Quare fi ' * 
D>,=, <F: eric» quoque E >,=, < F. •■"■8ti4.«. 
Ergo ' erit A : C = B : C. Q. E. D. '• i'^^- »' 

Similiter demonfbratur , elle C: A = C: B. 
Q.E.D. 

' Schnam. 
Eodem mo3n demonftrabts , aequatia ad ae- 
qinlia«andem rationem habere. 



H 2 PROP. 
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mS EVCLIDIS ELEMENT: 



PROF. Vili. THEOR. 

Iiuu^HAlium ma- 
gmudinum A B, C 
maior AB ad edftdem 
D maiorttn habet ra- 
tintem, quam mitiw 
C. Et eadem D tid 
minerem C ntaiortm 
béhet rationem, ^uam 
edmaieremAB. 



A 

E, 
B 



111! 



oyT/.SumtsinAB 
KH C D LMN 'PÌ^ = ^^^''^^ 

•.4-de£f. <£fi. Capipoteftf 

ipTius A E mukiplex , maior quatn D, quae lìt 
F G. Et quantiplex F G eli ìpfius A E , tanri- 
plex fiat OH ipjius E fi, & K iplìus Q Su- 
mantur etiam iplìus D dupla L, tripla M, & 
lìc daaceps, quoad penieniatur ad primam 
muUtplicium ipfius D, iplà K maioreoi. Sit 
ea N, quadrupla ipfius D. Quia ergo N pri- 
ma eft, qua K iaOA eli minor; nondiim erìt K 
< M. Et quum F G , G H ipfarum A E, E B 

'. I. S- aequemulriplicesliiit: erunt 6:'FH,FGipfa- 
rum A B, A E aeqile mtdtìplices. Suot vero 
F G & K iplànim ^^ C aeque muItipUces. 
Ergo F H& K ipfaru^ A B & C aeque multi- 
plices eruiit. Sed qiìia G H & K aequalium 

T. 6. ai. EB&CaequefuntmuUipIices; eilCHn^K. 

Ergo non eft GH < M. Hinc, ob FG>D, 

crit GH -h F G, id eli F H, maior quam M 

-hl>, idellNé K autem, quum lìt minor 

quam 
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«luam N, non fupetat ìpfam N. Ergo* AB: «, j.ix£.s. 

u>C:a 

Simìliter oftenditur, eflè D : C> D: AB. 
Q. E. D. 

j* *^ Cafz. «AE>EB. Su- 

matur ipGus £ B multiplex . 
G H > D, & quantiplex eft • 
GH i[rfìiisJEB,umipIex fiat 
E FG ipfius AE, &K ipfius C. 

Q Erunt ergo vt antea F H, K 

ipfanita A fi, C aeque mitì- 
riplices. Sit inter ìpfios'D 
inultiplices N primo imtor 
quam F G, M proxime prae- 
I^HC DMN cedens. Ergo, quod rarlùs 
eodem modo oftendenjr, FH 
itiperabit ìplàmN. Denìque quumrur{Us fic 
K = GH, FG autem, quae ipla GH maior 
eft, non fuperet N: patet K non fuperare 
ipfam N. Ergo AB: D>C: Dj &, quodpa- 
ri modo demonftramr, D; C> D; A fi. Q. 
E.D. - 

* O/j. Sì AE= EB, idem eodem mo- 
do demonllrari poteft, quo in cafìi i. 

PROF. IX. THEOR. 

I^ae Al B, eandtm ratitmem b*ègnt 
ad tandem C> fitnt itSer fé ttijuaUf. 
' Et ad ^ar A, B, eadem C faniiem ha- 
A fi C èetratianemf iffae etiam fùnt inler fé 
aequaltft 

H 3 . Si 
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ii8 EVCLIDtS ELEMENT. 

Ij. SiemmnonefletA=rB; necfo- 
ret* A: C = B:C. Quod eft contra 
hypothefin. Ergo A = B. Q.E.D. 
ABC 

2. Si fit C: A=:C:B, nec tamen A = B: 
non * erit C : A = C : B ; centra hypothefin, 
ErgoA=B. Q.E.D. 

PROF. X. THEOR. 
MafnitudinumA, Bratìenem hahen- 
tiumad eandem C, quaemaiorem bahet 
rationem A , eft maior. Ad quam ve- 
A B C ;v B eadem C mùorem babet rationem, 
aia eft minor, 

1. SitA:C>B:C.' Jamfinonfit A>B: 
8Ut aequalis aut minor erit. Si effet A = B : 

*• 7. J. foret A: C =»= 8: C. Si A < B: foret ^ A: 
+. 8. j. c < B: C. Vtramque contra hypothefin. 
ErgoA>B. Q.E.D. 

2. SitC:B>C:A. Jam fi non fit B < A: 
aut aequalis erìt, aut maìor. Sì B =: A : erit » 
C:B = C:A. SiB>A:érit*C;B<C:A. 
Quia vmimque contra hypothefin eft : neceffe 
ellvtfitB<A. Q.E.D. 

PROF. XI. TBEOR. 

Qmt ei- 
dem Jimt eae- 
dem rationet, 
tf ittter fs 
futa eaedem. 
SitA:B= 
... , , _ _ _ C: D, & C: 

fiABLHCDNKEFNo — E; F. 
Dico 



II 
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Dicqfore A:B = E:F. Sumanmr enim ipfa- 1 

rum A, C, E .leque multiplices G, H, K ; iplà- 
rum v^ro B, I>, F aeque multiplices L, M, N, 
ErgofifiieritG>,^,<L: erit"ficH>,=:,» r-dcEj. 
<M; itemfifuerÌtH>,=,<M:erit& K 
>,=,<N.' QuarefifueritG>,=,<L: 
erit&K>,^,-<N. Hincerit* A.B=:E: 
F. Q.E. D, 

PROF. Xn. THEOR. 



Si ^uatemtqut nutgnttutUnffi proportionaUt 
/wròrt A:B=:C:D=:E:F: vt vna. A aatt' 
cfdetttittm ad vmtm B con/i^uff/uium, ita frwit 
omner antecedtvtet A-+-C-hE ad onoui con- 
fiftfntes B -f- D-+-F. 

■ Sutn^ntur ìpfarum A, C, E aeque multipli- 
ces G, H, K, & ipfamtn 8, D, F aliae vtcunque 
aeque multiplices L,M,N. Jam*fi G>,:=:, «. j,:il«f. j. 
<L: erit&H>,=,<M,atqueK>,=, 
<N. Quare fi G>,=,< L: erunt tu G 
- +H+K>, =, <L+M-4-N. Sunt 
autem G , & G + H -h K ipfarum A, & A-K 
C H- E '^ aeque moltiplices ; ìtém L ac L -4- ft l {, 
M -h N liint ipiàrum B ac B -h D -h F ae- 
que multiplices. Ergo^efl: A: B = A-4-C 
H-E:B-hD^F. Q.E.D. 



H 4 PROF. 



EVCLIDIS ELEMENT. 
PROP. XHI. THEOR. 

M G . H 



—A ■ iC I — ^E 

-B —• D — .F 



Si prima A ad fictmdam B tandem baèeat 
rationemy tpiam tenia C ad quartam D; ter- 
tia autem C ad ^uartam D maiarem baèeat ra- 
timem, quam <ptinta E ad fepSam F; <?" ^- 
fftii A ad fecmdam B maiorem babebit ratùh- 
nem, ^am tjuinta E adfextam F. 

Sume ipfarum C, E aeque m«ItiplicesG,H, 
,& iplànun T), P alias quasdam aeque multi- 
plices K, L, Ita vt G quidem fuperet K, fed 
». 7. tìef. j. H non fuperet L, quod femper fieri pooft v. 
Deinde quantiplex G eft iirfìus C, tantiplex 
fiat M iplìus A, & quanripjex K eft ipfius D, 
tantiplex N ipfius B. Ergo quum fit A : B=: 
C:D; fi fueritG>,=,<K: erit&M>, 
=, < N. Sed G > K. Ergo & M > N. 
Atqui H non > L. Sunt vexo M & H ipfa- 
rum A & E aequemultiplices, nec non N& L 
iplàrumB.F, (per coniti-.). ErgoV A;B>, 
E: F. Q. E. D. 

" Sebol. Si vero fherit C: D< E: F: erit 
quoque A :B<E: F. Icem fi A : B >C: D> 
Eip! etitA:B>E:F. EtfiA:B<C:D< 
E:F; eritA:B<E:F. 
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PROF. XIV. THEOR. 

Si prima A ad Jecundam B eoH- 
Jem babeat ratùmem, quam tcrtia C 
dd^uartamD; prima outemAma- 
iorfit quam tertia C- (f ftcunda B 
^am quarta D maior erit. £t fi 
aequatif: aequalis. Et fi minor: ' 
A B C D fninar. 

1. Quia enim A>C:€rit* A: B >C:B. a. 8. j. 
Sed A:B=:C:D. Ergo* C: D>C: B. Er- <■ ij- i- 
go^D<B.velB>D. Q.E.D. 4- w- 5- 

2. j. Similiter demonftrabitur, fi A :=: C, 
fore B = D, & 1ÌA<C, fore B<D. Q.E.a 

* Scbol. A fwiori, fi A:B<C:D,&A- 
>C:erii»B>D. Sifuerit A=; B, & At B = w-filLpriec. 
C; 0:efit&C=:;:D. Samtìs enim ipfànim A, 
B, C, D, acque muUiplicibus E, P, G, H: quia > E 9. tf. ax. 

= F,orit.G=;H. &proÌiiiJe«C=D. '■ *• ^^S- 

«. 7- «. 

PROF. XV. THEOR. 
Parler A, B imerfe comparatat tandem bé. 
hent rationem , quam babent eorumaeqw miU- 
tiplicet CD,f.f. 

C Sint C G, G H, H D partes mul- 

E tipIicisCDipfi A aequaies, 4j 
EK, KL, LF partes multipUcis 
K EF ipfi B aequales. Erit ergo 
, muItìmdoipfarumCG.GH,HD 
^ aequalis multitudiniipfamm EK, 
._pj, KL,LF. EtqmaCG=;=GH 
AUBi =HD, &EK = KL=LF• 
erit*CG:EK=GH:KL=:HD:LF. Qua-*.M.&i,.j. 
H 5 re 



in 
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112 EVCLIDIS ELEMENT. 

(■•n.!. re''CG;EK = CD:EF. EllveroA:B=" 

-'■'• CG.EK. EreoA;B=fCD:EF. Q.E.D. 
{. 11. 1. ° ^ 

PROP. XVI. THEOR. 

E ' F 



-B 

— -D 



G H 

Si auatuer mafftttudinej propertionaìes fite- 
rint , A : B =: C : D : 0* alterne prtpsrtionaUs 
rr».«tA:C=B:D. 

Smt ipfanim A, B aeque mulriplices E,F,& 
ipfarara C, D aliae aeque multiplices G, H. 
HmcA:B='E:F. SedA:B=C: D(%.) 
E^o'C:D=E:F. RurfusC:D=*G:H; 
hmc*E:F=:G:H. Quare fiE>, =,<G: 
eritf&F>,=:,<H. Ergo A: C='B:D. 
■ Q.E.D. 

• Scbol Haec propolitìo & i+- locam mo- 
tumhabcnt, fi m^nìtudìnes proporcionaìes eius- 
dem generis fiiQt. Ceteram ex hac demonfVrare 
pofnimm,jP/M.- B — C- O, & ^><B, *jf*à 
CX^D. Nam fumtis ipfaram A,B,C,D aeque 
multiplicibus E, F, G, H: gaia a A: B=E : F, Se 
ergo T A : E = Br F, & A><Bl ctit E >< F. 
Hinc&<rG><H. SedquumfitoG:^l=!C:D, 
&ergOTG:C=:H;D:eritf C><D. Q,E.D. 



H 
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PROF. XVII. THEOR. 

p Si compost aemagnitudinet 

pa pro^ortignalej ( A C : B C 

= D F : E F) : Cf diuifaepra- 

■fj i prtionales erum {A. Ri BC 

jr " =:DE:EF). 

M Stimantur enìm ipraimn 
quidem AB, BC, DE, E F 
g Tt aeque multiplices GH,HK, 
LM, MNiipiàrumveroBC) 
G A I) L ^ ^ "^'^^ vtcufique aeque 
multiplices KO, NP. Tota 
KG totius AC tam multiplex" eft, qnamHG •• '• *• 
ipfìus AB, vel LM ìplìus DE, Sed quaio 
multiplex eli LM ipfius DE, tam multìplex 
eft-LNipfius DF.- Ergo GK&LNip&. 
rum AC, DF aeque funt multiplices. Rur- 
fus^ HK-hKOideftHO, &MN4-NP#-* P 
ìd eft MP, aeque multiplices erunc ip&nim 
BC, EF. Eft vero AC: BC:=PF: EF. 
Ergo lì G K >, =, < HO ; erit quoque 
LN>,=,<MP.- SiveroGk>,=,< 
HO : ^|ìc &,' communi HK ablata, adbuc 
GH>,=,<KO; EtÌÌLN>, = ,<MPi 
erit, communi MN ablata, adbuc I^M >, 
= , <NP. Ergo fi GH >, =, < KO: erit 
&LM>,=:,<NP. QuareKAB;BC=x-J.de£j, 
DE:EF, Q.E.D. 



PROF. 



n4 



EVCLIDIS EtEMENT. 



*. 17. (. 
M- ■!■ ;. 



B 



PROF. XVIII. THEOR. 
Si diutfae niagnitudttier jint propertiguales 
(AB;BC=DE:EF); Cf cimpoftai fnfir- 
(»WMÀ>/ www ( AC; BC=DF: EF). 

p Sinegas: eric AC a(l BC vt DF 

[- ad aliam FG ipfa FÉ minorem vel 
p maiorera. Sit prinioPG<FE. Sed 
■^ qiiiimft + AB: BC = DG: FG 
= " DE: EF, & DG>DE: erit" 
) FG>FE. Q. EA. Similiter nec 
potè* efli A C ad B C vt D F ad ma- 
iorenmuamFE. ErgoAC:BC=DF:FE. 
<J. E. D. 

PROF. XIX. THEOR. 
_B Sifiuritvr tota AB ^totam CD, 

nitg ablati A£ ad ahlatam CF: erìt 
reliqua ZB ad retiquam W, vt tota 
jABadtotam CD. 



E 



Nam quia AB:CD = AE:CF: 
p. 16. 5. A C eritalterne^ AB: AE=CD;CF, & 
-.•■'7.s- diuidendo* BE:EA=DF: FC, & rurfos 

aIterneBE:DF=EA:FC=AB:C^. Q. 

E.D. • 

Coro^r. 

Quoniam oftenfum eft, fi fiierit AB; AE 

> i7(lrf.!.=CD;FC, fbreAB:CD = BE:DF:erit 

alterne AB: BE = CD:DF. Hinc'jieo™- 

pojnnemagttitudinei proportionalit fuerint, con' 

uerttndo eliam pro^rtiotulet trunt. 

PROF. 
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PROP. XX, THEOR. 

^fm tra magnituMner. At 
B, C &* éUae iffit mmero ae- 
quaUi D> £» Fi tjuae tiftae [»- 
mAìttw in tadtm tadoné ( A : 
B=D: E,&B: C=:ExF); \ 
I I ex aetpa dutem prima A maior 

A B e D E F ^ *"7 '"■»" '^- ^ T"A-°, 
quamjexta F manr ertt} CT/ 

aeqnality éequaHt; £ffi minora minor. 

QùumenÌmA>C: erit A: B>' C:B.Sed t. g. j. 

(hyp.) A:B=:D:E,atqueC:B = Ì^F:E. Ergo <■ ^^ ' 

D : E > «F: E. Ergo D > ^ F. Sioiiliter ^ ,j. ^.' 

oftentlinir, fi A =, < C, fore D =:, < F. »■ io- j. 

QiE.D, 

PROP. XXr. THEOR. 

Si Jita tret tnafftìtudimt 
A,B,C, C* AÌiae ipjt numero 
aequaUf D» E, F, ^ae hitue 
/umatttur , & in eóaem ratia- 
tui Jft autem perturbata $§• 
rum primortio (A : B =;: E : F, 
A B C D E F &B:C=rC:E),e''**«^ 
pifM A maiorft qaam tertìa C: & ipiarta D 
quam fexta F maior ertt} if ^aequatitt «-' 
qualisi St fi minor ^ minor. 

Quia A>C: ea A; B>' C:B. Sed eftAt •■ «• J- 
B =E:F,&muertendo G:B=E: D. Ergo* *■ 'J- J- 
E:F>E:IX Ei^o * t<D» vel D > F, *■'">■ J- 
Similiter oftendirar, lì A=:, <;C, fore D=:, 
<F. Q.E.D. 

PROP. 
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EVCLIDIS ELEMENT. 
PROP.XXn.THEOR. , 

Sj&a ^uotam^e magnitu- 

Mnet A, B,C, & sitai iffu nw- 

mero Mtqiulet D>E,F, quae òi- 

nae fitmantur, in eadem ra- 

ÀBCDÉF riwic(A:B = D:E, &B:C 

GKMH L N =^= ^J'- ^ ZTa 'r - 
dem ràtioru eruta (A: C ^ 

D:F). 

Sumantur G,' H ipfanim A, 
I D aeque mulrìplices , & K, L 
iplàrum B, E aliae vtcunque 
aeqae multiplices, nec non M, 
(t'4.j. N ipfarum C, F. Ergo'"G: 

R=H:L,&K:M=L:N. 
Quare fi fit G >, =, < M, erit 
* jq. (. &• H >, =, < N. Ergo Ar C=5 D: R 
I. j. de£ f. Q. E. D. 

*Sebot. 
I. Ei^o rarionnm aegaalinm duplicata^ tripUca- 
Cae 8tc. etiam aeqaales fbnt, _ 

X Et vice yerfa, qnaniin ratìoflum dnpiìcatae, 
vel triplicitue &C' aequales font, eae inrer fé as- 
quales flint. Sinc e. gr, -^ a, b, e, d, & ■— e, f. 
g, h, & fic a : d :=: e : h : etit a : b = e : f. Sì 
negas: fit a: b m e: p, & p > f, & pone ~-e,p, 
s, t. Igìtur quia e : p < e > f, erit p : s < f : g, & 
> : t < g : h , ideoque s5»g, &t>h( ich. 14. $). 
Sedanti a:d =r e: t, (pe^fch.I.)6[a:d = e:h.■ 
e^it quoque t = fa. Q. E. A. 
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PROF. XXIII. THEOR. 

Sifinttret magtHtudinet, A, 

B, C, £?' aline ipfir numero af 

guaiti D, E, F, iptae binae [u- 

mMttHT, ineiuiem ratiane,^ 

» nV- r. r- i- ^IT^« perturbata earum prò- 
ABCDEF^^^^^^g^£^P_^.^C 

G H L KM N = D: E): ff « aeqm inea- 
dem rottone erunt (A: C^ 
D:F). 

Sumtis G,H,K, ipfanim A, 
B, D aeque multiplicibus , & 
aliis L,A1,N ipfaruni C, E, F y t- 
cunque aeque multiplicibus, 
erit''A:B = G:H,aEE: F fc r 
:^ M: N, Sed ponitur A: 
B = E:F. ErgoG:H'=«. i 
M:N, EtquiaB:C = D: 
E;eritH:L=«K:M. Quare' fi G>,=,f. < 
< L: erit & K >, =, < N, & propterea '^ '" ' 
A:C = D:F. Q. E. D. '"* 

PROF. XXrV. THEOR. 
H Si prima A B adfectatdam C 
eandem babeat rationem, ^am 
tenia HEad qtutrtam F; tubeat 
autem Cf quinta BG adfecundam 

IC eandem rmionem, quam fexta 
E H <></ qfiartam F : & compofid 
A C D F eprima^MÒniéiAGad/eeun- 
darti C eandem rationem ^habebit , quam conwofi- 
t» ettrtia (f fcxtn DH ad fi/irtamF. 

Quum 



B 
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ut EVCLIDIS ELEMeNT. 

Quam enim B G:C= EH: 

H f; erit inuenendo C: BG =" 

-^ F:EH. EtquiaAB:C = DE: 

F; erit ex aequo*AB: BG = 

DErEH; ergo componendo % 

, AG:GB=,t)tI:HE. Hinc 

A C D F quum praeterea fit G B: C =i 

HE: F, erit ex aequo* AG: C =: DH: F. 

Q. E. D. 

PROF. XXV, THEOR. 

n Si quatuor magfiitu^Msfue- 

[ D rintproportimalef (AB: CD =z 

G E:F): maximaip/arumABtif 

minima F duabiu retiquis CD 

■+" E maiores erunt. 

Fiat etiim AG = E, & CH 



AC 



• p =r F. Quoniam ergo A B : C D 
' =+E;F=*AG:CH:erit 



.+■ hyp- 

•• J- *■ GB: HD =• AB: CD. Sed AB ♦> CD. 
Md..iVj.E''go GB>^HD. Quare,qdÌaAG-f-F 
V. 2. >x. ~VCH -h E: erit* AG4-GB -HF >C H 
••♦•"• -hHD-i-E, ìdeft,AB-+-F>CD-t-E. 
Q. E. D. 

* - Quae fequunntf propoGtiones non flint Eu- 
didis, fed ex aliis defumtae. Ob frequentem taj 
men earum vfum eaj Euclideisfubiungete, Ilàa- 
Gum Barraw fecati, voluimm. 
, * PROF. XXVI. THEOR. 

» A _ ■— C II ,— Si prima ùdfeemdam 

B I ' ■ O _— bahutrit tnaiottm ratio' 

E ntm, fuam ttrtia ad 

quirtam: bahthit inatrtendo^ ficunda ad primam 
mimrtm rutionemt ¥""* coarta ad tertiam. 

Sìt 
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SÌtArB>C:D. DicoB; A<D: C. Nam. „ , 

concipe C: Di=E!B. Ergo* A: B>E!B;5; i% 
quare< A > Ei ergo» B: A<B:Evel*D:C.^l. ,.' 
QE.D; *.«,t.4.i. 

*PROP. XXVir. THEOR. 
A ,„,-.——.■■ B •— Si prima ad fttu»4tm 

C ..—.. — . D . hahuerit maiorem ratio- 

E ■— - ntm, qttattttirtiaadquar' 

tam-' habebit quoque vìeij/im prima ad ttrtiam ma» 
ierem rationem, quamfeeutida ad quartam, 

Sir A : B > C ; D. Dico A : C > B : D. Nani „ , 
putaE: B=:G:0: ergo' A > E. ErgoAsC'' „ f 
>-EiCvel*B:p. Q.E.D. " ^^a.\ 

* PROP. XXVni. THEOR. ■ 

Si prima ad ftcandam bahuerìt matorem rationem, 

quam tenia ad quartam ■• habebit quoque otnpofiti 

prima cum fecunda ad fecundatn maiorrm rationemf 

■ qaam nmpejifa tertia Cutu quarta ad quartam. 



A B CD E F . 

'SitAB:8C>DE; EF. DÌcoAC:.BC> 
DF: EF. Nam cogita GB: BC = D E: BF.j»-"»- J- 
Ergo^ AB>GB; adde vtrinqtie BC, cric * AC- 4< «• 
>GC, ergo! AC; BC>GC: BCideft* DFx«-8;I- . 
E F. a E. D. •■ '•• *• 

.* PROP. XXIX. THEOR. 

^1 compofita prima tamfeeiiida ad fitandiim ma' 
iorem'bahatrit rationtm, quatti eompofita tertiaeum 
quayta, ad quartam : habebit qugque dìuìdendn prU 
ma adfetuidam tifaiorem ratitHem, qusm tertìa ad 
qmatMm. 

. I SU 
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EVCLIDIS ELEMENT. 
G 



À B C D E F 

SU ACtBODF: EF: dÌ<»AB:BC>DEs 

, EF IotcmgeGC:BC = l>f:EP. Ergo'AC 

^■'°-t -i. G C Aufer communeai BCi trit? AB>GB. 

r s"5 Ergo AB: BC> ' GB: B C, vel' DE= EF. 

T. 7- 5. a. E. D. 

♦PROF. XXX. THEOR. 
A B ^ Sieompofiu primsaam 

»■> Y j g* ^CT-i> ii»«»r«» rat'tù» 

** tum fusm tompofits ter* 

sia etim puma *d quartam : baiebit ftr «wnwr- 
foKtm ratienh prima cim ftctmda ad primam mi- 
mrem ratienmi , quam urti» eum qmartM ad ur- 

'^ÌA<::BC>DF:EF: dico AC: AB <DF! 
fc DE Nimquia" AC: BC> DF; EF: erit di- 

" ''^ uidendoABiBC > *DE: Et; inumendo ìgì- 
•■ *9-i' „jB BC: AB < EF: DE, ergo componei^ 
«•**•*■ AC: AB'1'< DF:DE. Q.ED. 
*• "8- S- * PR.OP. XXXI. THEOR. 

S'fint tris m^m- 



B — E tudìnei A, B, C, él^ 

C E alitti ipfo étipuikt 

G ' nuf»iroO,E,¥tfit- 

H ,. . qut maior ratio pru 

nuu prionim ad fecundsm , qu»m primae pojìtriormi 
adfecundam (A; B > D: E), ititn ftcundae pria- 
rum ad iirtiéim maior, quam ftcundae pofttrierum 
ad tertiam (B: C> E: F): mt quoqut tx aeqia 
maior ratio primae priorum ad teniam , quam pri- 
mae pafleriorum ad tertiam (A: C > D: F). 
- CoiicipeG:C=E:F. Ergo • B > O, ergo* 

'l A:G>A:B. Rurru5punH:G=:0;.E:er' 
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go^H:G-< A:B»&ftirtiiis''H!G < A- G(»-»J. J. 
Qaare " A> R PrOinde A: C > *H: C vrìtf- "^'hS- 
D; F. Q. E. D. -^ ". ^ vei ^ ^^J.» 

* PROF. XXXII. THEOR. 



f. f ^" A, B, C «y tf//rt 

,h ~" ■* — 'Pfi'-^rntToatqaaltiD, 

„ E, ^-.Jìtqiu maìor rati» 

" ^ffl« pritrutn ad fu 

poflertcrum »d unUm (A : B > E : F ) , if/„ ficun^ 
daeprionm ad tmiam, quam private poftniorw» 
ed fwcmndam l B : C> D ; Ej : «-« ^q„, tx atqu» 
maior ratw prmatprierum ad tmiam, quampri. 
mae po/fmùrum ad tmiam ( A ; C> D : F ). 

Huiusce demonftritio piane fimllii eft demo», 
«ranoni pra«edentis. 

* PROF. XXXIII. THEOR. 

A, E B Slfiterìt maior rati» to- 

p' t'f AB ad totum CD, quoM 

C 1 ' iD Mhlati AE ad ablatum CF; 

■ trit ér rtfiqui EB ad reli- 
quum FD mater ratio, quatti totiiu AB ad totum 

QuoniimAB:CD > AE: CF: erit 'permu-i » r 
ttndo AB: AE > CD:CFj ergo conuerrendo ^^ ^o. j. 
AB: EB <; CD: DF, permutando igitor AB: 
CD'<;eB:DF. Q.E.D. »•«■»». 

* PROP. XXXIV. THEOR. 

^fintqMotamqMtm^itudintt, iyaliae ipfi, ae- 
Vmu'fKmtn, fitjut maior ratio primae priorum 



1^ EVCL. ELEMENT. L. V. 

sJprimam pofieriorum, quam fetandae sdfeeimdatB, 
^ baec maier, quam tertiat ed tertìam, Ctjìcdein- 
tepi ; habthimt omnet frierts Jimul ad ornati fo/ltrio- 
ret Jìmul maionm rationtm, quam omnet friorety 
rtiiila prima, ad omnet fofieriorti, reiiSa quoqu» 
prima ; minoretn tutem , quam prima priorum ad 
primam pofifriontm i nuiortm dtnique tttam qumm 
mltima priorum ad vltìmam pofieriorum, 

Horum demonAratio eli penes interpreteS( 
^os adeat, qui eam delìderat, Nos omilìmufc 
breuitatis ftadio> & quia eorant nuUns vft» in luf 
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E LE MENT ORVM 

L IBE R VI. 

« ». M tf t * « »'>4'f«** 

DEFINITIONES. 
u SùtttUtfigwae reBilintae funt, quae & 
iìngulòs angulos lingitlis aeij-uales habent, fic 
circa aequales angulos latera proporcidnalia. 

* Nota fimilìtudinit oft huc r\J. 

3. Reciprocae figurae funt, quando in vtra- 
que figura antecedences & conrequences ra- 
tionum termini iùerint. 

j. SecKttdum txtremam Cf met^am rtaionem ~ 
recia tinea fi£ia efle dicitur, quando ve tot» 
ad maius fegmentum, ita maius fegmentum 
ad minos fé habuerit. 

4. Abituda cuiusque figurae eft linea per- 
pe.ntlicularis 3 vertice ad bafin dutìa. - 

5. Ratta ex rationièus componi dÌcÌttir,qiiatF- 
da ratienum quantitates ititer fé muItipUcaise 
ilUus Éiciuiit quantitatem, 

* Sgnam quanrìtatis iationisA:Ben'7-t Cd' 

licet fìgnmn qnorì, qui indìcat. qaotiesaiiHCwtens 
contineac confequentein vrf aliquonm «us pat* 
tvn. lam quia rationumr A;B& 8iC qHanón" 

tes -g- & -Q intet fe multiplictta» fìdont g-« 

quae quantitas eft rationis A : C ; dìctmos ratìaaeA 
A; C componi ex lationìbus A;B& B:. C, ^io<t > 
ficCa:ibimus(,A: C)= (AiBi -K (BiC).. 

1 j PROF. 
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IJ4. EVCLIDIS ELEMEN'T. 
PROF. I. THEOR. 
TrUnffila ABC, ACD, ef paraJUkgranma 
EC CF> jHW eandem baheat iihHudinem, fui* 
iitirfi M itjei BC, CD. 

1. In BD protluflaiìi- 

nantur BG=GH:= 

BC, &DK=KL=CD, 

& iungantur AH, AG, 

»»i AK, AL. Ergo «A 

ABG = A. AGH = 

A. ABC, & funt ptoinde bafisHC &AACH 

bajìs BC & trianguH ABC aeque muldplìcia. 

Similiter patet eHè baiìn CL & A. ACL bajìs 

CD & A. ACD aeque multiplicia, lam It 

HC>,=,<CL: etitSc"AACH>,=,< 

t- i.itt.s. A. ACL. Ergo BC: CD = * A. ACB: A. 

ACD. Q. E. D. 
T- 4'- '. 2. Quia Pgra. EC: CF funt dupla * Aram 
'■ '!■ s- ABC, ACD, & bine • EC; CF = A. ABC: A 
■•"•► ACD:erit"EC:CF=BC:CD. Q. E. D. 



,^Mì 



Mine triangM' 

ABC,DEF,èr 

._rj.GC, HP, 

_^_^___ MerMM aequatu 

L C lEM FK/««* A«/« BC, 

£F, ftx/c babtnt vt altitudinet AI, DK. 

Sume IL n: CB, & KM = FÉ, ac tunge LA, 
s j t MD, Quia ergo IL =tKM: erit& i. ALI: A. 
^,8.,. DMK = AI:DK. Sed fi. ALI =: ' A. ABC, & 
5. ;.& u. f. A. DMK =r A- DEF. Ergo A. ABC : A DEF =:* 
«. li- J. AI: DK =' Pgr. GC: Pgt. HF. Q, E. D. 

PROF. 
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PROF. IL THEOR. 

Si imi laterum BC trìanguli 
A^CparaUela rella Utuq DE iw- 
eatur: baec propertioaaliter /i- 
A£ ca^t ipjiut triaugulì tattra A.B, 
\ AC. EtJitriangu/iAtiClattra 
^(^ AB, AC pi-oportionalitcrfeéla 
. fuerim: ^udefeSionei iorliu?igH • 
reSti Ittita DE reli^ triànguli Uteri BC j»*r- 
allela erit. 

I. S'it DE ad BC parallela: dico fore BD: - 
DA =: CE: EA. lungantur enìm DC, BE. 
Et quia » DE, BC parallelae , erit A BDE =* «■ kyp- 
A. CDE. Ergo A. BDE : A. APE = ^ A.^ f .'• 
CDE:A. ADE. Acqui A- BDE: A. ADE '' *' 
= 'BD: DA,&A. CDE: A- ADE=: CE:»- l «. 
EA. Ergo BD: DA=E CE: EA. Q. E. D.ì- "• *• 
2. Quia'BD:DA=CE:EA,&BD:DA*hyp. 
='A.BDE: AEDA,&;CE:EA=A.CDE:*-»-«. 
A EDA: erit ( A. BDE: A EDA = A CDE:'* "■ i- 
A EDA, & hinc A BDE =' A CDE. Qua-'- »■ ^^ 
re^ ED, BC parallelae flint. Q. E. D, '* ^- '" 

PROF. in. THEOR. 

p Si trianguli ABC<r»- 

"* guhs A hifarUm fece- 

tur,fecatu autftn anpt' 

htm recla U»ffa AD fe~ 

eet etiam èapt BC: ^- 

fu fé/menta BD, DC 

D C' tmtum rathaem babt- 

iant, ^tiam reHijua triangitU ìaUrt BA> AC. 
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^ EVCLIDIS ELEMENT. 

y Bf òtfir BCfigmenU 
^ BD, DC eandcrn baie- 
ina ratienem» qtam re- 
liqua trianguH ABC U-> 
ttTA fiA, A.C: ^e a 
ti' vtrticf A ad feSiioacm 
D ^ Ti àucitur reéìa Unta 

AD, trianguH an^tìum A bifariam Jecabit, 

i. Ducanir enim ad AD parallela CE, & 

producatur BA in E. Quia ergo ang. ACE 

É^ i9. 1. =" CAD, & AEC ^^ BAD, & CAD = P 

♦• \^' BAD: cric ACE = AEC, & AC =» AE. 

Jiltf.. Hinc+BD:DC = BA; AC Q. E, D. 

I. lisdem conftrpftis, fi BD: DC z=: BA: 
AC: quia BD: DC=:+ BA:AE, erit BA :AG 
■•• 11. ^ 3= * BA : AE, & ergo AC = * AE , & ang. 
. * »• *• ACE = ^ AEC. SeU ang. ACE = « D AC 
& ang. AEC =" BAD. Ergo ang. BAD = 
DAC, Angulus ìgitur A bUètìus eft a reiU 
AD. Q.E.D. 

PROI'. IV. THEOR. 

éetjuiangulorum trio»- 
gttlorum ABC, DCE^a- 
partionaba fuirt latera 
^ae ttrcum aeqHoles ait' 
gulot i £f bemologa Jànt 

-. iatera, ^uae aeqttatibus 

B C £ anguUs fuhteìkluntur. 

Sit ang. A = D, B = XKE ; & ACB := E : 
dico fere BA:AC=:CD;DE,itemBC:CA= 
CE; EDi & AB: BC=:DC: CE. 

FoCta 
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Poiìta enim CE ipfi BC in direAutn , pro- 
dacBA& £Di quae in F concurremi quia 
ang. B + Ezs» B-t-ACB <' 2, Reflis,»- '1^ 
Et quia ergo CD ad BF, & AC ad FÉ panile- ,' 3 ' 
U- eft; erit< AF=CD, & FD = AC. Sed--i J»- ■■ 
BA: AF = BC: CE, & alterne AB:BC= AF:* '■ * 
CE,5cDC;CE=:» AF:CE. Ergo AB: BC S. 7, j 
= DC:CE. 

Rurfus qb-CD, BF parallela! eft « BC; CE 
= FD : DE = AC : DE. Ergo alterne BC : 
CA = CE: ED. 

Et quia erat AB : BC = DC ; CE : erlt ex 
ieqao'BA;AC = CD; DE. Q.E.D. 1. >.. f. 
• Sciolium, 

I. HincABlDCz^" BC: CErrACiDE. «. is. j. 

3. Si in A. EFB dacimr l>ati BP parallela CDi 
eftBF:CD» = BE:EC = FE:ED. >• "H. 

]. Tiìangula aeijuiangula Umilia fune 

PROP. V. THEOR. 

Si dm triéngHl* 
^ £ ABC, DWlateratt- 

sX J^v iegra pmportitmaliilt 
l >^ aetjuiaHftéU erunt 
A B trittigtita , O* «^M-, 

^ kt bahiura anguloft 

quihit bomohga htora fuhtenduiitw. 
. •FacadretìaeDE/*pun£himquidemDang. 
EDG = CAB, ad punflnm vero E ang. DEG '" "'■ '• 
r= CftA : & reliqui G, C aequales erunt '. Er- t '.^ ' 
go«AB:BC = DE;EG. Sed" AB: BO= ,; typ! 
DE:EF. ErgoEG='EF. SimiUter q^a i. j. j. 
I5 ED; 
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ij8 EVCLIDIS ELEMENT.- 

ED: DG ==< AB: AC =:• ED: DF, eritDG 
= DF. Qoare t ang. F z= G =: C, & ang, 
FDE— EDG=: A, & ang.FED=DEG=B. 
Q. E. D. 

' Stbel. Tali» ergo triaUsuU Gmilia fiiiit. 

PROF. VI. THEOR. 

StduotrianfftUfìBCf 
. DEF vtaim Mgubitn A 
' vni sttfulo FDE -ee^M- 
Umbabeanti circa ae- 
qunksauttmanguJot Id- 
tera proportionalia (BA: AC = ED: DF): 
luauiangaU èrma triangula, Sf aeaiiaUt ka- 
Mura anguloi, quihur bomelogaìateraSA,ED, 
& AC, D¥ fubtetuiuntitr (B = DEF, & C = 
DFE). 

Ad reflam DF^nt ang. HDF ±= A vel 
FDE, & ang. DFH := C. Eric ergo ' ang. H 
ir: B, & HD: DF =^BA: ACs:- ED:DF. 
Quare* HD =: ED, ìdeoque» ang. DEF = 
H = B, & ang. DFE = DFH r= C Q. 
RD. 
'* SMv/. Talia etp> triangula rmiilii font. 

PROF. VIL THEOR. 

yf A P SiJm trisngut» ABC> 
' vmm oHgiibim A 
> aiqualem baieam; 

» aUes autem angulet 

C E r ABt; 4c £ Inter» fropor^ 
tionalia 
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tioHaUa (AB: BC=: DE: EF); rtUipt»rtim ve- 
reC F vtntm^e fipad vel minorem vtl non 
tninorem rtéìo: ae^idnguU erunt triangula ^ 
^ Atquaìes babeòuia angulos ABC & k| cir- 
ca fiio/ Idttrafimt proptrtionalia. 

1: Sì enim non eft ABC = E : (it alterater 
ABC raaior, & ponanir+ang. ABH = E. Sint*' "»• * 
C, F acoci. lam quia & A =: D: Crit inae-J|| ^ ^ 
quiangulis" triangulis ABH, DEF, AB: BH^ hy- 
=-OE:EF. Sed*AB:BC:=DE:EF. Er-v.9.^ 
goVBH=BC;,ideoque'flng BHC=C<^*.n. 
-Redo. QQare' ang. BHA > reao, & proin-t. ij- ■• 
de ang. F>re<3o; contra hypotbefin. 

ì. Pone autem rtrumque C, F non eflè re- 
^ minorem , & tamen ABC > E. Quia ang. 
BHC = C: ang. BHC-h C non effent duo- 
bm re^is minores. Q.E,a£. Ergo invTro>4- ■?■ ■• 
que cafu ai^. ABC =: E; 6i hìnc ang.C =;F. 

Q. E. a 

r. Ttlia ereo triangula etiam fimilia fant (ì-Càt, 
4.0. 

1. Eodem prorfos modo ti t6.i. in locum 4. 6. 
fiibftituia demonitrarìlpoteft hoc theorema : Si tùia 
triaMgBÌa vnum angulum vai Mqualtm hahtant, ciré» 
aliot auttm anguloi latera aequalia , rtliquorum vt' 
ro angulornm vtrumqtte Jimul sul maortm MUt no» 
minorem riHo : Mtqmalia erunt triangula , ff aeqa^ 
les babfhunt anguht , órca quot fìtnt ^tqttafìa lattt 
rtif if ttrtinm latmttrtio attuai* bab^unt. 

PROF. 

II. 1 . 1 ■.Cooj^lc 



EVCLrDIS ELEMENT. 
PROF. Vnr. THEOR. 

Si in triangulù reStangu. 

h ABC ab anguloreÌÌo_A 

id èajin BC psrpetuUcuUrit 

^ _ _ ' AD ducatur: quae ad prr- 

fendicutarem futa triangula ADB* CX)A ^f9- 

tiAHC(^ÌKtfrfifuntfimÌlÌ0. 

» IO. tt. Nam ang. BDA =!• GDA = BAC, & ang. 

3. ja. i. -BAD =:*C, ob ^ommunem B, item ang. 

CAD:=;B, ob communeoi C, ErgoAa.ADB, 

fcj.fch.t.4.CDA,& ABC fune ae^uiangula, & proinde' 

■fimilia. Q. E. D. 

CoroB. 
Ex hocmanifeftum eft, t» trìtmguto rtSanpilo 
ferpniàiculartm , ab angula rtSa ad bafin duaam, 
nediam proportinnalem i0 inttr fignuttta èafis { ~~ 
BD, DA, DC); & praeterea, imir kafin gr bajù 
•> ' ftgmentttm vtnmlibtt , latits fìgmnta cùnterminum 
medium e^ proportianale {-rr&Q, CA,CD,&Tt- 
CB, BA, BD). 

PROF. IX. PROBL. 

vÀ A data reHa linea hU tntpera- 

j _ip tam pirtem ( e. gr. terciam) aé- 

\E fendere. 

A Ducanir ex A fuh qudqìs. an- 

' C gulo retìa AC, & in ea fumatur 

punaum D vtcunque, & ìpfi AD aequales 

fianc DE, EC. lundae 80 parallela fiat CIF. 

. , «. ' Eritergo''BF:FA = CD:DA. Sed DC 

a] 8.de£ j. — i DA, erga BF = * 1 AF. & AB = j AF, 

ideftAF=iAB. Q. E. F. 

*Stbal 
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* Scbot. Sumitur in hac demonflratione, lì qiia< 
cuor magnitudinum ptoportìonalium (CD : DA:=3. 
BF: FA) prima fecundae Tir multiplex, terci^m 
quarcae ae^ue mulripliccm eflÌ!. Cuius veritasi 
iì cui ex ;. & g iet $. non patcret, Ile oftendi . 
poflèt. Smnatur aliqua G, quaé Tir aeque multi* 
plex ipllus FA ac CD ipfms DA: erit (15. t.)G: 
CDrz: FA: Da, & alterne G: FA^CD: DA 
= BF: FA. Ergo BF = G. & ideo BF tun Ditti- 
tiples iplìus FA, quiH) C D ipTius DA. 

PROF. X, PROBU 

K 
J }/\ V Datam reétam litteam itt* 

, j \ ' feSamABJimiliterfecare, vt 
^G data rg£ia AC fe^a ejl (io 
D,E). 

Pone datas AB, AC ita vt quemuis an^- 
lum A comprehendant ; iuoge BC> & huic due ' 
parallela? £G, DF. 

lam, G pmeterea ipiì AB dnda iuerit paral- 
lela DHK , erit ^ DH = FG & HK = GB. ,^ ^ 
Porroiii AKDCeft'CE:ED = KH: HD ». 1 «. 
=* BG: GF. Et in A GAE eft ED:DA=' «- 7- S' 
GF: FA. Ergo fegmenta retìae ABlehabenc 
vtfegmenta retìae AC. Q. E. F. 

* CoToSar. 
^Tgttfi ad imam trianeuli latut pturet faraUthl 
éufttit fnerm: rruni omnia Uttrum rtlìqmnim fu- 
matta freforuonafia, 

I,. i.,<i-,Gooj^lc 
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EVCLIDIS ELEMENT. 
* StbaH$n». 

Htnc dilcimiif 

^^ V rtaam tUtmm AB in 

2 ^KOtuiiatfiiMfet par' 

^^__-D »w(puta s)/ecart, 

Ql. id qnod facilius 

praefVamr fìc: Due 

,Ji infinitafn AD,eÌque 

parallelam BH ec- 

bm infiniain. Ex hìs cape panei aequales AR> 

RS. SV, VN, & BZ, ZX, XT, TL, in Tingnlis vna . 

pauciores , quam ddiJeTantar in AB. Tum reOaa 

ducannir LR, TS, XV, ZN, hae quìnquifecabunt 

daiam AB. Nam RL.ST, VX, NZ * parallelae 

. fanr, ergo quum AR, RS, SV, VN aequalet finr. 

T. cor. huj. gcunt ""AM, MO, OP.PQ aequales. Similiter 

* «*.i4.5. ^jjig az -- ZX, critBd = QP. Ergo AB qido- 

quifeda cft. 

PROF. Jil, PROBL. 

Duaòut datti reSis Uneit AB, 
Vj; AC tfrtótfM proportimaUm imt- 
nire. 
£ Datas reàas fub quouìs angolo A 
politasproduc,& in AB produ^ ca- 
pe BD=: AC, iunge BC, cut pnralleiam age DE. 
SiceritAB:BDideftAB: AC =eAC: CE. 
Q. E. F. 

PROP. XII. PROBL. 

_ A E r Trlbus datit rtBit 

'- I r T ^Uneit A, B, C, ^uoT' 

tam proportionaUm in- 

uemrt. 

~~^ g: Sub angulo quouij 

D ducantur re^ae infinitac DE, Di'» in quibns 

capia- 
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«apiatur DG =: A, GÈ = B, DH= C; iun- 

£be: GH parallela ducatur EF. 

His enim fatìis erit' DG: GÈ = DH.HF, r. i. & 
ideftA:B=C:HF. ,Q. E. F. 
PROF. XIII. PROBL. 
D husbui datis reBit lineif 

y'^Z^'T^ AB, BC, mediam proportima- 
fj^ j Vt lem inuetàre. 

J^ g — g Ponantur in direflom, it 

iìiper AC defcribanir femi- 
' cìrculus ADC, ducaturque a punfio B ìplì AC 
ad redos angulos BD. 

Duflis enim AD, DC, erit, ob ang. ADC *■• P- J- 
reftum , ^ AB; BD, BC ". Q. E. F. "" «*«■ * * 

* SchoKum. 
Et(peri. Cch.ìi.ì.)fire{la1tD, rtSaiKCadrtHot 
infifttns ,fit ttttdia proportio»alii inter buiui fegmen- 
ta AB, BC ; ftmieirculut fuftr hae AC defcriptutf 
ftr extremum iUìutX> tranjihit. Namquia(per6.6> 
ang. A=:BDC,& Cz= ADB: cric ADCreOus 
(per cor. 31. j). 

PROP. XIV. THEOR. 
A ^ ParaUehgrammontm AB, 

/ , p / / BC, ae^ualiutrit ?f vtutm att- 

y\ / — 7^1 S^^'"*' ^ ^"^ ^ aequalemha~ 

^ I f ìentium , reciproca propor- 
G I / (^ tionalia fitta latera , quae 
circum aequaki angalor 
(DB:BE:= GB: BF). Et quorum parallelo- 
grammorum A B, BC, Vfium angulum B vni B 
aequakm haheutium^ reciproce proportimali» 
fura latera, quae cireum aeqitalff anguliit Bj 
élla iraer /f /mt aequelia. Pofitis 
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EVCLIDIS ELEMENT. 

F Pofitis in dlreaum DB & 

'/ BE: enint & FB, BG *" in 

r'E direihuii. Compleatur 

Pgr.FE. 

'f\ 1. IamquiaPgr.AB= 

BC:erit AB: FE=a!BC: 

FÉ. SedAB:FE='l'DB:BE,&BC:FE= 

GB: BF. Ergo DB: BE =" GB: BF. Q.E.p. 

j. Quia per hyp. DB: BE = GB: BF; & 

DB:BE = 't'Pgr.AB:FE; &GB:BF=BC: 

FÉ: erit Pgr. AB: FE = *BC: FÉ; quare 

Pgr.AB=:«BC. Q. E. D. 

PROF. XV. THEOR. 

,Q TriangulorutH aequdìum, 
ABC, ADE, £?* vnmn angulum 
BAC y«i DAE aeipaUm ba- 
hetttium, rtciproce prùporti<ma~ 
/E liafttnt laxtra, quae circum ae- 
- .' - - qualesanguloi{C\:PiD-=.'EK: 

AB). Et iptmttm triangulorum ABC, ADE» 
vìwm anguluttt BAC vui DAE ae^ualem baie»- 
tium, reciproce -praportionalia funt Intera, ^ae 
circum aequalei angulot lilta fura imerfe ae- 
quatta. • 

Ponanmr in dlreflum latera CA , AD , quo 
|.j.fch.ij.i. faflo & BA , AE in direiaum ^ erunt. lunga- 
tur quoque BD. 
. 1. lamquia A.ABC=ADEperhyp.erÌt* 

A. ABC: AABD=:AADE: AABD. Ar- 
i.i.6. qui A ABC: AABD = *.eA: AD, &A. 
• ADEr 
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ADE: AABD=:EA.- AB. EigpCA:AD.u. 
^' EA: AB. Q. E. D. * *' 

a. Quumperdyp. CA: AD=EA:AB, & 
CA: AI>~'ù. AaC:A ABD,&EA:AB=» 
A ADE: AABD: cric A ABC: ABp =fl 
ADE: ABD. Eigo AABC'=AADÉ. Q..». ,. j. 

E.P. 

PROF. XVI. THEOR. 

At C T Q yj Stipu- 

1 ' ' 1 ììineae pr»- 

ABC W^VtfAB: ' 

CD = E : F: reBmtffthm ABx F, fuh extremù 
eottipreberifiifH f acquale eft rfiSatiguhCl^ X 
"E^quodfuh^ meMi comprebenditur. Etfire- 
Bangulum AB X F, fub extremis comprebert- 
fam, aequaU fuerit ci CD X E, (juodfub me- 
diii comprtbenditur : ^tfotuorreBafUneaeè^^ 
CD, E, P proportiona/et eruta: 

Fiat enini ^ fùper AB redan^Iiyji ctuus ^. {A.\6'.h. 
alterum latus£G = F, item fvper CD fiat 
Rgl. CH, cuius aìtenim'lanis DH=:E. 

1. Quia poninir AB: CD=r E: F=» DH: *. ?. (. 
BG: ecit* AG=CH, id eft AB X F = GD »■ '♦■ * 
X E- Q E P. 

2. Quìa Pgra. AG, CH, angirfos retìps B, 
D ae^uales habencia, àequalia ponunmr: erìt 
ÀB:CD* = pH:BG==E:F. Q. E. D, 

* Scboi. HìaaàdJatamrrdmi AB ^cile eft 
dstum ftffangkhm (IH Mpplitar*, &cÌejuio ' AB: j. n. & 

<;pzsm-m . . . 

K fROP. 
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PROF. XVII. THEOR. 
I .A I 1 Si tre, re- 

'B I A n B \B.Crnp^. 

^ *C timaJer fiu- 

ruit; re^sttffihmt fuh ixtrenàt A, C compra- 
heìtfum aequuìt efi rì tptod « medid iftiput- 
dralQ. Etji reUanguJum [ut extremii A, C 
camprebenfum gequakfiurit ci quod a media B 
ft quadrato: tres re£iae Ifyteae A, B, C,frù- 
ftrtioHnlti eruia, 

1. Sit D ;= B. lam quia (liyp.) A: B = 
>.i<.<. B:C: eritA:B=D:C. ErgoAXC=:" 
«.2|,d.£i.B><;D=>Bq. Q. E. D. 

2. Q»iapomturAXC = Bij = BXD; 
erifA:B = D; Cìì:EjC. Q. E. D. 

PROF. XVIII. PROBL. 
\(ì ' JE - AdatareSU U- 
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tua AB dato re£Ìi- 
lineo CE pnile (f 
tniliter péjitumre' • 
.jyéììliMeum defcri- 
bere. v 

II.2J.I. ' I«ngeDF,&faci"ang. A = C,&ang.ABH 

= CDF, ang. vcroBHG=DFE,& ang.HBG 

,=:FDE. Reailineum AHGBerit oiipfi 

CDEF. 

.. eonar.à Nam A. HBA aequìangalum ' eft A FDC: 

31 I. aeergoìHB:FD = HArFC=AB: GD. 

*■ ■'^<-''- Eadem radene in Ais HGB, FED eft HB: FD 

•■".y. c=BG:,DE=:GH;EF. Ergo'HAiFC 

''- ■ •■ :=:AB 
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= AB:CD = BG:DE = GH: EF. Prae- 
nma per conftr. eft ang. A=:C,& B=r A3H 
-H HBG=: CDF-H FDE = D, & G == ^ E, 
& H= GHB -h BHA=H^)-^ DFC = F. 

Et^ reSilineum AHGB dato CE flmile * e&*-t4cf.6. 
tt fimilìter fuper data Afi pofitQm. Q.E. F. 

PROF. XIX. THEOR. 

SÌTtiIlia trimguU ABC, 
y DEF_^ itatr fé in dtfpU- 
\^f\ k MM ratione laterum bomo- 
»^ *^ hgerum,&C,EP. 
— = ^— À Fiatenim* ■ft-BC,EF,M'. A 
" " *^BG,mngaturGA. Quia 
ipmr (hyp.) eft AB: BC=DE: EF, & alter- , 
ne ' ABiDE=8C: EF=' EF: BG, ang.ao- t! 
tem B=E (hyp.): erit A ABG = " A DEF. "■ 
Qoare A ABC: A DEF =* A ABC: A ABG i 
=*BC:BG=3*(8C:EF)*. Q. E. D. ♦• 

PflLOP; XX. THEOR. 

SimiBa poly-' 

gotta ABCDE, 

FLKGH inprti- 

TI Ut trimguia M- 

' uidutaitr, ffnHr 

,- _ — mero stolta, 

V C K , U tf bomùioga w- 

tir. Et polygimum ABCDE ad 'poljigomtm 
FLKGH atp^atm rMimsm bihet cimi, quam 
latut iombpim AB baiet ed latta bom<!kgum 



i(f. ,. 

7- S- 
I. 6. 
B).def.f. 
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I« EVCLIDIS ■BÙEMENT. 

Ji. EB,. ECLH, 

M.i.U.t- Xy__\^-^ 5 LG.Qoi«*aog. 

V><A L^r^"kBA.AE = 

».«•»• A/ ^ Via HE: FLi era;" 

D C K G A. EAB(\J A 

IFH.Scang. ABEi=:.FHL,iB»««A=LH; 

HF. Seil e» etimi "ang. ABC = FHGi * 

»■ !■ •«■ AB: BC = FH: HG. Ergo rog. EBC =» 

»■'••!• LHG.i ««acquo *E8:BC= LH:HG. Qua- 

fe* A BEC ai A HLC» an^. ECB =sLOH, 

&EC: CB = LG; Gy. Hini fumlùer de- 

monftramr A CED (V i GLK. Q.- E. D.- 

2. Dico fore i ABE: A FHL = a B6C: 

A HLG=a CED: AGLIt=rol. AeCDE: 

fol.FHGKL.. lunginnirefiiuAC-FS, I», 

KH, lam quia propter fimilicudinéin poly- 

. , gonorum ang. ABC:=FHG; &-A B; BGct 

FH:HG: erit« ang. BAM = HFN,& BCM 

..dm. =HGN. S«<i«»iig,'A«M = #Hr>r,&MBC 

4. 31. I. .= NHG, ergoWequianguIa funftAaABM, 

,.,.«. ,FHN, item aMBC, NHG. Qiiaie" A*I: 

MB = FN: NH,&MB: UtO^NH: Ite, 

ì.1.6' &Sexaequo.AM.-:MC'=sFN: N'Gi Atflui* 

.AABM:4M«C=: AM:MC = aAME:a 

,.„.!. .EMC,&hincAABS: aBEC— ìa'ABM: a 

MBC=:AM:MG. Sìmiliter oftenditur A 

..li;. ,FHL:4tlLG=Fl«:NG. EiS» * A AW: 

lA BÈC = A FHL: A'HLG, & alternando i 

ABE: AFHL.=*5:BBé:fA-Hm!.- ««iIKter 

oftendemus ope reitatumDB,KHefiè A BEO: 

... • ."; aHLC 
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AHLGrSA CED: i GLK. Quwe erìt a. 
ABE: & FHL = A BEC: i HLG= i.CED: 
iiGLK='PoI.ABCDE: PoKFHGKL. Q. 
E. D. 

^/Atfr &* ixpeMbu idem iic demonilratur. 
Quia A ABE rv • A FHL, eft A ABE : A FHL 
= *(BE:HL)'. Sed A ESCLHG obfimili- a. 19. 6. 
tudinem. funt io eadera ratione (BE: fclL)". 
Ergo A ABE: A FHL = A EBC: A LHa 
SimÌUterAEBC:ALHG=:(CE: GL)" = A 
CED: A GLK. Ergo a ABE: a FHL = A 
EBC: aLHG=:aCED: A GLK=' PoL 
ABCDE: Poi. FHGKL. Q. E. D. 

j. Dico ABCDE: FHGKL = (AB: FH)". 
Namquia'AABE:AFHL=''(AB::FH)V 
erit Poi. ABCDE: PoL FHGKL =• (AB; 
FH) \ <^. E. D. 

CenUaria, 

it Qaum de fìiailibus qaadrilatens aodetn 'mo- 
do 4emonlltenii^ w eflè in ratione duplicità la- 
tenim homòlc^pirum , & idem de triangalìi^ 
oftenftim fit : pater vniaerfe ,Jìmilts rtSilnuéi fign- **■■•>• ^ 
ras imtr fé tffi tu rmmit dufUcM» ètmohgtrnm ^ 
laterum. 

a. Et quia, lì homologii lateribut AB > PH tet- 
tìa proponionalis T fiimirur, eft AB ad T in ta« 
rione duplicata ' homologonim Ucerum ; manife- , , 

ftum eft yji tra rtSa» liaeae profertmalit faerint, '' ' ' *' 
W prima ad Urtiam ; ha effe figuram ri^ifiriMm, 
^lat fit a prima, adfimiUm ^^militer 4'firiptttm 
a fteunda, 

' Scbol. . 

Hinc eltcltut methodus jiguram quamuìt rtHili- 

ntam ÉuuaM vtl mmmidi in ratìom data. Ve 

K3 n veUs 
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lì velli Pentagoni, cuimlitiu CD, alivd &ceta 
qnintu'plom: inter CD & j CD quaere « medum 
proportionalem , fiipec qoam * conArue penogo- 
num Ornile dato. Hoc erit qainniphim dati 

PROF. XXI. THEOR. 

. Qme A, B, eìdtm rt~ 



A' 



A Y~/ b\ iifttr fé fina fmilia. 

Nam quìa vtnimque Ai B eidèm C fimile 
». I. def. «.eli: vcnimque ' nequìangulum erit ii^i C, & 

circum aequales -angulos latera habebit pro- 
!• I. ax. porrionalia. Quare&Aipfi Baequlangulume, 

eft.&invtroque latera circum aequales an- 
*. u. %, gulos propomoDaIia*'fuiit; ac ergo A(V"'B> 

Q. E. D. 

PROF. XXU. THEOR. 

Si tp$atiior reBse lineae proportioiufei fia- 
riftt (AB: CD=: EF: GH) : fìf* «^i/iwtf, 
AKB, CLD, FM, GN, ^e eh ip fu fiuta, ^ 
Uà Q'fiHiUter Jefcripta, preportùmlia erm$. 
Elfi reBiUrita AKB, CLD, FM, GN, quaiak 
ipjù AB, CD, EF, -GH fiunt , Jitnitia tf ptiUter 
defcripu f pFOportiomùa fnfrint : tf ipfac re- 
lite Hneae AB, CD, EF.GH preportioiulet 
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I. Sumatar enim^ipfis AB, CD tertia prò- t. n. «. 
pOFtionalis O, é< ìpfis £F, GH tertia propor- 
rionalis P. Et qoia eft» AB; CD = EF:GH, "• ht- 
Si ergo CD: 0=; » GH: P: nit ex aequo >!*' '^ '' 
AB: O = EF: P. Atqui AB: O = * AKB: *.' ,. m. 
CLD, &EF: P=*FM: GN. Ergo » eft »•«• 
AKB:CLD=FM: GN. Q. E. D. 

t, Sit AKB; CLDinFM: GN, & fiat» AB: •. ». «. 
CDzrEF: QR, a qua • ipfi FM vel GN fi- •■ * «• 
mile & fimiliter pofitum RS clefcribatur. Ergo 
erit (per part. i. bui.) AKB : CLD = FM :' RS. 
HincFM:GN=»FM:RS. EU ergo ^ RS f- »■ !• 
;= GN, & Line (per Cemma lèquens) QR ;=: 
GH, i(ieoqueAB:CD=»EF;GH. Q.E.D,rf J. 

LEMMA. 

Si reBiUneaG^^^pniliaGfae^Uifumi 
toimioga t^fiivm Uieru GH , QR iaterje/uia 

Sienìm negas; alterutTumvelutiQR>GH 
ent. Et quia eli per hyp. QR: QS = GH; 
HN; erir QS > « HN. (Jiarei RSQ ipli >. i«. (. 
GNH impoittum non congruet, feti maius erit. 
Eft autem' Reflil. SR: ReSil. GN = iRSQ: ••■»«:. 
A GNH. Ergo > eflèt ReaiU SR > Reaìli- 
neo GN: centra hypothefin» ErgoGH = 
QR. Q. E. a 
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PROP.XXIII. THEOR, 

^ £) j-j Aequiangula Parai' 

/ -i---^^"^ ■' '*%*■'*'''''"* AC, CFiH- 

B,fei_l_Zj ^-^^ (*»• y^ rtitioftem hiibent 

[ , ^ 9^ I e>> iateribus compefiam 

. rìLKf^ +CDC.CEJ. 

Pofltis fiC, CQ, quàe funt circa àe^uales 

». fili. ij. i. angulòsC, in diré^flum, eritfit «DCE vna reila. 

. Compleatur Pgr. DHGC, & fumta aliqua rea» 

4". «• K,fiat<BC:CG=K:L, &DC:CEr=L:M. 

"■ '■ «^^f- "■ Erit ergo K: M =''(K:L)^- (L: M) = 

(BC;CG)-|-(DC:CE); lam quum iìt K : L 

J.i. tf. =BC:CG=*AC:CH,&L:M==DC:CE 

, =9- CH:CF:eritex aequo K: M=:AC: CF. 

'. II. f. Quare' AC ; CF == (BC: CG) -h {DC: CE). 

: Q. E. D. 

* Sehotié. 

1. Hiiic'&èir54.i,p«et primo, triangola BDC 

CEG, jmif ti««m angal^m ( ad C) aiqualem bàbint, 

tgk in rationt sompojita lattrum (BC : CGj 4-' (DC; 

<;E) àe^ùalthi an^uhm etmintittium. 

1. Patetrtilljw^WjADX DO.GCXCP.ac 

«■S-t. ^TomAt" Pgra fiatemque AC, CF, ^ triangMlà'^ 

A. J4. I. .BCD, CEG, rationtm inter ft h^here eompojitam tx 

rkthnièut ibSim & altitudintm , fc. (AD : CG) -f. 

(DO.CP). ^ 

j. Pàtét, qMmado'trìafigahrum ac paraBehgram- 
■JWerflW Vitìoixbiberipo^it. Sunto Pgra. AC, CF, quò- 
rum bafesAD, CG, alti cudines veto DO.CP. Fiit 
CP: DO = AD: Q: erit AC : CF = (AD X 
((. itf. fi. DO: GC X CP =*"QX CP: GC X CP) = 
^Q: GC. 

4. Patte 
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4. Piret vis SmuiimH frcftfitKm faràStlo^tm- 
«nm CF, w/ triangHÌum. Suiturar prò vni»t9 
quoduis quadcanim, cdìiu Iitus fii K } qiuccMur 
ratio baHsCG, Se ratio akitudinù CP ad tatua K, • 

e. gr. fit CG ±: 1 K, 8c CP =r j Kj mnltiplicen- 
tur hi numm per fé inuicein : dico fore CF^fi 
Kq. NamCE; Kq=: (CG!lC><- (CP:K) = 
(.il) -f(!:0=!,'«:i. Ei8oCF:=«Kq.»j.d,EJ. 
Hinc A CEG erit } ^. 

PROF, XXIV. THEOR. 
^ F <r Qmtifptrtàkhgrmmt 

y ^yj ^^^y ABCD ^iwf cimIlft«ln•- 
E/— -SL:^—- /h "■»'» AC /im faralltlt- 
l^^l l_ frtmiu EG, HpylwjJ- 

^^![^ C *^ mi/ia (ora £?* itaerft. 

Nam, quii EH adCBpamlleU.eftlBE: 
EA=CK;KA. Etqnia GF, CD paralklae 
rane, eftS CK: KA = DG: GA. Ergo ' BE: «. ■• «. 
EA = DO; GA, S cDinponétido "■ BAi AE 1 "■ '; 
= DA!AG,JtaltemefBA:AD=:EA:AG,,.',(:j'' 
ìd eftlaters circuiti angulum communem BAD 
proportionalia lunt. Pòrro quia triangula 
GAK, KAE triangulis CAD, CAB aenuiangu- 
la"" fuht: erit Jt iotum Pgr. EG ioti ABCD ,. aj. t 
Etequiangulum , & ^ circum aequales anguEos t. ^ ^ 
D, G, erit AD : DO = AG: GK ; circum aé- 
qualesautemB,JE,AB;BC^AE:ÈK; deni- 
que ob eandemratiatìemDCiCAit^GKiKA, 
Se CA : CB= KA ; Hi, Ideoque eie aequo DC ; 
CB=KG : EK circum àequales angulos BCD, 
ÈKG. ^o Pgra. ABCD, EG nmilia • funt. «• i J«f- <• 
Idem eodeiti modo de Pgris. ABCD& FU 
oftendimr.EtgoetiwiipraGEiHFIimiliaf AAt. «. ai. (. 
Q.E.D. K ; • Cn»a 

II. I I ,v_ioO^[c 
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* CanS, Hinc pgra, <qaae vihnn angolmn vni 
mgnlo seqaalem & circum cqs propoitìonalia la- 
ten lubetiE J limilU font. 

PROP. XXV. PROBL. 
Dmo restili eo ABC fmk if alteri dato D 
tu fiale idem confiitiure. 

A 



,CB 






H 

X. 44. Tcl AppUcemr % ad re^m BC reflUineo ABC 

45- >• acquale Pgr. BE, ad redam vero CE dato D 

acquale Pgr. CM, in angulo FCE=CBU. Su- 

4>. i> & matur intécBC, CF media '^ proportldnalls GH, 

"■*,<■ a qua defcribatur * reftilineum KHG ipfi ABC 

ornile & fimìliter pofìtum. Dico etiam efTe 

KHG=D. 

«. cfloftr. Nam quia ang. FCE ■+■ ECB = • BCE + 

^ip.1. ECB:=''2.reais:enintBCCFÌni'direaum, 

*•'♦■'■ itemque LE, EM. Quare * BC: CF =.BE: 

nicor, CM=:-ACB:D. , lam quum fit - -f^ BC, 

»■«. GH,CF:eftBC:CF='ABC: KHG. Erg* 

J'**** ABC:KGH=< ABC; D,&hinc-KGH 

=: D. Q. E. F. 

PROP. XXVI. THEOR. 

G' D Si a paraUelogrammo AB 

~' ' CD parallelogrammum AE 

FG auferaturjimih tati, & 

____^____ Jtmitittr pojàiim, comihimené 

£. C <iM(f^.«g»/(«n DAB<&«- - 



A & D 
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bcnt : dre* eandm dimttntm kC tfi cvm . 
tao. ,. 

Si negas-: fit AHC (ilameter Pjjri ABCD" fe- 
cans GF extra F, ve in H , & ducarur ipli AIX 
Tel BC parallela HK;^ Erit ^ergo Pgr. GK fi-* *t- «• 
mile roti ABCD,& hÌBcDA:AB=' GA:AK.'- '• *f^' *•; 
Sed quia poninir Pgr. GErvABCD: eft quo- 
que DA: AB = GA: AE." Ergo GA : AK 
=- GA: AE,-hiiK: AK=* AE. Q. F. N. ^^ jj J 

PROF. XXVII. THEOR., 



A e X B A ^"^ B 

Ofwvìwn varaSelogrammortim AF 'fccujtditm 
tandem reaam ìiHeam AB applÌcatortimt&' tie~ . 
jicientium jìguHtpsraSeIb£rdmmÌtKlÌ;fimiti6uj 
Ifjmilittrfofoùei CE, quae a dimUia CSJt- 
feribitur , maximum tfi AD, qiui ad dimidiàji^ 
AC efi 4ppkcAtiim,fnilt txijtenj defelhti KH. 

Ducatur ipfius KH diameter FB, & ^ifius 
CE diameter DB, 2c dercrìbanjr figura. Et 
quiaKHrxjCE, diametri iUoruin^FB,BD(t. itf. «. 
coincident. bm 

Ca^. i. Sit AK > AC Quoniam • CF =\, , 
FÉ: erit, addito KH communi, CH =KE. ' 
Ergo CG =5 CH =KE» &, addita CF com- 5. Jfc t. 
muni,AF=:gnDin. LMN. AtquÌAD=5 
CE > gnomoiw LMN. Ergo AD > AF. 
Q. E. D. 
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• A 0KB A KC 

•. 4^ fc Caf 2. Sit AK < AC Quìa CB = AC: 

?• J* ;- erit ED r=« DL. & bine UH = < DG > FL. 

£i^DK=*DH>n-: & communi LK ad- 

ditcvAD>AF. Q,.E. D. 

PROF. XXVIIL PROBL. 



•.Ì4.» 




JU datmn reB^n tìiuoM AB Jota rtffiHiut 
C étqiuàt paratìeitgrdiMmmi appUcare, dfficient 
jigura paraUelogramnd, auaa fimilù Jit akeri 
dittaa t): oportet MUtem aatum rcéHUmum C, 
cui aerale appUeandum efi , non rtutiui ejfe eOj 
^»d id dimidùm AB applifotur, frttiliòiif ex- 
fftentiiiut defeca aìut^ quod ad dimidiam AB- 
àppUeatur^ ^ pttraUehgramma D, cui optrtet 
^mUg decere. 

Bifeca* AB in E, & ab ipfa EB ftcf Pgr. EF 
ip(ì O llmilè-& fìmiliter pofitum , & compie 
Pgr. AG. lam fi AG = C : iaSeom eft quoti 
proponebacur. 

Si 



DinliiHinvGoU^lc 
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; Slvero DQnfitAG:c=C; ^ùum'noQpof- «. hyp. 
);te(reAG<C; erit AG > C. Igitni: &c' '.l<:li«i. 
Pgr.KLMN = AG— C&Cmilefimiliterque '"<■'■ 
p^fìtum ipfiD vel" FÉ, ita'vt ML, FG iùu •■ w- *• 
homologa latera, i(em LK 4i GÈ. Deinde 
poneGO=:tK,&Gf = LM,complePgr, 
GO<JP, prodlK PQ in S, 4i OQ inT&R. Di- 
co etìè-pgn TS ^ C, & deficere pgro. S& i 
(V D. 

. Nam e^a pgr, EF A> KM-, & FG liomblo- 
.gum ipfi ML, G£ vero ipfi LK : erit 9 ang. ♦. i- tó".». 
fCE = MLlt Eft aut«n prjeterea PG =; 
ML,&GO=LK: ergo pgr. 0P = )! & (V »4.8[)4.t. 
«M,&iV"EF. QuiapMetere3 0P = KM*"»'*«- 
< AG vel+ EF: erit' OP circa eandem dia- * Jj J- 
«letmn GQB>cuni tote EF» Quare FQ =* * \. ,/ 
«q, & cammilni SR addito, FS = ER =+ 
TE, & communi OS addito, gnomon VXT 
■srTS. EftaHtemgnoHi.VKY-+-OP=:EF=: 
AG=rKM-f-C; &OP=KM: eigognom. 
iVXY=3:C QaareT&=G. Deficit autem-, 
TS pgro. SR K) * EF (V D, Q. E. D. JSi«i' 
PROR XXIX. PROBL. 




N Sl O' / G 

C acquale farMUehff-ummma^ìkartt«xc4dt^ { 
fpr* 



if8 EVCLIDIS ELEMENT. 
daat D. 




lu^ /\ K H 



N Qu 

I. IO. I. Bifeca AB * ia E, & ab pB defcribe' ipfi D 

*■?■*• fimile & fimiliter pofiratn pgr. EBLF. Fac 
4 *!• * GH ipil EL fimile & fimiliter pofitnin ^ Ct ipfi» 
EL + C acquale, ita quidem vt KH homo- 
Ioga fit ipfi FL, & KG ipfi FÉ. Poftea in pro- 
du&is FL, FÉ, cape FM = KH & FN = KG, 
compie pgr. FMOM, & produc AB in P^ & 
LB in Q. Dico AO z= C, & excedcre pgro. 
QP Amili ipfi D. 
v. confti. . Nam quia' EL (V OH, & FL, KH homo- 
Ioga funt iatera, acFE,KG eriam homolc^: 
9. L <kf. <. ang. EFL = * K. Sed FM = • KH , & FN 
'cLu ? = KG,: ergoNM= & fv ' GH. Quflw 
«. «. 6. & EU(V- NM. Et eft EL< NM, quia NM, 
'•**•••, r= GH =< EL -I- C. Quare* ELcumtoto 
• ■ NM circa eandem diametnlmFBO confiftìt, 
ErgoNM=:EL-i-gnom.,VXY. Erat vero 
& NM E= EL -h-G: erit igitur C = gnppì. 
^jé.1. yjjY. porro' quia '•AN=:EQ=*LPì 
'■ **' '' addito. commnmT^; erit AO =tgnom,V3iT. 
Vnde patet efie AQ = C, Excedit autem 
t.2^.e. AO.pamUclbfrnRBiO'QP <vt ELrv" D* 
Q. E. F. > 

PROF. 



PROF. XXX. PROBL. 
Datam reBam Ibuam terminttim AB/icttlt- 
dm» extremmt C' meSam rationcm fecart. 

_ Defcribe • ex AB qua- ». 45. i. 
"V^ dratum BC, ti' applicaad ^. ay, tf, 
AC ip{ì BC acquale pgf. 
CH, excedens fìguia AH 
^ipfi BC rimili. Dico AB 
ita re^m eiTe inG,vt AG 
>GB,&AB:AG=sA<3: 
- egb- - . 

Nam quia BC=;CH: ■ . 
JCerit DG ^ AH ; qu.ire 
.' quumangJCGBmf AGH, f- '»■ »• 
erit KG: GH = ' AG: GB. Qnum autem '■ ■«• «• 
AH, quadrato BC limile, ipCumlit quadratura: 
eritGH = AG. Et GK =»CA = AB. «■ «• i. 
Eil ergo AB: AG:=AG: GB, & quum litAB 
>AG, eft.J.G>'GB. Q. E. F. •■■«■!■ 




Secetur» AB in Gitavi ABXBG = ».n. a. 
AGq. 

Nam quum ergo» fit AB: AG = AG: x-'r-fi. 
GB, & AG > GB: erit (ic quoque AB fe- 
cuiidum extremam & mediam rationem fé- 
«a +. Q. E. F. +.).*««. 
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PROP. XXXL THEOR. , 

. [n reBatigtiBi 
trianguUs B AC fi- 
gura E , quae fi: a 
' kure BC, reBum 
mpikm A Junen* 
YC àe»tti aeqUaUi efi 
eisV-\-G,quae* 
Itteribus reBum oh- 

■ ' — ^ fftkm comprtbtn- 

itntibttsfitnt;fimUbut (^ jv»iliter defiriptU, 
m. «W.8. 6. Due perpendicularem AD: & erit * rf-BC» 
fi. j. cor. BA, BD, ii;em rr- BC, CA, DC. Hinc ^ BC: 
"• *• BD = E: G, & BC: DC ^ E: F, vel ìnuerfe 
DC: BC=:F:E,&BD:BG = G:E. Er- 
•y. «4, ì, gov BD-hDC:BC = FH-G:E. SedBD 
».fch.i4.s.-l-DC=:BC: ergo* F H- G = E, Q.E.I>. 

i. 1. cor. F:E=r'{CA: BC)* =• CAq;BCq,&G: 
»* *■ E = (AB: BC)* =: ABq: BCq. Ergo * F 
-f- G: E =: CAq ■+■ ABq: BCq. Sed CAq 
^ 47. I. -H ABq =< BCq. Ergo F -f- G = * E. 

■"'"-• PkOP. XXXI. THEOR, . 

^f tùio triangula ABC| 

pGE, qme Mp Ittterfi duobut 

l^erihur proportmalid ha* 

^ ^flrt(BA:AC = CD:DE). 

C ^ compma^ur fecmdum vntm 

an^ukm Ha, vt bamoiogi latera ipforum BA 6t 

CD, itera AC & DB,Jintf0raliela: relifia 
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tlftm ehint, ■> J ,'- "x ^ 

(j^uia éntm < ang^fiAC =£ ACD ^ CDE, «. af. %. 
&tA: ACìcCDiDE: er)tan>B=»D(;E,>\* '• 
2f hinc atig. ACE := B + BAC, ìdeoqtie trhg. } 
ACE+ACB=:B-tiBXC^ÀCB='>..,;si. i 
jptais. Ei^'BCCEiniìiKaunieRiiii. Q.^14.1. 
E.B. 

PROF. XXXm. THEOR. 
Si rircMHr atpMiu ABC,DEF mnU em- 
tkin b»iaa rattoH/m, ^uam eiremi/ereMùt 
BC, EF, fBijiu n/^b», fiu td entra G, H, 
yt BGC, EHF, fuc ad circumftrmia, vt BAC, 
EDF.ij^na,' aSuc aiim Sf ftUtrei GBC, 
HEF» ipif^ qui ad entra [ara confiitutt. 

_ D 




BX:^>^P . 

or ; 'F 

t. Sint circamferentiae BC deìnceps quot- 
tanqae aèqoales CK,KL, & iplì EF raHus lo' 
tìdemaequalesFMjMN. lungaaturGK.GL, 
HM, HN. Erìt ergo ang. BGC = » CGK * 
3= KGL. Hinc ciicuaifereiinaBKL& ang.- 
BGL aeqac mnlri rtr ^ eruift et^nMa^rentlie' 
.... L BC 
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BC H anguli BGC. Eadem catione circum£ 
£MN & ang. EHN aeque enmc multiplices 
' circuRiferentiae £F & anguli EHF. Et li ciic. 
BKL >t ^^ < circ. EMN: eiit quoque ang, 
BGL >,:=,< ang. EHN. E^ circ BC: 
fi. ^ def. j.circ. EF =3 i" ang. BGCt ang. EHF=:='' ang. 
BAC:ang.EDF. Q. E. D. 

2. lungantur BC, CK, &futmis in circum- 
ferentiis BC, CK, puaétis O, P, iungantur& 
BO, OC, CP, PK. Ec quia ang. BGC = CGK, 
&BG=CG,&CG = GK:-eftABGC =E 
A.CGK,8{ bafis BC=:CK. Et quum, fit circ. 
BC := circ. CK : ertt & retiqua BAKC = re- 
lìqaae CALK , il ergo ang. BOC := * CPK, & 
ii.def.j. fegmentum BCO f\j* fégm. CKP. Quare 
quum haec fegmenta fint fìiper aequales re&as 
BC, CK: aéquìlia Verune Eram vero & Aa. 
BGC, CGK aequalia : ergo tonis fedor G B C 
=GCK. Similiter oftenditur ieflor GKL = 
, GCK == GBC , & fedor HMN = HFM = 
EHF. Quam multiplex ergo circ. BKL cir- 
com&ientiac BC> nm nmltipltcx eft &^or GBL 
fedoris 



& 10.3. 
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ièdctùGBCi.&qvvii muUipIex cì^; EI^N 
«ire- EF, tam muldpUx fe^or HENfet3orto 
flEF; &exmodo oftenfis, fi circnrrif. BCL 
>-, .= , < circ. EMN, eft quoque feftor GBG 
>,'.==, < feflore HEN. J^rgo circmnfiDCl 
arc..EF=^feagireBC:iS!ft.HEF. q.E.D, 

I . : ■ ■ ■ CevBiir. ■ : . i . ■'] ' 
■ ÌPeripiemim «!am e&t^vtfiit«ratJiaeHm,Hff i 
^angalum ai an^Utm. .• 

■ ♦SokJt. . . ■ .. ., 

t. Hìnc a»g. &GC ad ettttrmt tfl ad 4 rtHet, 
Vt arcui BC ad totamf»ipherìam. Nam ang.BGC 
■d re^m , vt arcijS'ii C ad '^ua^^nrem. Ergo 
BGC ad ^ reSo^ vt arciis BC ad V'quadfances Teu 
toum circumfcTèìitiam. (feh.t.f^J,- 

Item atjft. ad perìplinìam A élt aJ 1 tSaoi, ve 
Ueaa BC ad toum perlphctianit 

. 1. ìndnaaìiìà» tirtnìùntm 
traa 1 1, B C, ipù atfultt fu6^ 
tmdaHtanguhi,fiat aJctntra, vt 
Ip^LSt BAC,/ft« ad ptrtpbt' 
rtat , funi fimikt t Et Vida 
^ verfà , arcMjimila attuala a»* 
galotfahtmdtimt. 

Nam IL) perìph. =aiig. fAL(velfiAC)t 4 
Heatitemafc. BC: [wriph.=:ang, BACi 4Reat 
c^o IL: peiiph. Zl£ BC 1 poriph. Froìnde arcui 
IL <c BC fiint limiles. Vndt 

J, Duae femiJìamtri AB, AC « CtìMUtricts pe^ 
ftrifkeriit areat atiftrimt Jimilti IL, BC. 

• '' • i . t a ì. Hisce 
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4. HìioeinrfkÌRirvnl{tRi ntìoangtilot n 
a pti arcvti ^i ilio) fnbcnduni. Si «tìm, dft> 
th tori ctrcwnfeTtf&TÌie onrais circuii aliqaoc pac 
tibuifclUcet léo, qni^nii/iM vpcantar, dìsquirìniB 
ope ìnftramenri gonioinetricì, quot gmlus firit in 
Krcu BC, tjnor fim in arru EF: pater per prop-"<ji 
niiAfien itigidbrttiA BtìC,£HF,^D$6i atcuslllb^- 
tendunr, in numnisnchiberi polle- Et fi vntis. 
angnhit lALconiidentiiF.'&'nuincn» gnduam in 
wCu «d Mm ipfcntmue IL vel'BC inOBnins eA: 
confUt ratio anguli fAL adVRcfln, per ^ol. -^ 
Sir e. gr. numerus fradinim in Arca 1 L z^ 100 i 
•tic lAL: 4 Rea. z=: t«*: ]«». 
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DEFINITIQNES. 

qtie e(iruin,qiiae fant,vntun' dicinir. 

z. Numtrta autem , ex vniiacibtu conftant 
mulcitudo. ' 

j. fart eft mmerut tamtrit minor nuiorls,' 
^Qum minor metìrar maiorem. 

* Omnit pars abéo ninnerò nomen fibi rumit, 
{>ér qnein ipft nnmenitn, coìos. eft pars, metitor; 
vt 4 dicìmr pan tenia nnmerì ii, (fiàx tata maìì: 
tacp«;rj. Hinc \ 4>Ùtur Ml*lcpi p«» nomari 6 

Snae t numeri io, quia j & t ipfoi & 8c la per «Hk^ 
em namèiunt i metiuntuTt vei in iptis aeque mul* 
toties contìneotuc. 

4, Purter autem, quando nonmedtur. 

* Ptttts quaectioque nomea accipiunt a 4t|ft- 
bt» niis numeris, per quosmaxiniacammupisdùò' 
rain numeionim menfiica vtrum^ue Kotammth 
tjnirj vt la dicitut j nupieii 1% «o, ^«od maxiaa 
«OQunutiis menine^, nempc $ metinu 10 per 1, b 
ìS per ]! Eaedem partc« efV n'timeius 4 nunieti &• 
qtiae nuioerus 10 ìpiim ij, li nummi 4, tc^ acquali 
maJtitudine continent duo Dumeras 2, j, qui ipfo- 
tiim 6, IT eadeni pars fiiet. 

5. Muhiplex e41r maior minorìs , ' quando 
'minor »Daiorem mécitur. 

L } . fi. P*- 
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6. P«r«M«irtwéft, qbi Bi^iriam ditùdltur 
(vtg). ' . ■/ 

' 7. Itnpar vero , qut bt&tàm oon diuì^tUr» 
vel qui a pari numero vnttate, digerì ( vtì »). 
' 8. pAritevfgr n lim eros eli > quem par nu- 
neras per par^m nujiieruni m^tyr (vti ^(S). 

y. Paritér vero mpar eli, quem par nu- 
merus per raimerum impaient tAetitur (vt <()• 
.; IO, In^ariM- veroi^/i#rnumeruseft,gupni 
ìmpar numerus per nqinecum ìmparem mctiV 
«W {vt<f). . . ,, 

II. Primus mmenu eft , quem vnitas fol^ 
metitur (ve-j); -, 

u. Pr/wii«t<ryé«iBmrt'ifiintquosfolaviu- 
taj, communis menfura, metirar (vt i, 7). 

jj. CompoJàiv.Ttumeriu. si, quem numerus 
aliquis metiiui (9). / 

" I4. Ctmpofiti ini frfc numeri {xmtitpixaà- 
merus aliquis, communis menfura, mèriraìf 

(6. 8). - : 

15. Numerut numerum muìtiplicare dìdtur, 
quando, quot vnitates funt in iplb, toiiqs co'm- 
poninir multiplicatus, & atiq'uìs gignìtur. , 
• Numerum A per numerum B nmltiplican- 
dum effe , Tic indicamus, vt literas A, B coniuoga- 
iSus. HincABhoW numerum produftumexApec 
S HiuInpllcaTÓ, In numerìs produQus fcrìUtuC 
fic»X Ì-". -. 

; 16. Quaodo duo numeri fefe multiplican- 
tes aliqiiem fecerint, qui faflus eft pkwii apr ■ 
pelbtur; Ijuem vero ^ax^numeri fefe mul- 
tiplicantes. (to eli planai ^ laten eins font f 
&SÌ. . 

17. Qoan- 



LIBER Vn. i6j 

'' "'rt^ f^ndo autera tres numeri fefe moitl- 
plicàtites altquemfecerintifa^liJsyWWKranpel- 
fatcur ; lattnt vero ipjiitt, mimeri fefe multipli- 
cann^. fja eUroKdiu, ItMra i{rf«si*me2, (« t)i 
i8. (hMJratiu numerui eli , qui aequalite^ 
aequalis; velctui fub duobus aequalibus nu- 
meris coiiàn«tur. 

* Sit A laras: qaadntm ntimenu,id tftAA* , 
fic ferìbiuu Ai*^ beniy, id^«A 7X^]tfic;«.- 

19^ Oi^/ verotquiaequalicer aequalisae- 
qualtter ; vel qui fub trìbus ae^t^ibus nu- 
meris continetur. 

* Sit Alati»: cabni nomtnii rcrìtntac Tic A*, 
IdeftAAA. kBm3XìX3»ì4-efti7Kea«Hhi», 
^ul Sic dd^Mtur }K 

fnos fecundi, 2c terthis quarti aeque multi- 
plex eft, vel ^dem pars , vel eaedem partes. 
C'e.gr.12: j^8:i.ii:ó.= f: ij;io: 15=11.: 
18^ &: 6 =■(!: u), 

' ai. SùHilff plmù te/Hié&mimtri 6int, qui la- 
tera habent proportionalia. 

■ • E. gr. tf (V 34 i quia 3 : ] ^ 4 : j. Ittm 
folìdtis ')o ruiblido- 240; VV^?- 1 = 4:' &}! 
S=i:6: IO, ', , 

. u> -PirftBu$-niimarut qA^ . qui- fuis ipiìus 
parcibus eli aequaiis. ' 

* Sic « =ri-+-i-f-J «a pérfeaus. NniBe- 
n» vero, qui fuis ipfìus panibus minor eft ohm»- 
'4ant apelbmr, vt n. Qui vera nuoc, dimnutiUf 

VttJ, 

* j j. Numtrut numentm mtt'trì dicìtor per itlnm 
awMnMt, a quo onitdplicaius, illam ptadncìr. 

, K 4 b 
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. in JrmfoKt tmitat efi ad ^tHktam, vt ^mém tt 
ai dmifum. ì^oui , numtrmm sJteri ImtoU ' «*• 

tiriiBa fiiiftriptHa dluifio^iai dmumt. Sic •« 

ifi A diM^mf fir »,iìm-<g-tfl C n» A Xmfià 

ftr2. 

' PBjklata. 

I. Polhiletar, cnilibet niuneto qnotUbec fiunt 
|wiè ar^ales , vd mritipKeo. 

3. Qtiol^et npinero fopii po% naiom». 

]. A<lditio, luWafUo, wa^^^\Uvm, Aaù6o, 

•qaadratis Tea cnbU concedantiur etiam, tanfpiaitt 
polBbilia, 

I. Qpi'eqmd connenic vnì «rqUalivin oinnero- 
nim r conuenìt 8c reli<ii]is lequitibas Boeietis. 
a. Ih «ipai fiMiimof t AjfctnOÌQnc, Malripfica* 

tei fimul fumtae fubftitvi pcSiiDC 

j. Qui numerì ae^naliudl nahiert)iiim,V0l eh» 
<3efn , eaedeai partes fìierìm , 'm[i»hcs- incer ft 
font. 

- 4. Qponiinid«aintuiAilir«Bl uQatleif iM» 
itm parMs fiieiint , »f9adef (oRr fé fiinc, 

% Maioris [Mrs parte eadem aitians maiot eft. 

t. Vniias oimeiii namerum per VDitates, fuaf 
i« tpfbfsntiIiocfèApct ìpfinnmeciiiiineniiB, tne^ 
ritur. 

. j. Onuis aptncttB fii ipfiiai' outlrar per nnis- 
tem. 

). ^ nnmeios, nanenini mqltìplicuis , sliqnem 
^odusBiir : multipltcatus meiietur cundem pcf 
vnltàtes in miiltiplicante , vel fa ipfum multipla 
'cantein(def..l;. 8t4j). 

Uine nuBas nitmenu primut^Jitpu ^, vdfiG- 
dm. vtl auadr/ftus , vel eukiu. 

■ ' ■ V ■ ,;si 
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. f. ^ asmerm; Dtvnefait) «letieni, tV«o., fim 
^em metitur, multiplicetur: illnm, ^uem ned*, 
tur, produci^ 

' -IO. Nuinenis,.qaotci)nqQ^ oamerot nctieni, ' ' " 
compofiinia quoque ex ipiiS-mttinir. 

II. Nunicrus, querncunque numeniin metìen^ 
metirar quoque onuien nHiiienim, quem ille me- 
I^UK. • 

^ u. Numecus pK^etu totuiQj. & «blitup,^»^ 
ritut & teliquum, ' 

ij. Numetiu nnmenira macinìi èodem miior 
^e non poielt. A 

■4. Nnmeras , parìtei fluciriis tonun, dimidium 
quoque mecinir, 

15. Qiiae ranones eìdem eaedeai fimt, 8c ìaecf 
(è fìint eaedeni (def. 10}. 

' Ili. S qnanior numeci ptoponifiBileS fijpt, Iqp 
«ette quoqtefitu pcopoctraotlei. 

PaOP. I. THBOR. ■ 

B F..H,A Si àtabm mtmerir' htm» 

'' I;...G..C ^*tóu/A8^CD«7wJ£ffr,*J 
E — Xra^o fèmper minare de ms* 

tórf (CD deBA, & reliqtt» 
F.A de T>C),i'eiiqiius GC fltinimfmetiapte 
hraecedentèm, ^ad a^umta-fuerit oatfa-rHA: 
pumeri a prittci^ jfopti A^ CD frimi «tf»* - ' 

fé erunt. ■ ■ ■' '^ ■ -x 

Si negas : metìetur * eos diquis nmneruti 
jquifitE. QuiaCDmetitur^BF: &Eipfiini J Jjj!^^^' 
ppi' metìetur, ergo&'reliquumFA. Sed FA t^ "-j^^ 
metituriS -qq, ergo f^v Émetitur DG, ideoif- .*^»?; 
queeóamjreliquuan'GC. ' SeU GC metitur ' 
ts ' »FHÌ 
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^ FH: qoare E quoque* meticur FH. Me- 
tiebatur autem E toram FA: ergo metitur & 

* 1 1. Èx. T. "Iil"3in * HA vnitatem. Ergo E maìor non 

i. j,def!7*.eft * vnitate. Q, E. A C 

PROF, IL PROBL. 
T)mhui numeri! datii AB, CD, m» prMf 
iKt» fi , maximmtt eotvm ccmamnem menfù- 
rem mutnire, 

, P Cafi. SiCDmetimrABiquTim 

r""vi "'^'" '^ 'P** metiatur s crit CD 

' "• ìpforumCD,ABcommnnismenfu- 

la. & maxima qmdeiQi quif nollus qiaior ipfo 

CD eum metitur. 

; - ■ „ Gi/Tz. Si.CD-DOti meri- 

r'F ""n "^ AB^tietrahefempermiT 

"p ""* noretn de maiore, CD de 

AB, quotìes fieri poteft, & 

' TCJiquum AH de CD fimiliter., & fic porro, 

qnoad relinquaturaliquis numenis CF metiens 

praecadentem A£. Dico fbre CF numerum, 

qui maxima eft conununts menfura ipfonim 

A^, CD. ■ 

. ^aoL primo, f^pec relinqui alìquem CF, 

qi^ njetiatuF praecedentem, & qui nun lìt 

♦ !■ ^ vnitas, patet ex eo, quod, fi feeus eflet," 

numeri AB, CD primi inter fé eflent; conerà 

', '- hypotUefin. Deinde quia CF metitur AE, ' 

5. «.M. r AE vero FD: metiemr & * Cl^ ipfum FDl 

V i^-,*^ ?•'. CF autem fé jpfum quoque ' metitur: ergo 

»: ii.,tt.7.CF itìetitur " CD. At CD ipfum BE meti- 

tufì ergo ^ CF eundem BE, ìdeoque * & AB 
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tnétkar. Qoare CF eli communb menfun. 

Si maximam effe ncgasrJÌtinaior quaedantG. .- -. ^yì.t 
ErgoG meriens CD, metimr^BE, dc^reli- **>»** 7«^ 
q«uin AE, ipfumque * DF ; {ffoinde At reti- , 
quum^'Cf', maior mìnorem. Q. E. A?*, ^ua-.'*' '3**''^ 
-re tiumerus CF eli: maxima communis menfu^' 
r? dattHwn, Q. E, F. 

Corts. : , . 

Hinc tHRMnu, ^i tumtns mttimt, é'*'**. 
»mam lintm camnamim tfeitptram ueftf«r. 

PROF, ni; PROBL. . 
• ' Trilnf datif numtrìt A , B , C, non prirnh 
iMerfitmitxmam ipjònm cammunfm mcnju- 
ram inaetth-e, -.■i ^ .„ 

A o ■ ' '• Some duomm A, B-malumain ■'\ '- -"^ 
o ^ communem menfiiram D: & fi D me- 
P tltur C, erit eòmmunìs timm^ mentila 

-Q * ra, & maxitnèquìdem. - Si qua etiìn) . ■■j.f ,.? 
eflèc maior : itìetirttur «Idem ' nume- *■ «»«■•».?. 
rumD. q.E.AE. ' -■^^ - " ■• ^ '^^,% 

'. _ a. Si Tero D lion métìtwf C: fu- 

D * me ìproriim C, D maximàtìv* com- w;t«ir<j ,^ 
P ' ffiunemmeiiluramE; qood'fierìpòt- 
jj t'- eft, quia C, Dprimi inter fé eflège^ 
P ' qaeunt, vqiofp quQS id^m numerus 

* metietui*, qiii Ipfijs AjB, C meriri «.cor, t.7, 
ponitbr. Dico E efiè maximam commoneiji 
menfuram trium A, B, G. -> -^ 

Nam'E fneriens-Dimerimr quoqueC Aj & t- ii.w.7. 
B;&quia'metiturC,métÌmrììi^oj^'(B,6-'' ^"'^ 
Ac nullùs maior qoitfii'E eosdem metitur. Si 

quia 

' I . . Cookie 
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quis cairn maìor eos metiiecar : idem m9à - 
«.air.a.7. mur*'edtinP&C,ideoque'ctinii£. Q. 

Wiae,^ w iPV»' W maum tris untiattfr.- ^_ 
ìffanum maximaat eammnnem mtmfwram mettatr. 
ScM. 

Eodem moJo Se plurìbnt iraoicrìs datii, ou* 
nmam commanem metifiuam i 



PaOP. IV. THEDR. 
Omnit itumtnu BC amxfi nrnntri A, mòwr 
nuicrit, vtipari eft vef fmrtes. 
^ Caf.i. Si A,BC prioù^Qt interré, 

n"'c Q**^ yf]a^4««^ue vaitacum, qua« 
^ 1, je£& *" concinet BC, eli "pars nuraerìA: SC 
tf. ax.7. ip^Apanes eOè.patet. (^ E. D. 

. Gif». Si A & BC non fune 

B ' E *P e ^'"°' ^^^ f^''"'^ fiC metimr A, 

^ ).de£7.j^*.' " " :& f^ncf par» ipfitjsffft; amnon 

." - : pifetitur. Quo io cafu fame eo- 

'■■^ _ rum màximam x communem menfurara D, U 

*■ * divide Bg in npmvw ^ = ÈF = FC=D. 

^. i.-to^7i Ec quia.D eft^ p^ ipfuis A: erìt''' quoque 

ttm BE, quam ^, quam PC pars iplìus A, It 

ergo tQtos ^C parte» ipfìus A erìt. Q.EB. 

, ^ ^ fKOP. V. THEOR, 

., SimtOÈunuAMiKtri^CpMrt 

B...G. C ■^^» ^ *^'^ '^ «AÌHw EF 

,- : . *^" ".* tàdempM-t : if vter^ K'i-'Ù 

EH p «'^««•f'BC-KEFMiATO/i»-/ 

Nam 
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Namdiidfiis* lìtBCinnameros BG.GC ìpfi m. j.poft.;. 
A> EPvero in numeiros EU, }^ ìplì D aequa- 
Ics: & erìt multitudo * numeronim BG, GC m. i. dtf. 7. 
■equalis itmitltudini numerorum EH, HF ; & * ''Ì'P* 
ergo aequaRs muliitadtiii numerorum BG 
-f-EH,GC-4-HF. Sed BG-t-EH==^A^k«.i. 
-+- D = GC -4-HF ; & BG -h EH -t- GC-»t 
HF =: BC -h EF: ei^ BC -h EF conftac ex 
tot numeris , ipfis BG + EH, vel A -(- D ae- 
qualibuì, ex quot ìplì BG, vel A aequalibos 
eonftat BC. Hiiic ìpfos BC + EF & BC nu- 
meri A + D & A per eundem numenim v ^ ij; & aj. 
metiuntur. Ergo * A H- D numeri BCH-EF ^ *^- 
tadem pars eft, quae A iplìus BC Q. E. D. ^ ^* 

PROP. VI. THEOR. 
I, P 5 Si mmertu AB mmeri C 

*•■* " fartei/atritt ^tltcr DE al- 

......... ffriut F eaedetn fartes : CS* 

jj Mw^f AB + DE òtràw^r 

C H- F'taedtm farUt trit, 

tptae Vfùu AB vtùat C. 

Diutde AB in iplìus C partes AGi GB} DE 
Vero in ipfìus F panes DH, HE. Quia AB 
tbt continet partes iplìus- C, ' quot DE conti* «. hy^ 
iiet partes iplìus F : eft multitudo partium 
AG, GB ^=: multitudini tpramm DH, HE. Et 
qoum* ead«n pars lit AG ipfìus C, quaeDH 
iplìus F: i vierque AG -+■ D H viriusque C {. f. ^ 
-f-Feadem pars eft, quae AG ipfiilsC Simili 
rttione GB -\~ HE ìpfius C -4- F eadem pars * '> 

jcfti quae Gft '^fym & ' Our» quasi AG -h - 

DH 
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. 2 ^ DH-i-GB-t-HE==: AB'-f- 
A...U...D i>E,&AG-+.DH=:GB -f- 
n" "vi" » HE, i£ nmltitudo ipfonimAG 
p" H-DH, GB H- HE acquala mul- 

'" titudint ipforum AG.GBi pa- 

I t«, AB-4rDEvtrIuiiqueC-4-Feasdem effe 

partes, quas AB ipfnu C. Q.E. D. 

PROF. VIL THEOR. 

. P n Si numerut A 6 nu» 

r- *-' ' *ii T\^^* CD tuerit parif 

^ae ablatui AE abkts 

CF ; £?* reU^s EB teli^ FD eodem fart 

' erit, ipiae totut AB t9tiiu CD. 

Quae enim pars eft AE Ipfius CF, eadem fit 

^. $. •}, EB iplìus CG : ergo ^ " AB ipfìas FG e^dem 

pars erir. Sed AB ipfms CD eadem pars * 

*• >/9- crac, quae AE ipfius CF: èrgo AB ipfiUs FQ 

eadem pafs eft, quae iplìus CD. Quum er- 

ì X » ì go' FG =ir CD, & hìnc " CG =i FD: patet* 

a! ,. w. 7. efle EB Ipfius FD eandem pattepi. quae AE 

&coaftr. i|,fiusCF,velqùaééftABipfiùsCP. Q.E.D. 

PROF. Vllt. THEÓR. 

A....:.L .E....B ■ ^ ^^*^ 

gV.'.V.".m7.k/.'.'...nV.h /""* ff""' 

qttat aptatur 
AE aèlati CF 1 & relitpait EB re^qui FD eag. 
. . don parte j trit, quattaut AB toiiv CD. , 

Ponsmjc eniai ninnerò AB aequalis GHs 
II. I. n. 7. ergoGHflwmfitìeD.eaedem paites eft'', qaae . 
». j.poltr. AE ipfms.CF., Pw^ntt' GH in-.partes GK, . 
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KH niimerì CD, AE verb in partes AL, LE 

-numm GFi aequalis ei^o erit muldtudo , 

JMraum GK, KH multirudini partìum AL; , 

LE. Etquia^ ALipfiusCFeadem pars eft, (. conftr.& 

quae GK ipflus CD; & CD>CF: erif ''yP- 

GK>AL. SumeGM=AL. Quae ergo *'"' '' 

f pars eft GK jpfius CD» eadem eftGM ipfiu^ «• ?■ ?• 

GF, & eadem ergo * MK ipfius FD. ^arat 

KN =r LE: & eodem modo patet, quae pars 

eft: KH numeri CD, eandem effe NtÙpAu» 

FD. Quare qoap partes eft GK + KH, i<t 

eft AB, ipfius CD, eaedem partes eftMK -^ 

NH, ìd eft* EB, ipfius FD. Q. E. D- M.a«.i. 

PROF. IX. TMEOR. 

. Si numeruf A nameri BC 

D*'*'/^ r- pan fiterit , Sf aher D ^te- 
j^ rtur Et eadem pars: Cfper- . ■ 

„ ""V. p mutando, quae pars ^ vtt 

' partet frimur A tertii D, m- 

dem erit pan vtl tatiùm partet (f fecundits 
BC, quarti EF. 

Sic A < D, & fit BG =: GC == A, & EH 
^ HF^D : mulcitudo ergo partiam BG, .i ' t 
GC aecflialis erìt multirudini partìum EH, HF. 
Et quia BG =: GC, & EH =:HF: quae pars 
«ft UG ìplìus EH vel partes, eadem' pars ^itf.'Lat. 7. 
4t GC iplìus HFvel eaedem partes. Ergo "■■ S-**-?- 
quae pars vel partes eft BG, ìd eft A ipfius 
EH, i<t eft D, eadem pacs ve! eaedem partes , 
eritBG-hGC.ideftBC, ipfi«EHH-HF, • . .. 
ìdeft EF. Q.E.D. , " ' 
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• &M. 
Si eigo duo mtOMrì dnos nnaicrot teqvnlìMc 
nttiiuinir: Utì coni bis eandem ntìonein babeat. 

PROF. X. THEpR. 
..p . Si nmurUt K^ tmmeriC 

2' fartet futrà^tf aherjyE 

Tì'ìi E *''''**' P'*"*^^^*""-"^ 

_ ytrmUtaHjo,qtue parta efi 

^•"■■\ frpmu AB tertU^E, vgl 

ftrst eagdtMfÉTtti mt tf fiaotàm C ^turti 
Y, vel esJtmpart. 
. - Diuide AB in partes numeri C, quaefinf 

AG, GB, & DE in paites tpfìusF, quae fine 
DH, HE: erit multitueto prtiam AG, GB^ 

^ byp_ " mulcinuiini partium DH, HE. Et quia ^ 

f. conili. AG ipiìus C eadem pars eli» quae DH ipfios 

& byp. p . grit X AG iplius DH eadem pars vel eae- 

* dem partes , qtiae C ipfìos F. Similiter GB 

ipiìus HE erit eadem pars vel eaedem panes, 

4i. j.vcK.7. quae C ipfius F. Quare ^ erit AG H- GB, 
id eft A0, ipfius DH+HE, id eft DÉ,ea(lem 
pan vel partes eaedem, quae AG ipfius DH, 

m. iau *">c eft", quae C ipfius F. Q. E. D. 

PROF. XI. THEOR. 
A 'p R SifturHvttauìARMdto- 

J^""'^''^j.twMCD,ita4ÌlatusAEMdah- 

-• *■ •' "^ Utum CF: &' rtkfou EB ad 

r^t}»mi FD erit , vt tttut AB ad totum CD. 

«.■o.dBf.r. 0*^'* *"''" * "P^^ P"^ ^*' partes eft AB 

ipfius CD, eadem pars vel eaedem partes eft 

; .- ■ AE 
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A£ ipfitts'CF: eciam £B ìpfìtu FD eadetn pars 

vel eaetlem panes erif^, quae AB ìpfius CD.^7-^^&-7- 

Ergo - EB : FD = AB : CD. Q. E. D. 

• Si AB & AE ipforum CD, CF aeque fiint 
multi p lices : CD ipltus AB endem parseli, qui* 
CF ipfius AE. Qnare demanflratio cium ad hunc 
cafiim applicar! poteft, perax.i5,7^quad^'iri £è- 
fuentU>us tvuanduBi. • - 

PROP. XII. THEOR. 
j. « Si qaotcuK^ue uum^r{ propOT' 

g "p"" timates fiterita {A: U = C:D): 
vtVfiui (aiUcedemiumAadvHwn 
eonfi^utHtium B, ita erunt omtter antece^ntes, 
A-hCad omnes confequeTitet B -+- D. 

Quiaenim, Vqtraejiars eft A.ipfius B vely.».def.7. 

Eartes, ^dem pars eaedemue paites eftCiplìus 
) : quae pars vel panes eft A ìpfius B, eadem - 
pars veleaedem parte*' efl: A-4-CipfiusB-l->J.wl5-7' 
D; ìdeoquev eft A: B = A-4-C: B -+- D. , 
Q.E.D. . 

PROP. Xiri. THEOR. 
. -, Si quatuorrnmeri propOT' 

*■ • tionalif faerint {A: R=:C: 

" D): (f permutando ^ropor- 

tiamkt erma (A: C = B: D). 

Quia enim, ' quae pars vel partes eft Aip- ■.av.def,^, 
iìus B, talis calesue eft C ipfius D: & permu- 
tando ^ quae pars vel partes eft A ipfius C, ta- i- p. 7. vel 
Vis ve! tates eft B ipfius Dj & ei^o ' A : C = *° ''■ 
B:D. Q.E.D. 
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* ScJfoI. Ergo fi quanior Butneri proportìonal« 
funt : etiam conuc nendo vel diuidendo proportio- 
nales enint( perhanC & ir. 7. 

PROF. XIV.THEOR. 
^ Si fiier ha quotarne mmte- 

^•'""•''i"" ri A.R.C, à!" alti ipjitmuki- 

z, „"" fudine aequaks D, E, F, qui 

^ ** éinijùmanturif in eadem ra- 
lfew(A:B = D:E,&B:C = E;T):rtM»» 
tx aequo in eadem ratùme eruta (A : C =: 
D:F). 
» ij. 7. Nam permurando» A: D =i B: E= C: F, 

& kemmpermutandoA: C^D: E. Q.E.D. 

PROF. XV. THEOR. 

j. Si vnitas Anutm- 

B.G.H.C ^•■^■■^••*- tiatuTi alter aut,m 
numtrut D aequaliter meìiatur alìam aliquet» 
EF ; if permutando, vnitas A tertium tiamerum 
D aequaUttr mttietur, nt^ue fecundtu BC ^iwr- 
twnEF. 

Diuide BC in fuas vnltates BG, GH, HC& 
EF in numeros ipfi D acquales, puta EK,KL» 
LF. Et quoniara BG=GH=HC, &:EK= 

9. fiyp. KL = LF ; vnitatum autem niulcitudo ^ * 
molrimdini numerorum EK,KL,LF: erìtBG: 

'■ '»• 7- EK= GH: HL =: HC: LF; & ' BG: EK, ìd 
K.io.def.7. eft A: D, = BC.EF. Ergo" A immenim D 
aequaliter medtur atque BC ipfum EF. Q. 
E.D. • 

PROP. 
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PROF. XVI. THEOR. 
P Si dm numeri A, B feft 

i B tmkiplicantes fece^intaliquot 

C " .D . ^' ^'' ^"^ '^ *^^" QDótfrt- 

" "" fé t/equalet erunt. 

_. Sì enim A ìplìim B tnultiplicans produxit 
C:" metitur B ipfurr. C per vnitates, quaefiint «■ ». ii. 7. 
in A. Metitur autem & E vnitas numerum 
A per vnitates'' quaefiint in A. ErgoB ip-,t<.o.» 
film C metitur aequaliter, ac E vnitas ipfiim 
A. Hinc ' E iplam B aequaliter metiiur ac «. q, 7. 
A ipfiini C' Similiter iì B ipium A multipli- 
cans produxit D: E.ipfiim B metitur acquali- 
■ ter, ac A Ipfnni D.' Quare quum ( A Ipfius f j-def.?. 
C eadem psr^t quae iplìus D: patet'file C *'*''*• '* 
Ì=D. Q. E. D. 

' *' Cor. I. Multiplicani fflffrinir ft&iun pei mul- 
ripUcitum. 

' * Cor. 1, Si nnmeRis B numerum C metiaoir: 
& i|le A, per qaem nierìtur, eundem C metietuc 
per iprum numerum meiientem B. 

PROF. XVn. THEOR. 
... ^1 numerui A duo/ mtmtrot B» 
_ p C muhiplicamfecerit<iUquofX>,E: 
Ti\ F o f"^* ^^ 'PJ" ''^^*** rationtm ka- 
^ ^ ^ éeium, qmm mubìplicatiiP :'£.=. 
B:C). . 

Nam B metitur D* per vnitates in A. Me- w. 8.1X.7. 
litur autem & 1 numemm A per vnitates in A. 
Ergo 1 ipfiim A aequaliter metitur acBipfum 
D, &: hincf i: A = B; D. Eailem ratioae 1: f. n.At{.i. 
h — C: E. Quaree B: D=:C: E, & permu-»- ^. 7- 
cyido'-B:C=D:E. Q.E.D. 

■ . ■ Ma *Cor. 
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• Cor. In mnlriplicaTÌoneeftMvnUasadimil. 
tipllcaatem A, it» mulriplicatus B ad àdom D. 

PROF. XVm. THEOR. 

, n Si tluo mmtri A, B mmenm 

' * aìiquemQ nmltifHcantei y fecerint 

r. Ti «"?»" D, E: Mi IX ipp tandem 

" " rBimm tMiM, qmm nuk^li- 

«««(D:E=A:B). 
,,8,,. QuiaeniiiiAC='CA=D,&BC = CB 

•il?-?. =:E;bUD:E=:'A:B. Q.E.D. 

PROF. XIX. THEOR. 

* 
. ■ Si aiiatmr tumuri proportiÉM- 

D in kt/utrint. (A: B = C:D); ^ 

n^ Ar "o «^^ eriteì, ipàfit exficwuk 

Mfftì/ AD, 5»' jìr « ;»*iw«> A & quarto D, 
geqmHi futrit et ^Cy ijui jit txfecmdtt B C** 
Krth C: qustuor tamteri propgrtiauUt enmt 
(A:B=C:D). 
I. Nam fit alius AC faflus ex, A & C : erit 

»■«■ r- ACiAD=»C:D = A;B. Rurfus AC:BC 

J-,'"- =«AiB. ErsoAC:AD = + AC:BC, & 

.,. !.4.u.r. Unt AD=« BC Q. E. D» 

..i.a«.7. J. QaiaC:D=:»AC:AD=«AC;BCj 
&AC: BC=XA:B; erit A : B=+C:D. 
Q. E. D. 
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PROF. XX. THEOR. 

* Si tret numeri propa-tionales Jiie» 

B tì D 6 ""* t"^-^' B« C): ^ ai extremis 

Q fitrmnertts^ aiqualit erit eit qtàfit 

' a meeiia (AG = B'). Si autem ■ 

4pi tkextremifjkACtaeqaalitfiierit et B%^ 
« medio: tfet nvneri proMrtionalet erma (-fs- 
A,B, C), 

I. PonaCur q^B=:D. <^h ergo A:B 
= D:C: e«t^AC=BD=;»B". Q.E.D.*- 'f* .^% 

z. QttiaAC=B»=VBD: erit4A;B=;''" * '' 
D:C=B;C, q. E,D. 

. PROF. XXL THEOR. 
A IO C f Afiwwi numeri C, D omnium 
r, , i-j taadem cion ipfit ratieaem haten- 
* tiumt tati ^ui tandem ralimcm 
Mentt A) B Aequaliter tnetiuatur^ maicar Q 
maiarvm A, sS" miaor Umimrem B. 

I, Dico C iprum A metirì , quia eius partes 
non eft. Si enim fieri poteft, fit C panes 
ipfiusA. QuiaeftC;D=A:B: erit*Dip.l «"^^J-'- 
fius B eaedem partes^quae G ipfius A. Qaqt *■' 
igitur in C fune partes ìpfiui A , tot & in Q 
eninc pattea ipfius B. Sint E» F partes ipiìus 
A in C, MG,. H partes ipiìus B io D. Qiùa 
ergo E=:F^& G =^H; erit E: <1='F: R •- l » ?. 
Ec quia ipfonim E, F multltmlQ aequalii eft 
ipforumG, Hmuititiidinii erit EtGzz; CC: 4 la. 7. 
D. Se(I.E<G,&G<I>. Erga C, D non 
funt, minimi eonim, qui eand«m rauonem 
hafasQCì conerà hypo^efio. Non e&. ergu C 
M i partes 

r,.i-.<i ■.Google 
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.. ^ partes ipfius A, nec D ipfius B. 

» 4' r B tì D i fi""® ^""^ ' ^ 'P''"'' ^'^^ 
9. ì. def. r. ipfius B pars fit: metitur * C ip- 

fìim A, & D ipiiim B> 

i. Quja autem C : D = A: B, Ce C: A =: 
^«i.def.7.p;B,&C pars ipfius A: erit ' & D eadem 

pars ipfittsB. QuareCSi Dipfos A, B aequa- 

iiter^raetiuntur. Q. E. D, 

* Cor, Minimi numeri eandem Eationem li** 

bentinn eosdem metiantur, antecedeos aatecc* 

dentei , & conTeqn^iu conieguentes, 

PROP.XXli. THEOR. 
. - j^ ^ Sifittt tret numeri A, 0, C, 53* 
o t ' "^f *pp mukitudine aequales DvE* 

- * F tì ^' ^'" ^"' funttmtur If in eadent 
ratiene ; Jìt autem pertitròatM eth 
. ,r«f»pre;>ortw(A:B=EiF,&B: C=D:E) 
etiat» ex aequo in eadem ratìme er$mt ( A: C 
= D:F). 
«•V-r. • Eftenim» AF=:BE=:CD. Ergo* A: C 
= D:F. Q. E. D. 

PROF. XXIII. THEOR. 

Numeri primi interfe, AyB, minimi Jìa0 

omnium eàndem cttmipjir raiionem baèentium. 

Si fieri poteft, fint C, D, eandem rarionem, 

habentes quam A, B, & ipfts A,Bniinores,mi- 

*• »■ ?• niroi oninium. Ergo * C ipfuin A aequaliter 

menerai', ac D ipJum B. lam quoties C ip- 

. . fum A metitur, tot vnitatcs fint in E: ergo & 

itì. 7. ' D ìpfumBmetienirpetnumerumE. Quare'* 

etiam 
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etìam E meciecur A per C, & E ipfum B per 

D. Quum itaque idem £ dbos A, B metia- 

tur: A, B.non.enmt * prìmiincer fé; cantra «, u. def. ;■ 

hyporhefin. Minimi ergo fune A, B. Q.E.D. 

PRQP. XXIV. THEOR. 

Mimmi mmieri A, B, wtwm , ^i eandtm cum 
^fit rttiorttm baÒent, primi iater ffjùat, 

Si.negas; metiatur* eps numerus C, ipfiun |. «■ def. 7. 
Anempe per numemm aliquemD,& altenim 
BperE. Ei^' CD=A, & CE ^.B; & in- ». ». «x- ?■ 
de A: B=:' D: E. Quum autem fit D<;A, »• '8- ?■ 
'■&E<B;nonenintA, B minimi; centra hp- 
pochefìn. Ergo A, B primi' inter le fìint. 
Q. E. D. ' 

PROF. XXV. THEOR. 

Si duo numeri A, B primi inter Je/uf- 
^ rifa , qui vnum ipjhrum A metitur numt' 
^ ^ rusCtOd reliqunm B prìmut eris, 

' ' Si enira B, C inter fe primi non fint: 
meiiatureos- numerus D., IdemDuietìemrf j* ji-m.?. 
. ipfum A. Ergo A, B non "" enint primi intér »• "•*'**■ ?• 
fé; coiitra hypothefin. Ergo C ad B primijs 
eft. Q. ED. 

PROP. XXVL THEOR. 

A J B ,3 SidiM numeri A, B aj aUftan 

C s xumcrum C primi fuerist : £3 ^ 

D.6 . J8 txipp D ad tutu C primus erit. 

Si negas: metiatur ipfos C & D ìd^oj ali- 

quis £. Ergo * E & A primi inter fé funt. r. ij- ^^, 

■ '.' \Ì Wt 4 Me- 

, . Cookie 
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. g Metiacar aatem E ipfuin D per 
1*6 ""■ C nuoienim F : ergo " F ipfum D 

9*t.7. n ^ quoque metietur per E ; &EF=; 
hyp. ^ ■* ♦D^XAB. Quare+E:A= , 

''■ J' B: F. Quum autetn E, A primi ìnter(è,i(ieo- 
Mif.ji.7. que*miiiimifint: E ipfum B^metietur. Me- 
tinir aucem E quoque ipfutn C:ergo B,Cnon 
erunt primi interfe; conerà hypothefin. Qua» 
re D & C primi ìnter fé funt, Q. E. D. 

PROF. XXVII. THEOR. 

A.. B... Si duo TmmffriA,^ primi itoerj»- 
A*.... fuerim: quijU ah vno ip/ontm A* 
D.. adrcitfutm B primut erti, 

Slt cnim ipfi A=rD : enint & D, B primi 
f. ^i. j. interfe; & ergo'^ADid eft'»' A" ad B priraus 

PROF. XXVIH. THEOR. 

A3. B; Si duo numeri AfB ad ^lotHit- 
E 15 merot C» D, vterque ad vtrum^ 
Ci D 4 primi/uerint: &" tjui finta ex ipfit 
' F 8 'E, f ituer fé primi erunt. 

ì. a«. 7. Nam quia A , B ad C primi funt : E * etiam 
ad C prìmus eric. . Eadem ratione E, D inter 
fé primi lìint. Quare quum C, D ad E primi 
firn : enint & * F ac E prioii inter fé. Q. 
E. D. 

PROF. 
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PROF, XXIX THEOR. 

A 2 fi I ^* *'"' numeri A, B primi Inter 
A»+ B'o fi /'"rim, S vttrque fé ipfim 
A's B'2T f»^iplicanrfaciatali^nefA*;B'i 
' faSi ex ipff A", B* primi interfe 
^■tmti ff 'Ji immeri a principio peSti A. Bi eog 
^ifacliJiiiitA\S^frtuhiplicataei,iilìqmsA\h* 
faciémt: ^ ipf inur fé prpni enmt i Cf fem- 
per àrea extremoi hoc eontinget. 

Quiaenim* A*, B primi funt: erant&'A*, «. a?. 7. 
B* primi. lam quum^éj A, B* pruni fint, & 
ergo duo A, A*ad duos B, B* vterque ad vcrum- 
gue primi lìnt: crune quoque Ì A', 8' primi 4 jg. y, 
inter fé. . Q. E. O. . 

PROP. XXX. THEOR. 
j. „ *'Si dm numeri A, B primi inter 
aIì_oJ fifiterint: (f vter^e ^l A +& 
ad vtrumque ipforum & A & B pri- 
ntuierit, Qmd ^ vterque fnuàiA-^hadvmtfn 
aliquem ip/àrum Jtt primus ; (f tiumert A , B tf 
principia pofii inter fi primi ermtt. 

1. Si iiegas, A-t-BadAvei Bprimumefle: 
metiatur ipfos A -+- B & A aliquis C ; qui et" 
go " & B metietur, Quare A & B non funt 4. u, n, 7. 
piimi inter fé ; contra hyp. 

1. Si negas A,B primoseflè: metiatur eos 
aliquis C. Quum ergo idem C * ipfum A -f- j, iq, „. - 
B metiatur: A-hB ad neutrurti ìpforòm A, B 
primus erit 1 centra hyp. 

,L y PROP. 

II. i-,,i",Gooj^lc 
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PROF. XXXI. THEOR. 
. A J B 7 Omnit fritmu , mimerut A tid 
omnem numtrum B, ^em non mi- 
tifar, priftiur eji. 

Si negas : metianir eos alìquis C praeter 

vnìtatem. Et quia A non metitur B; erk C 

tiiuerfus a numero A. Ergo quum A meria- 

turaliqiiis, qui nec vnitas nec iplìA ideinefti 

«. ii.4eF.?. A primus' non erit; centra hyp. 

PROF. XXXII. THEOfL 

A B d ^' '^'"' """'"■' A» ^ fifi muht- 

AR flicantei, ali^umt féciata i eitmve~ 

„ ro AB, qui ex ipp jìt^ metìàtw aU- 

jj ^ quii ftumeruf primu C: fS vnum 

1 ipjòrum A, B, quia fri/tei^ fo^i 

fuTtt , mftiaar. 

M. |L 7. Nam C ipium A non metìatur : ergo " C 

■ & A primi Inter (è fune. Metiatur autem C 

A. S.M. 9- ìpfum AB per tt : erit CD =r * AB, idecque 

i*.(9. 7. C: A=='"$:D. Quare quum C, A minimi 

•■ '?■ 7- lìnt éonim*, qui nciuncm C: A habent; Cip- 

^■'"^"■'•fumBSmecìetur. 

Similiter demonftrabitur, fi C ipfiim fi non 
metiretur,inetiri ipfum A. Quare C metr- 
. tur vnum ipfijrum A, B. Q. E. D. 

PROF. XXXIU. THEOR. 

Otmtem numerum compoftum A pritmiì sU- 
fuiittumerui metitur. 

Quia 
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j. Quia enim A compofitui eft ; meti- 

li tur eum'aliquis B, qui fi primus tìt,B, tj. def.y. 
_ * patet propofìtio. SiveroBetiamcomj 
pofituseft: metìacur eutii C, qui etìam 
Bietiemr* ipfum A. Quarc fi hic C noniium "■ "• «t- f. 
prìmuseft, metietur ipfum alius, àc fic prò- 
grediendo tandem ad primum peruenietur, 
qui. metietur tam antecedcntem quam A. Nifi 
enim tandem ad primum perueniretur: meti- 
rentur ipfiim A infiniti numeri, quorum alter 
altero minor. Q. E. A*. f. t-def.?. 

Mter, Sit C minimus omnium ipfum A 
metiemium : erit idem primus. Si ènim non : 
metiaturÌllumnumerusD<Cj quare quum 
idem D metiatur etiam "■ A, non eft C minimus . 
metientium ipfum A; centra hyp. 

PROF. XXXIV. THEOR. 
Omntj numerui A vet primus efit v$l eum 
primus ali^uis immerut metitur. 

Si enim A primtjs eft : manifefta eft prò- 
pofitio. Sin A compofitus : metietur eum 
aliquis' prima». Ergo A aut primus eft, aut •■ J3- ^ 
èum primus meritur. Q. E. D. 

PROF. XXXV. PRÒBL. 
A fi his C«„ ^^^'Tis^tm^^h. 
y^ B, C datti , trmetare mtni~ 

■E . r t r^ f^Of emniitm, aui eandem 
' cmt ipfu rattonembabeara. 
Si ipfi A, B, C primi inter fé fuiit: minimi 
iitm efunt* omnium eandem rationem: haben- t. aj. r. 
tium. 

Si 
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'•"• AS Bis Cu. ,*'''*° °?"^ '■"*"'■ 
' j, ' iplonim maximam com- 

E i F e Ci °"*"^'" menfuram D, per 

* * quam diuideipfos A,B,C. 

Numeri E, F, G, per tjuos D ipfos Ai B, C me- 

ticuT, eninc quaelitì. 

Nam quia vnusquisque ìplònim E, F» G 

4- L Gor. vnumquemque ipforam A, B, C per D* m&- 
titur, id cft aequa! iter ; ìpfi E, F, G in ea- 

» Ich. 9. 7. dem ^ funt rattone cum uumeris A, B, C. Di- 
co ètiam Ei F, G minimos fore eandem cum 
Al B, C rationem habentium. Si enim negas : 
erunt ali! H,K,L|iplìs£,F,Gminores, mìnimi 
eaniiem cum A, B, C rationem habentìUm. 

4>. ai. 7. Ergo'J' H,K,LÌpros AiB,Cacqualiter metien- 
tur, id eft per eundem numerum, qui iìt M. 
Iginir M metietur ^ ipfura A per H, ipfum B 
per K» & ipfum C per L ; & MH =;* A. Scd 

*9-«.7. eft etiamED = "A. ErgoED=:MH,& 

frMdcV E:H:=-M:D. SedE>H: ergo M>^D. 

"' , Quare quum M ipfos A, B, C metiatur: non 

erit 1> maxima ìplbrum A,B,C menfiiraicon- 

tra hyp. Ergo E, F, G minimi funt eaudem 

cum A, B] C mionem habentium. Q. E. D. 

PROF. XXXVr. PROBL. 

Duohammterif AtR datix, inaeràrf mm- 
RWflt «umerwn, ^ucm maiataur. 
. p I. Slntdaù A,Bprimìimwfe. 

AB« Multiplicetur A per B,faibtt AB 
> erit quadicus. 

Nam 
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Nam vterque A, B meritori AB. Eft au- v.«.o. 7.81 
tem & AB minimus eonim, quem A ^ B me- ^'^■'^■7- 
tìunnir. Si negas: metiannit ìlli numenun 
C<Afi; & A quidem ìpfum C metiatur per 
D,BveroperE, ErgowitADrri^C^z^BE,*' >-»«'7> 
& hinc.A: B = i£: p. Sunt. autem A> B prw 
mi.mcer fé, id^oque mìnimi i: ergo B* me- 5 « '* 
tiecur ipfum D. , Sed numeri B, D ipfum A J^ ^" '* 
mulrÌplÌcantesfecermltipfosAB,C: ergoerit* *■ "«■ 7- 
B: ,P— AB: C,& ideo AB merietur ' ipfum C, ^*t:^J; 
minor maiorem. Q. E. A*. 
A R fi ^ ^°" iìnt A, B primi Inter fé:' 
C 1 D i ^"^"^ * minimos C> D in eadem *. jj. ^ 

AQ * ratione cum A, B: & mulriplica 
extrémos vel medios per le inui- 
cem. Fafhis AD erit quaefìnis. 

Nam quia A per D, & Bvper C multiplica- 
tus eundemi"AD producunt: tam A, quam B 1*. 19. ?.* 
euiìdem AD mecìetur». Dico eriamADmU "• 7'***?- 
nimum effe. Si ènim non : metienmr A, B 
aliquetn E mlnorem quam AD , & metiatur 
quidem A ipfum E per F, B vero per G. Qua- 
le érft AF==^ É =S BG, & At B rn'* G: F. 5. 5. «; 7. 
Sed* A: B=:C:D. Ergo C: D = G : F. 0. conftr. 
Quìa autem C, D minimi» funt: D ipfum F' ». cor. ai. 7. 
metierar. Sed D;F=<AD: AFideftE: igi- p. rg. ?. 
tucADmetieturE, maior mìnortm. Q.E.A'". *■ 'J-"»- ?• 

PROF. XXXVII. THEOR. 
A - Si iiuo tumuri A.,hmttiantur.nu- 

^ ' merufn atiquem^C'. tf minimutf 

P ^ quem tfli A , B matmaur, D «iw- 
dem CttmùtuTt 

Si 
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Al B ■ ^ fKgas t D diuideiis "C relìn- 
' f o quflt fé mìnorem E. Quia igitar 
J: '^ Dmeritur C — E; & A, B ipfum 
r. II.U. 7. D metiunrur : mecientur quoque* 

ih-i2.i*r. ipfum C — E, &''fainc etiam ipfum E, qui mi- 
nor cft quam D. Ergo U non erìt minimus 
eorum, qnos Ai B metiancilF> coiura hyp. 

PROP. XXXVni. PROBL. 

Tribut numeri f A,B, C Jàtù, imetm-e nA- 
nimum manerumt quem metiantur. 

» rf ,, . D *-*■'• Sume ^ minimum D» 

»•}"■?- A1B4C0 , .„ • 

Yi quemduo A.Bmetiuntur. 

Si C etiam metiacur ipfum 

D; erit D quaefitus. 

Nam quod tres A, B| C ìpfum D metian- 
tur» pater, Quod autem minimus Jìt, lìc 
., -oftenditur. Si negas: medamur A, B, C »1Ì- 
um numerum E ipfo D mìnorem. Ergo & 
X Ì7'1- I^ nieiietur ?t ipfiim E, maior minorem. Q. 
E. A. 
~ '. /L T, f 3. Si autem C non me- 

„ J^ "* tiatur p : fiime minimum* 

- E, quem C & metiantur. 

E II „ ? -■ - 

Qui ent quaefitus. 

Nam A, B, qui ipfum D metiuntur, me- 
*.H.a«.r. tieritur.quoque"^ ipfuirt E. Ergo tres A, B, 
C ipfum E mettentur. £ autem minimus 
erit. Si enira non : metiantur A, B, C alium' 
F < E. Ergo & D >! mettetur ipfum F. 
Quare quum C & Q ipfum F metiantur: me- 
tiettir 
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cietur eundnn ^ ettam E, minorem nuior.xtir. 7. 
Q. E, A*. , uMl.».?. 

PROF. XXXIX. THEOR, 

. „ SinumerumAnumgruTtli^uii 

„ ''■ B metiatury ille A, quem meti- 
' tur S,partem AaieiitC a metiettr 

te B denaminstam, 

Metìatur enim B ipfum A per vnitates in 
Ci ergo, quum'^ftiam i metisturC per Voi- «• !•"■ 7'- 
tateS'iti eodem, i ìpiìim C aÈqualiter mene- 
tur, ac B ipfum A. Quare i ipfum B aeqaa- 
lirer^metieturacCiprum A; kieft* Cipfius^ '/Z'f 7 
A eadem pars eit, qaae 1 ipiws B. Seil j eft ' " 
pars num«-t-B ab ipfo B denominata : ergo A 
pattern habet C ab ipfo B denomìnacam. Q^ 
E. D. . 

PROP. XL. THEOR. , 

A « B ^* numerus A parttm qmmcwt- 

„ ^ ^e B bahat: eum mmerus C <f 
■* ^rte B dtnominattu metiftur. 

Quia* numerUs C tot vnitates habet, quo- * iyp- 
ta pars B cJt ipfius A : erit 1 eadem pars ipfius 
C, quae" B iplius A ; id eft • i ipfum C aequa- '' *" ■ '" 
liter metietur, ac B ipfiim A. Hinc&z ipfum 
B aequalìter^ metietur, ac C ipfiim A. Ergo 4- 'f 7- 
C metietur A. Q. E. D. ' , 

PROP. 
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PROP. XLL PROflL. 
Kimurum imtenire, tjui, minimus .quum fì, 
dattu psrta A, B, C, babeat, 

K 1 -p. Sint ab ipfls partibus A, B, C 

_ f P denominati nuniCTi D, E, F, & 

„ f P * fumarur * tninimus eorum, quos 

P D, E, F meciuntur, qui iìt G. 

Dico fadum. 

Nam ^ patet numenim G partes haberc % 
merìentibus D, £> F denominatasi td eft » par- 
tesA,B,C. DicoautemGctiameflèmimmum. 
Nam iì quis minor H pancs hnberet A, B, C: 
metirentur eum ' numeri D, E, F. Ergo G 
non effet mininius, qaiem D, £, F metiuncur; 
contra hypocb^ìn. 



£V. 
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PRQP. I. THEOR. 
A 8 , B 12 » C 18 , P 37 
Sifint qmtemfU m/turi A, B, C, I> dthi- 
CUfs frevartiuiaUr % ft^rutit extrtmi A^ D j&tt 
itaer Je primi .• PUfffmi trunt aw»^«m ena* 
dem cioa ip^ rationtm haétMùm, 
■ SÌOegas : fini totidem alu E, F, G, H mÌno- 
cc$ incadem ratione. Ergo exaequo*'AtD-» 14. 7. 
:^ E : H. Quaré quum A, D, primi incer fé, 
fint quoque ^ mìnimi: v metìencui itli ì^qi'^ *3- 7- 
E, H, fé ipfis minores. Q. E. A. »" "*■*■•' 

PROP;>n. PROBL. 

' Nufiuros inaenire deinctgi pro^erti^àìft 01J- 
nintot^ qualcun^ tpiit im^eraueritt ia 4«** 
rotimi. 

A 2 , B 3 

A* 4, AB^, B* 9^ 

A» 8, A*Bu, _A?'tì. ► e» 47. 

t. Sìnc A, B mittimi * in data ratione : erant' 1. jj. f. 
A*, AB, B* tres deinceps proportiQnales mini- 
mi in data ratione. 

.N Nam 

r. .HiT.'GoOnIc 
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A 2 , B j 
A"4 , AB «S , B' 9 
A»8, A'Bu. AB'iB, 8*17 



'8-?- Nam A*:AB=:'A:B = 'AB:B» Et 

=♦■ 7- 
ig. 7. 



^ -" quia A, B primi Inter fe^funt, ideoqae eciaoi 



A', B * primi ' funt int<(r fé : patet * , A*, AB, , 
B 'mtnimos efiè in ratione A : B. Q. E, F. 

X. Sint iterum A, B minimi in data rarìone: 
enint A', A* B, AB * & B ' quamor minimi in 
data ratione deinceps proportionales. 

Nam fimiles funt eidem rationiA;B fequeo- 

«. 17.7. tts"À*: A"B,A*B: AB», AB*:B». Quum 

A> «4- * igitur A*, B* inter fé * primi fint : erant A', 

'* '* A*B, AB*, B* quatuor minimi in data raùone 

continue proportionales. Et eodem nuv 

do quotcunque proportionales inaeftigantoft 

Q.E.F. 

Coronaria. 

i. Ex hoc fBanifèfhim ed, li tres nameri ddn* 

, ceps proponionalet minimi tuerint omnium ean* 

dem com iplis lationem habentiuni ; enreiiios co- 

mm quadralo! rilè i lì vero quuuor; elle cubo*. 

* 1. Et patet lìmul , lacera extremonim eflè duM 

iUos munecot , qaì minimi funt in dani radone. 

PROF. IILTHEOR. 

Si fia ^uetcutt^e numeri A, B, C, D Jem- 

cept proportimalet minimi omnium tandem eum 
i^p raiimem babeMtiumt *orumextremA,0 
frinii inter fé erunt. 

Sum> 



LIBER Vin. ipi 

A 8 , B 12 , C 18 , D 27 

•E. 2. Fj - 
G 4 . H 6, K 9 
L 8, M 12, N 18, O 27 
Sutnùsenitn^duobusininimis numertsE,F,|i. jj, 7. Se 
&tribusG,H,K, &ficde?iiceps pluribus mini- *• 8- 
mis continue proportionalibus in eadem ratio-, 
ne A: Bidonecperuentum^t ad tottdem L,M, 
N,0,quotfmitpropofitiA,B,C,D: erit vnus- 
quìsque ipfonimL, M, N,0 vnicuique iprorum 
A, B, C, D aequalis. Sed L = E*, & O = 
F'. Ergo quia' L, O primi inter fe funt: et- * a>. 7. & 
iam A, D inter fé primi erunt. Q. E. D. •♦■ ?*- 

PROF. IV. PROBL. 
RationiÙiu datis ^totcwupte, A : B, C : D>' 
E: F in nànmit mmerir, ntimeres immire àe- 
incept minimal in datit ratimihu. 
A 2, B5» Cj, D4,Ey, F6 
' Htì, Gij, K20, Lz4 

NO M P 

-Sume S minimum G quem B 5c C metian- j. j«. y. 
tar, & duos alios H, K. quos iplì A, D aeque 
metiantur, ac ipfi B & C numemm G. 

■Caf. u Iam fì E quoque metitur iplùm K. 
fumé numemm L, quem F toties mctiator, 
quoiies E iplùm K. Dico iàdum, 

Nam ' eft H : G = A : B, & G : K = C : D, fc 80. de£ 7. 
&K:L=E:F. Sivero negesH,G,K,Lmi- *"ì- ?■ 
nimos effe eorum, qui in racionibus propoiìtìs - 
iiint deinceps proportìonales : lintalti N, O, M^ ' 
Pjnìnimi. ^ quia eli A: B=iN: OiAvero 
Ni & 



oyl. 
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A ly 8j, C, 3f D4, Ey,F6 
H 6, Gi5> K 10, L H 

N O M P 

X. MHT. il. 7. 4t B minimi fiint : B metietur *" O. Eadem 
e- J7' 7- ratione C metietur ipiìim O. Quare t etiam 

G metietur nunierum O , maior mìnorem, 

Q.E.A. 

A4, B y, Ci, D 3, E 4, F j 
■ H 8. G fo, K 1$ 

N ji, O 40, M fio, P 4j 
ft R S T . 

Ctf/ 2. At Ci- non metiatùr E ip&m K: fa- 
me minin^th M ^uem E&.K metiantur ; & 
Aios N, O quos ipfi H, G aeque metiantur, 
ac k ipfum M, ìtem quattum P, quem F ae- 
que ttietiatuc, ac E ipfum M. Dico faihun. 

#.».<le£r. En;?enm\A:p=B:G=N:0, ioera C: 
fltij.?. D = G:K=:0:M,&E: F = M:P. Si 
yero, neges i.ni^nimos efiè N, O, M, P ; fine 
(^ ^, S, T minimi in daris tationibus. Quum 
ergófit A: B=:Q: R; & A, B minimi fint: 
B metietur f'. R. Eaùem ratione C metietur 
R"; jrgg_'&e G rgetjerijiieviidem R. . Quare 
qùum fit G: I^=C:D=:R;S:nuraprusK' 

' , ^ ^iftietutS. V Sefi guia E : F =: S: T, 5f. E, F 

.. minimi funfi pi^titur quoque E ijpfmn-S. Er- 
go e tandem M metiretur S , maior nungrem. 
Q.E.A. 

PROF. 



fiJ, 

P.RÓP. V. THEOR. ■' 

A 2 C 4 jj, flj»im(m«riÀB,CD 

. B j D J . ratiojtem balista ex la- 

T^^ ~T^ ''"'"' A, e, & B, D 

ù v<r" rti»>./«»iAB!CD = 

E5.F6, G,o (A.C)+(B:D): 

■ Nam fumtis*' déinceps minimis E, P, G in ». 4- 8. 

' datìs tarionibus A; C&B:D; qtìÌaE:Ò=*'- ^''«*^■<'- 
(E;F)-h(F:G): emE;Gc=(A;C) + (B;D); 
lam B ipfam C mulcìplicaiis faciatBC: fic èrit 
AB: BG="A;C:=*E:F. Siihilicér BC:v. 17.7. 
X:D = " B : D = ♦ F : G. Ergo ex acquò' ♦• wnftr. 
AB: CD=a:E; G=(A:C) + (fi:D). Q.x- m- 7- 
E.D. 

PROF. VI. THÈOR. 
A 16, B.i4, C j(S, D J4i E 81 . 
F 4 . G 6 , H 9 

Sifiterint qnoUuhque àunteri A, B, C, D, E 
deincepi propórtiénaltt ; primut autetrt A ffcwt- ' 

dum a non mtiatur.- ne^f alm a^^uii vlium 
hietietùr. 

i. Numeros hos dèinceps te non rtietlrì 
Jia'tét: quia Ci B metiretur C, A etiam metire- 
hir" ipfuni B, cóntfà ftypòthetTii. '^ sa,«ilef.7.. 

2, Néc viiqs , vt À , vilurÈ 
hit, Q'ùot' énirri ^ni fumti / 

mantvir fninimi ^ numeri jn t j3 «_ ^_ 

^"uifìAtF.G.Fl: hiiìc eriC^A: r- H- 7- 

gùià A: Bi=:F:Ò,'Sì A ndii li 

que F meciét'ur G ; quare F v 5. t a». 7, ■ 

quir. Hirtc, (^itt F & fj primi • fmt ihter*- ì- 8- 
N 3 fé. ■ . 

II. i-.,i ■■.Cooj^lc 



ij>8 EVCLIDIS ELEMENT. 

5. M.ifcf.7. fé, F neqliit ^metiri ipfum H. Ei^o nec A ■ 
m. ».(kf.7. meriri poteft* ipfum C. Q. E. D. 

PROF. VII. THEOR. 
A 2 , B 4 , C 8 , D Ili 
Si firn-ita qmteimqiu numeri tleiraept fr»' 
fortion^r (-ri- A, B, C, U), primus autim A 
ntetiatur . extrtptwn D : !ffeaindttm B metii' 
titr, ^ 

. . bi oeg^s: neqae alius aliquis vllum * me- 

** ùetar, ergo nec A ipfum Dì centra hypo- 

theCn. 

PROF. VIIL THEOR. 

Al, C4, Da, Elfi „_,, i R -««,— I 
Gì, Hi, K 4, L 8 T^^ .. .."T^ 

Eì,M6. Nu, F24 f^jFrrr^r^ 

auat inUr tot eadmt mimeri dtineeps propor- 

timalej, Midrtn & mter aUot E, F, «sndaa 

cUtn ipp A, fi rationem haheiaei^ ctident. 

^. tf. 7. Sumrìs enim^ toiìdem mìnìmis G,H, K,L, 

•• )■ &• quot limt numeri A, B, C, D, & in eadem ra- 

r. hyp." ratione: enint G & L ' primi inter fé, & ex 

!•- at- 7. aequo erit " G : L,=: A : B = * E: F. Sunc 

*" "■ ^" autem '^ G & L miijimi: ergo • G aequaliter 

metitur ipfum E, atque L ipfum F. Sed quo- 

ties G metitur E, toties numeri H, K metìan- 

turipfos M, N. Numeri ergo G,H,K,L 

ipfos E, M, N, F aequaliter metienturi ideo- 

£. 10. def. 7. que E numeri G , H , K , L in eadem ottone 

&IJ-7- eruiitjinquafunt E, M, N, F. ErgoE,M, 

N.F 
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. N, F eandem cuiri ipfis A, C, D, B wrioMm 
habebonr, & ergo deinceps proportionales 
erUnt. Tot iginir inter E,F cadunt deinceps 
proportìonales, quo: inter A & B, Q. E. D. 

PROF. IX. THEOR. 

A8, Cu, Di8, Bj7 „.'^''*^«»«^'"A, 

£ j Dimer Je prtmtfuc- 

Pj q, rint , ér irtter ijfat 

H 4, K 6, L O mmerideinccpt^ro- 

M8. Nu, O18.P17 ?f7««^'C.D^'^ 
cidertnt: tjuat iraer 
i^ot A* B e»d»oS numeri dnnceps prvportiotta- 
teff Mùtim ifkScr TJtrumque afinm A, B&' 
Vfdtalem E dtinecpi proportiojiaìts tadeat. 

Sume enim* in eadem ratione, in qua iUnt •• 3f. 7. & 
A, C, D, B, duos minimos F, G, & tres mini- J" ■• 

jliosH,K,L, & lìc porro donec fumtoruni 
M,N,0, P multitudo aequalis Jìat multitudi- 
ni datohim A, C, D, B. - Htnc, quìa & A, (% 
D* B minimi ' funi in eadem ratione. erit<r- 1. 8- 
A=M, C = N, D = 0, B=P. Et quia* f- ™- '- 8 
H=F«: eritEr F=* F: H. SimiUterquia *' ^■^■^^■ 
A = M = HF: eritE: F = H:À. Ergo 
■fr E, F, H, A. Bodem modo detnonftratur, 

-effevrE»G,L»fi. Q.E.a 

PROF. X. THEOR. 

Si hter dms mimerà A, B, £/ tmit/tttm C 

dfìtu^ frepcrtionaUt numeri D, E, & F, G 

etciderint: ^uat itUtr ^/trum^s ^firwm A, B 

' &* vnàafem C cadimi numeri deineepi frodar. 

; ' t^ 4 tìoaaktf 



.Coo'ilc 
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timaki, tatidfm if inter ijt/ot A, B mmeri 
deinctpi prapoitioMifi ciuttnt. 

> Ntìmerùs enim" D 

A8i H I2t Ll^, B27 ipfumF makiplieaiis' 

E 4, H 6, G 9 éciat H, & fumatut 

Da, Fj K=HD,S!L=HF. ■ 

C I Et quia poijjtur C : 

D = D: ÉlCvero 

'■*■ '*■ 7-ìpfum D meritar* per D: metìeRlr'' quoque 

»"'"7''I"P''™>Et>erDi &ergoE=:»D'. Rur- 

fus quia ponitiw C: D::^È: A : etitAiiED. 

Eadem ratione G==F*, & 6±= GF. Qùum 

«goftE — D'&H = FB:,erirP:.F==« 

E;H. Uem quiaH!=FD,iG=F*: 

eritDrF = H:G. BrgeE:H = HjG. 

fturfiisquiaK=H0,*L = HF: erit A;K 

Jl■■?•^ =:>:E:H=D:F=s+KiL. Similiter qiria 

**'• L=HF,S!B=GFieritL:B=»iH:G = 

E;H. Quate # A,K,L,B. Q. E. D. 

PROF. XL THEOR. 

- A'4. ABtf, B«5 ]^ ^" .T^ 
A 2 Bi f'Mii'itoJ A', J , ,ww ■ 

"' vteiUttt f*op9rtitìiuUi AB 

plieatam ruùmevt baiePfiut, t^m latm Aèt- 

iet jcd latta B. 
» « 7. I. Eft enini A': AB = -A; B=* AB: B'. 

^V^7■ (Ì.S.D. 

^ 1. Quia (per dem.) -ff- A*, AB, B*: erit 
,.i..arf.!. A': B'=V(A^ AB)'=:(A:B)'. Q.É.D. 

' PROF. 
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PROP. XII. THÉOR. . 
A' 8, A'B u, AB» 18, B' 27 
A" 4 , AB « , B " 9 
■ A 2 , B j . . 
Siter Jaot niimeret cubar A', B ', duo meMi 
frapmiìimalei A» lì, AB* cnduìà. , Et ctUuxA.* 
adiuhitm B* tripUctgam babet rationem eiut, 
quàni latui Ahibet ad tatui B. 

i. MainA:B = >A":AB,&A:B='AB'i, „ , 

B'. Sè(ÌA>:A>B=»A»:AB=A;6. kur- '■'• 

Su A*B: AB«;= • A; B.item AB": B' =' , „ .. 
AélB'=A;6. Ergov^ A', A'B, AB'.B'. 
Q. E. D. 

2. Qui» (perdeiii.).fiiA',A'a,AB', B':{.ii.(lrf.j 
eritA'.B'=J(A>:A'B)'±=(ArB)'. Q. 
E-P., - . 

PROf. XIII. THEÒlli 
. Ai, B4.CS 
A'4, AB8, B"i<S, BCp, C'(i4 • 
A'e,A"Bi6,AB'3^B»<i4,B"Cu8,B6'2j(i,C';« 

Si fmt tputcunàue numeri A, B, C deiiuepi 
proMrtionaler , £r pruu^tT^ucfe ipfitm multi- . , 

fUcimfaciM aliijtlai A% B', C; faSIi ex ipp, 
ffoporlitnalet erutti. Et^jiefitiafriueipioiiu^ 1 
rneri A,B,Cfallot A», B*, C» mitUiphcaMeiy 
tlioi A^,B^,C^ faciant, & ipji propqrtiotialet 
èruttt: pt femfer circa cxtremeiliscrotttinfft. 

Expoiìtis en'Bii numeris AB, fiC, A*B, A&f 
hXfiX,': crit'-if-A'i AB,BVitem-i*-A'j,. ,. i, 
A'fl, ÀB*,B*, fi5?mji^omfyum^qij^mTiume- ... . ' . 
rorum rationes eaedém rationi A ; B. Siihi^ 
liter B», BC, C* funt deinceps proportionales 
■ '■ ' '- N s in 
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Al, B4, C8 

A' 4, AB 8, B* 16, BC J2, Cf&f 

A»8,A»fli6,AB*ji,B«(S4,B«Ci28,BC»l56,C»jra 

in mione B: C, paricerque B', B»C, BC*, C> 
in eadem ratìone deinceps pruportionales. 
Ergo quia , A: B=: B : C, enint A% AB, B* in 
eadem ratìone, in qua B*, BC, C*; nec non 
AS A*B, AB*, B* in eadem ntione^inqua 
BS B'C, BC% C. Sam autem tam illì quam 
hi inter fé moltitudine pares. Ergo ex ae- 
quo* A*: B»=B*: C»; fi£A>:B»=B»:C». 
Q.E.P. 

PROF. XIV. THEOR. 
A»4.AB8. B»«S „„i.,^ R.fS^i,^ 



A ktMf B mftinttr. Fi fi Ut»s A matia^a 
latuf fi: £f quadratMs A* ^tadrdtum fi* me- 
aetur. 

K. 1. » 1. Sumto enim numero AB, enint * dein- 

ceps propottionales A% AB, B' in ratìone A 

*- 7- ^ ad B. Ergo A* metietur * AB. Hinc quia 

^io.<U£7. ^a. j^_A: B. metietur etìam ^^ A ipfum B. 
Q. E. D. 

Mg. 7; *• Si A metitnr B : quia A: B*:=r A*: AB, 

A* quoque metieturi* AB. Et quìa A": AB 
= » AB: B* : metieturi* & AB ìpfum B*. Er- 

E. n.n.7. go! A* metietur fi*. Q. E.D. ^ 

PROF. 
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PROF. XV. THEOR. 

. A' 8, A»B i6, AB' j2, B' tì4 
A* 4, AB 8, B* 1(5 ' 
A i, B 4 

ili nwnerus cuhiu A* metUnur cuiutn tatme- 
rtmt B' : (f Uaut A Utui B mttiftur. Et fi 
laius A ktut B mctiatur: if atiur A' euiim 
B' metietur. 

i. Sumtts enim numeri» A*B, AB', quia* 
deinceps -in ratione A ad B proporciona- ». ». I. 
ies fune A», A^^, AB», B',&A» ipfumB» 
metimr; metìetur & A* ipfum A'B. Qitfre 
quumfitA*: A"B = A:B: metienir & A'«.jB.d«f.7. 
ipfum B. Q. E. D. 

1. (^ia, iisdem iimitis, di* A : B ==: A': 
A'B, & A ipfum B metiri ponitur: metietur* 
&A'ipfumA*B. Quiire qaum fit T-- A», 
A*B, AB% B ' : pater « & A» ipfum B ' meriri. f . a. «. ?• 
Q.ED. 

PROF. XVL TH20R. 

A'o B*«S Si nttmerut ^tAdrasus A* non 

A n nitìiatur ìfuadratum wrnierumt^ i 

'• * nt^e latuf A latm B metietur. 

Bt fi latut A non metiaxur latui B : nefte bie 

quadratta A" ^adrattm B", 

1. Si .enim A mecirerurB: A*etiam meti- 
retur'B*; centra hTpothefin, '• **• •■ 

2. Et fi A* metiretut B*: A etiam*" menrè- 
turfi; contrabypothe£n. 

PROF. 

II. i-.i-.Coo^lc 
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PJIOP. XVII. THEOR. 

. , -, Si mmurui cuhus A* «OB me- 

A R ^^ tittur ctthum namerwn B' : w- 

' * *' ° ' 5« lìtui A J«l«/ B maiaitr. Et 

ji Utui A non Ttutiatur latut B: lufte eahui A* 

euhm B' mtìimtr. 

I. Si enitn A metirewr Bj A* qiKKlue me- 
■• ij. 8. ' tiretur' B*, contra hypothefin. 

1. Si A' metirénir B':' eciam A metiretur 
B; contra hypóchefin. 

PROF. XVia THEOR. 

'"■'^l-'^ *i„ ./«»,«<o«»-«/AB,CD, 
AB6, BCu, CDh i^, ^^ p„y«i,^ 

M& BC M*. EtfUimt AB ini yteam CD 
ét^licmm rnìomm iaèet tiul, qium Itìuf 
kamloium A t'bit 'à ÌKmkgiihi laiu C. 
'■"■'■,,, ■• Ouiaenim AB ; BC = ' A:C,6t A; C 
•'=',?«* = ♦ B: D: Kit AB: BC=B;D='BC: 
CD. Q: E: D. , 

2. Quum .fr- AB, BC, CD (pet dem.): erit 
ÀB;CD' = (AB:BC)" = (A;C)>;=(B: 
D)'. Q.E.,tl. 

* Cor, Hinc inter duos finriles planot eadit 
fniis meàius' propoitionalis in ratione làtetum 
hoqiologoruoi. 

/ PROF. XIX. THEOR. 

A i. , B ), C ;, D 4. E (S, F io 
ABC 30 , BCD 6o , BDF im , DEF I4a ; 

AB 6, BDii, DEH 
V [tner 
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ìraer Jmt fimìlet fàlìtku mmterot ABC, DEP 
àuù mtdii propprtienaUs BCD, BDF cdduntt 
Et folidut ABC ad fimiiem filitkm DEFfrl- 
pUcatam.rati<mem bùbet eiur, ^am Un^ ho- / 

mlòfftm A, vel B, yel C habet ad bomokgum '" 

■Jatui D, vel E> vel F. ■ 

-I. Gapiantuc-eniffl numerì AB, BD,DE,. 
BCD, BDF. Et quiaA: B=XD:E: emnfJ-je. >'«'." 
AB, DE fimlles plani, & -ff - AB, BD, DE in *; ^^7- 
ratìone A: D, velBiE, vel ClF. Eftautem 
ABC: ftCD =• AB: BD, & BDF : DEF =- •■ V- 7' 
BD : DE. Quare ASC : BCD :=^ BDF ;' DEF 
= G: F. Deniqae BCD : BDF ^ * C : F.-- 
Ergo ^ ABC, BCD, BDF, DEF. .' Q. E. D. 
». Quia ergo -f^ ABC, BCD, BDF, DEF: 
erit ABC: DEF =^ (ABC; BCD)» = v (C: ^- "■ ^^-fr 
F)»=:(B:E)'=(A:D)». Q. É. D. ^-''^'^ 

* Cor. Ergo uitei; duos lìmiles Tolidos cadunf; " . * 
duo mpdii propoitionales in tatione laiemm ho-' 
mologorum. 

PROP. XX. THBOA. 

A tt C U, DtS '■ n I, 

■r* e . e. f < rw A, B VTtut meJtttf 

Di, fi tit 4. ti 6. ^^op,rt,-«^C«*irt.- - ' 

numeri À^^ fmiUi plani iruja, 

Sume mj^wnos D, % in ratiqné À ad C. Er- 
go' D" ipfup^ A, a^qualirer metietur^ ac E ip- j. ai, 7, 
lum C. .M^pacuT P ìpfum A pere. Ergo 
DF =' À,"^ E^^ =: ' C. Ergo A planus f *■ 9. «7. 
npmenjiséft/cùius. lacera fune p, F. Rurfuf^ .i.def.;. 
qttia A : g =.VC :,6 ; sudimi quoi^ue D, E >i- byp. 



aoS EVCLIDIS ELEMENT. • 

.-AB, Clz,B.8 2"''"r''-^°"'^'^* 

D I, E j, F 4, G tì .T*= i ° ™«'^^ 
ipfumCperG.Eme- 
tletur quoque B per G. Ergo DO = C, & 
EG=:B. Qoare & B eft numenis planus. Et 
ì.lllk.-j. ^""^ DG=C = EF, ideoque * D : F = E : 
G: erunt A & B fìmiles" numeri plani Q. 
E. D. 

PROP. XXI. THEOR. 
A 34 > G 72 , D 216 , B 64S 
E 1, F 3, G 9 
Hi, K 1, N H. L 3, M j. O 71 
£ ìnffr «Aku monerot A, B jAw tHediÌpro~ 
pertiotutlet C, D ctdaM: tmmeri A,Bfintìlet 
foUM erwit, 
A. ]$■ 7. Sume'^ tres minimos E, F, G eandem cuni - 
A, C, D racioneffl habemes, & ei^o deinceps 
II.' j. 8. propoitionales: & erunt E, Oprimi'* interfe, 
y. 2». 8> ><&£ iimiles plani ' numeri. Sìnt H^ K laten 
ipfius E, & L, M 1 ateia ipfìus G. Erunc eigo 
{. COM8.8* E, F, G pFOponionalet in rarione ^ H: L vel 
K; M. lam quum E, F, G eandem cum A, 
* •♦• '• CD rationem habeant : erit E: G = • A : D. 
*■■ a^ 7- Et ^uia E, G primi funt , ideoque * minimi : 
t- "• 7- emetientur ipibs A, D aequaliter. Metiatur 
«.9.«-7. Eipfum AperN: ergoEN = 'A. Sed E 
».i7.on.7.__ yj^. ergo Aeft foIidus*mimeruB, cuius 
iatera H, K, N. Rurfus quia E, F, G minimi 
lùnteandemrarionemhabentium,quamC>D,B: 
E ipfum C aequaliter metitur, ac G ipfum B. 
Metiaciir E ipfuia C per 0. Ergo GO = B.. 
Sed 
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Sed G = L M. Quare B eft folidus, cnius 
latera L, M, O. Denique quia A r= EN , 2c 
C = EO : erit ' N : O = A : C = E : F = •• »7- 7- 
H:L=:K:M. Quare fimiles*' foHdi fujK*-*^*'^^ 
A, B numeri. Q. E. D. 

PROF. XXIL THE6R. 

' '^ Jeineep/ prcportimaUt fiu~ 
rita , primus Aduttmp qiuuirattUf &* ttrtiur 
C quadrata erit. 

Nam A, C fìmìlès?! fiint plani numeri. £r- x* >o- 1. 
goquum'^lateraipfiusAaequaliafint: *erunt.*"* 5^'* 
£c lacera ipfius B aequalìa, ideoque "^ erit fic *' ^* 

Gquadratus. Q.E.D. 

PROF. XXIII. THEOR. 
A 8 , B 12 , C 18 , D 17 
Si quatuor mtmeri A, B, C, D dehcm prò- 
portionaUs fuerint , primuf auttm AJa cttiuf,- 
(S qHortus D cuhus erit. 

Nam A, D lune" fimiles folidi. Ergo & D "^ *>• l> 
cid>us eft. Q.E.D. 

PROF. XXIV- THEOR. 
A 4. B o Si duo mmeH A, B ^«r/# 

C ifi ' D 16 »''rtw««« haieatu, quam mime' 

nu quadratui C dd tfuadréttim 
tutmervm D, prinau tmtem A fa ^idrgtua 
&ficundut B qttadrgtuj erit. 

Quia enim inter fimilei plaftos C, D, vnus 
(nediuiprÌ)portionaUsi««adit; acA:B=::C:Df H. n. ». 
cadet 

I,. i-.<i",Coonlc 
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y. S- •. catlet quoque int^r-A, B vous v medìus jm'O- 
*• '** ** jwrtionalis. Ergo iSt B ^ eft quadratus^ Q. 
- . .E.D. 

* ScèoL u .Ergq tario nunwrì quadrati ad noa 
quadntum bequìt exliibeti per duos quadntosnu- 

* Sckol. i. Et fi A nnmems ad nnmerom B eft 
vr quadrata! ad qbadraTum: pumerì A, B fiinìles 
Pani flint. (pU m. (. & dem. huius). Ci bine 
di^miicf plani non (uot vt qiqadratas ad quadra- 

meo.' . . -, , 

PRpJ. XXV. THEOR. 

-, Si due ntmeri A, B iitterfe 

^ /*■ * ^ ratjonem haheata ^ quam nmnerut 

' ' cuhus C adcubwn numerutn. p» 

primus ataem A Jtt cuèus .* tf fecUnéu B cuius 

erit. , ■ ■■■' ,■ 

Quia ^im C,n (ìmiles fglidi funt; duo 

1. 19. 8. medii proportièriajes intér ' eos cadunt. f r- 

<. g. 8< . go,& tnter A, B duo medii proporcionales^ 

1- »}• 8. \;a(junt. Quare quum A cubus fict B etiam" 

cubus erit. Q. E. D. 

* Ergo ràtio'numerì cubi ad noa cubitnt repe* 
tiri aequic ia duobus numeris cubia. 

PROF. XXVI. THEOR. 
■ „ « . Similet ^lanitam^ Ai 

U li i. 2. .*. 4 qtfafn Humet-Uf ^uadratat 

ad quadratum nomeram. 
5. t«. g. Medius pfgpprtioaalis, Inter A, B cadeus*. 
Ji.i. fit C, & fumantm" minimi D, E, Feandem 
■ ■ ■' quam 
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quam A, C, B rationem Iiabenttum. Ergo^'**'-''*''*'!' 
D, F quadrati erunt. Et quia D : F ='* A : B : '** '*■ '" 
habebic A ad B rationem quadrati ad quadra- 
tura. Q. E.D. 

PROF. XXVII. THEOR. 

A ifi , C 14 , D jfi , B J4 

E 8, F 12, G i8, H 27 

Sitniks /ilidi numeri A\ B inter fé rationem 

bahftt) ^atn numerur cuhui ad cuhum ttume- 

rum. 

Nam medi! duo proportionales inter A, B 
cadentés ' fint G, D, & fine E, F, G, H totidem ^ ». 19. 8. 
minimi & in eadem ratione ac A, C, D, B. ^' *" '■ 
Ergo' eonim extremi E, H cubi erunt. Hinc, ^, „, ^ - 
quia A: B="'E: H, pater, effe Aad B, ve *. 14. 7., 
cubus ad cubum.- Q. E. D. 
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PROF. L THEOR. 

5- 

AB ìH 



. , - Si dmfimilei plani numeri A« 

A 6» fi 54 g jr^j-g mukiplicataet aliquem fé* 

A*^ """*■* ^'"^*' ^^ fuadratui 

Nani nomerus A fé ipfum tnulciplicans {a~ 
•• V- 7' ciat quadraram A*. Ergo* A:B=:A*:AB. 

Et quiainterA&B vnus medius proportiona- 
y" 8.' * lis-^cadit: cader eriam'" rater A*& AB viius 
& 22. 8* medius propOTtionalis, Ergo AB eli * qua- 

dratus. Q.E.D. 

PROF. n. THEOR. 
A j , B 12 SiJm numeri J'efe mukipUcsih 
AB ;6 tei A, B, quadrstum numerum AB 
A^9 enfant: ftmiles plani erunt. 
Sumatur numenis quadratus A*. Ergo A : 
(.17.7. B=i'A*: AB. Et quia quadrati A*, ABfi- 
miles plani numeri funt, & ergo ìnter eos 
^ 18- 8. vnus medius proportionalis ^^cadit ; cadec 
n- 8- 8. quoque inter A & B vnus • medius propor- 
tionalis. Ergo A & B iìmiles plani funt * nu- 
meri. Q. E. D. 

PROP. 
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PROF. nr. THEOR. 

. j j.g . Si cubia mtmerut A} fé ip- 

fi * /ùmmuhipUcanifutiàtaliqMem 

Al '^'' ^'^'" A'-^**"^ "*■ 

Sumitur enim cubi A' la- 
tus A, Ae haiue qoadratum A* 
= ' AA. ErgoA»=:"A*A. Quare*i: A*. i8.de£r. 
= A: A», & i: A = A': A*. Ergo inter i& "■ ^*^^ '»■ 
A' liso nwdii proportionales cadurjc. Quia *. mT.rj. ?. 
vero* i: A'rrA*: A', totidem «iam '* ìnter (*• 8- 1. 
A* & A* cadunt. Ergo A' cabus ' eft, Q. •• 'J- ■• 
E. D. 

PROP. IV. THEOR. 

A - „ Si mtmeruf euhut A cu- 

li^ < AD fi *^ iumterum B muhipltctnt- 
A 64A0 1I0 faciatàUftm: faata A&eu. 
Imt trH, 

Siimatur numerus A*,quì eriam'cubusem, ^ j. p. 
Et qun Ai Bzr* A*: AB: cubus erìc t ì^& «■ is. ?• 
AB. Q.E. D. '■'*■ •• 

PROP. V* THEOR. 

A - n ,- ^ ''«f «' rmttttttt A «•» 

À"i+,ABa.is '^'^friir/'* 

^ canr ftciat cwum a!&'. 9 • 

SiunBnir numenu A', qm cubus ' erìt< Et «■ ). 9. 

|ftM A" 

fi.D. 

Ox 
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PROF. VL THEOR. 

A 8, A* 154, A» siz 
Si mmurta. A fi tpjum nmltipUeam cuhum 
A^faciat: l^ ipfi A cubiu erit. 

Sumto enim cubo numero A*, quia A*: A* 
%ili =''A*:A:eritAXcubus. Q. E. D. 

PROF. VII. THEOR. 
.2 rum uliauem B muHifUeofu tjitem- 

c Vi ^"*" ■'*"'" ■'■ ^'*^'*' ^^ ^"^^^ 

'* trit. 

+, I). def.7. Numerum enim A metiatur "^ numerus C 
-^V^f- perii. Ergo A=- CD. ErgoAB=CDB 
•■''^ ^•folidas-eft. Q.E.D. 

. PROF. Vni. THEOR. 

■rri. A 3. B9. C27. D81. E243. F719 

Si ut imitate quetcun^i numeri A,B, C, D, 
E,,F deinceft prsportttnakt jnerijit : tertiui 
qiddem ab vnitute B quadratut ejl , &" vtutm 
i?tttrmittentet omnej D, F ; ^uartut autem C tjl 
cuiur, (f duoj intermHteìtter cmnei F;yfp*»- 
niuf vero F euhut jimul (f quadratfu, i^qmn- 
.que iatertmttentei omnei, 

I. Quia enimi: A =A:B: vnitas ìpfuin 

$.x>,deÙ7.A. aequaliter metirar^ »c A ipfum' B. Ergo 

I ofa*. 7. ^ V^^ *^ ipfum metitur T numenitn B, Si hinc 

,,».». B = * A • quadratus eft. Ec quoniam ■— B» 

C, D: erit* é&O quadratus. ÌEadem rationa 

& F quadratus ent, St vnum inceimittentes 

omiies quadrati erunt. Q. E, D. 

3. Quia 
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i. Quìa eft i: A=3B:C: metìetur B ip- 
fam C per A, 5( ergo C =:* AB ^3: A* cubus ». y.tx. 7. 
cric. Etquumfim-frQD. E, F: erU^&pv aj- <• 
cubus. Et fimiliter omnes duos ìntermitten- 
tes cibi eratit, Q. E- D, 

j. Et quia F ctiam oftenfqs eft quadrams: 
fèprìmus F la quadraras Sa cubus fimul eli; 
ìdemque parìcer demonftratur de omni quin- 
que ìntennittence. Q. E. O, 

PROF. IX. THEOR. 

•fr- 1. A 4, B uS, C 64, D 2j6, E 1024, F 409S 
TT'i,A8(B(S4, Cjj2, D4096, E32768, F26:i44 

Si di vtùtate tjtMtcHftqtu numeri A, B, C, D, 
E, F demctpi ^ùj/ortionales fuerint , qui vero 
pcjl vniutem kjlt quatiratuf ; tf rtìitptiomne^t 
^itdrsti trunt : fi jw f o/I vnkatem A p eubiis ; 
&' rettala omnet euii ertmt. 

1. Sitenim A quadrams. lam tertius B, & 
vnum intermittentes omnes D , F, quadraci ' „ « , 
fum. Sed quia funt~- A, B, C,& A quadra- 
mi eit : erìc ^ C quadratus , bine & E &c. j. „, g, 
Omnes ergo quadrati funt. Q. E. D. 

2. Sic A cubus. latn quartus C, & omnec F, 
qui duos intermitnim, * cubi funr. £c quia 

it A = A: B; & ei^o B = 'A*-: erit & 'B,.M.d«f.7. 
.cubus; quare fii E cubus* erit. Ec ob —■,*5- "■7' 
A, B, C, D» erit, &* D cubus. Et funiliter re-J|; fj. ^ 
liqui onmes cut» Auit. Q. E. D. 

O j FROP, 
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PRO?. X. THEOR. 
j, A2, B4, G&, Ditì, Eji, F(l4 
Si ab vnitate ^òteùnqut maturi A, B, C,D, 
E, F dtinccpt proportionalet fuerint^ ^ut vera 
pofi vnitaUm kmn p qua^atus \ ncque aUut 
vllui quadratus crit, praetertertium at vnitate 
B) (f vimm intermittentet emnei T>,?: fi, qui 
vofi vnitatem , A non fit eubui ; nequi alim 
vBus cuhut erity praeter quartum ak vnitnte C» 
C' (kof imermiiteKtet omnei F, 

1, Non fit A cjuadratus, & tamen C qua- 
dratus fit , fi fieri poteft. Ergo quia S» B qua- 
li. 8. 9. dranis^^ell: A ad eam rationem habec,quain 

quadratus B ad quadratum C, & hinc A qua- 
»• *♦■ 8- dntxks^ GThìcoìitra hypetbefifK Simijiter often- 
dem'us nullum alium quadratum eHe pnetcc 
B,D,F&c. Q. E. D. 

2. Si A cobus non Ik, tx. tamen D cubdi 
cflet : quonìam C 1:11608/* eli ; haberet & B ad 
C rattonem , quam cabus C ad cubum D* & 

» aa'de£& ^'"5° 'P^^ ^ cubus» effet. Hinc quia, ob i ; A 

V«. 7. =A:B,eftB = *A-", e(ret& A cubus f; 

f- *■ «• centra kyp, Similiter oftendemas nec vllum 

alium cuhum «(Te pnecer C & F &c^ Q. E.D. 

' PROF. XL THEOR. 
■fr 1. A j, B jj, Ca?, D ai» Ei4j 
Si ab vnitate quetcunque nrnneri Ay B» C)D, 
E deinctpr pr<fortimahr fuerint : mnor A nut- 
iorem D metitur per alifum C eomm^ ^pmt 
in numeri/ proporttonalibut. 

Quia 
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Quia enim eft i : A = C : D ; acque me- 
tkur C ipfum D''ac] ipfqm A. Ergo &; A ^.ao.def.?. 
iplum D aeque' metituracupfumCiideft" ^ '^'^7 
A metituc D per C, «. p- ■ 

* Pariwr, fifumantur B&E,dc[nQnftratur 
B metiri ipfum E per aliquemCinter proporr 
Honales : quia -P i: B = C: E. Q. E, D. ♦• 14. 7- 

* Or. In ferie numerorum ah vnitate deiiv 
Ceps proportionalium fecundus A ^uemuìs O me* 
tlcor per pcoxiine praecedentem C, 

* S(ko!. I. Et hincfeciindusA quemuUCnml- 
tìplìcaas fàcic pmxime fe%uentem D. 

** St&ol. a. Si numerus qui meticnr allineiti 
ex piopoition^lìbus noa Tit vnus proporcionalmm : 

ncque is, per quem meticor , vnus ex proponio- . 

nalibwwit». "'j!; 

PRQP. Xir. THEOR. 

T7-i» A4. BhS. Ctì4v D 2J« 
Ei, H8, Gj2, Pus 
■ Si ai VM&atif (pttììéet numeri A^B^C,U Jf- 
tMcept prtport^aki /ueritit ; quicunquc prù 
marwn fmmerum E metiuntur vbimumDJtaem 
Ef «Hm A% qui vnitati prnximut ejì y mftienlw* 
Si negas E metiri ipfum A ; emnt 'l' E & A 
primi inter fe. Metiatur autem E ipfum D ^ 3'* 7- 
perF: &eritEF=E«D=:*Aa Quare 
A: B==;^'F :C. Sunt auiera A, E primi ^«i/j,";,'^ 
incer &, &V' mìnimi: hinc E mecicur * edam ^ ip. 7. 
C Metiatur per G. Ergo EG z^** C =* *• «J- 7- 
AB. Q«areA;E=*Cl;a Hinc E meri- *• *"■"•' 
tur * ipfum B. Metiatur eum pM H, Ergo 
EH=-B=:''A* HincA:E=^H;A. Ergo 
£ metìetur (^oque^ illfum A. Q. E D- 

r ' O 4 * Stbel. 
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* Sebèl. ì. Numeros prùnos, vinmuffl metiens, 
metitnr omnes vldmam ptecedentes, pei cor, ii. 9. 
& ji. ax. 7. 

' Scimi. ì. Sì quis numenu, prtxùmam vni- 
tatinan n)eticntivltiiiiuintnetùicui,nuineruserit 
compofittis. Si enìm prìmus eflei, metiretor prò. 
xiiBuin vnitati. 

* Scbai. ;. Si proximus vnitati lit numcnu 
prìmus; nulliu alius numerusprìnius vltimumine- 
tietur. Si eniinaliu5.meiiretur,viiiiatì proximuin 
^aoque metiretur, qui ergo primus non force 

PROF. Xm. THEOR. 
■rhi, As, B2J, Ci25,Dtì2y 
E-- H -- G— F-- 

5* ai vnitate quotcun^ numeri A, Bt C^ D 

Jeinceps proportitiiiales fuerint , <pà vere fi^ 

vnitaxem Aprimusjit- maximumì) nuiltualiur 

, metietur , praeter eos A, B, C, quijùnt in nu- 

meris proportioHdUbuT. 

Si enim fieri poteft : tnetìatur vitìmum D 

aliquis numerus E, qui non idem fìc cum ali- 

quo ipforum A> B, C. Ergo quia E nume- 

4- j- fchol. rus prìmus efie ^ nequit : compofitus erir. 

* 'ìi. f- Qu3re ipfum E metìerur' aliquis primus, qui 

nullus erJt praeter A. Siquis enìm alius me- 

S. ai. 7, tiretur ipfum E: idem* quoque ipfumDme- 

tiretur; quod fieri nequitC Ergo A metie- 

tur E. lara metìarur E ipfiim D per F: & F 

..»,fch.ir.p. nullus ex jpfisA,B,C eflè'poterit. Sedquia 

"^itì jT Fmetienir"D: eodem modo, quo ante- de- 

A. 9. ax. 7. monflrabitur , F compofitum e:^t, quem A 

it. 1 fch. metiamr. Et quia, ob EF = * D = '^ AC, 

». %?7. ellA: E=:'F: Ci A vero ipfum E merinir: 

Fqoo- 
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F quoque ipfam C^ metietjr. Metiatur per 
- G^qui nullus ex ipfis A, B eflè' poteric. Et 
■ quìaobFG=^C=:i^AB,eftA:F='G: 
_ B; A vero ipfiim Fmetitur: metietur^ & G ì'*®-™-'* 
ìpiàmB. Metiatur per H. Quum vero G 
nullus lit ex propòrtionalibus: nequeH idem 
' erit, qui A. Sed quum, ob GH^:* B ='* 
, A", fit A: G:='H: A, eodem vero, quo ante 
modo , demonftratur, A ipfum G metiri,qui« , 
G iprum C» metitur: patet, H metiri ipfum' 
A, & ergo A non efle ' primum ; contra hy- *■ "• '*•'■ '■ 
potiejin. 

* SeM. Quia fimiliter demonftratui, qncxl 
iprum C nullus nunerus metiatur, pneter A vel 
B : pater, qaod numeroS ab vnitate deinceps prò- 
poeti onale s , li proximus vnitati prìmus Tic, nullus 
nnmcTus metiatur, ni<t qui tnier tpfos pcoportio- 
lules habetur. 

PROF. XIV. THEOR. 
. Si mi?iimitm mmwum A 

A 10 . . . n ^ -i-i 

_ e Ti f""""* numert B, C, D me- 

P P tiantur: nuUuj alius Ttume- 

ruf ptimus metietur ipjittn 

A fraeter eos, ^i a principio metiebamuf ^ 

B,C,D. 

Si fieri poteft, metiatur ipfiim A alius E, 
per F. Ergo E & F' facient ' numerum A. ,. j; „. f, 
Quare quum B, C, & D metìantur ipfiim A: 
meiienrar quoque vnum f ipfiirum E,F. Non j. jj. y. 
autem metiri poflìint*" primum E:-erg(i alte- ». ii.dcf.7. 
rum F metientur. EftautemF<A. Quare 
, A non erit mìnimus, quem B, C, D metìan- 
tur; coMr* bypothffin. 

5 PROl'. 
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PROF. XV, THEOR. 

T\ p. C, aettitfpi proparttOMH 

*' + ■ lei , futrna mimmi otri' 
- fijttm tandem cum ipfit rationem baifnrùpn: 
duo ^ttilihtt emfojui ad rtliqwtm primi ffrtait 
(A4-B ad C. B-h C ad A, & A-4-C ad B). 
». jf. 7. Sumantur duo numeri" D, E. minimi ean- 

dem cum A, B, C rationem habenòum. Er- 
♦• a. 8- go? A=:D», B=DE,& C =E*. Et quia 
*] ^^jl D, E primi « inter fé funt; erit 4c D -i- E ad 
vtrumque'''ipforumD,£ primus. Ergo quia 
numeri D -t- E & D ad ipfìim E primi fune, 
-. ?«. 7. eric* & ( D+E ) XD ad eundem E primus. 
m. z. »x. 7. Sed (D -f- E) X D =* D" ■+• ED. Ergo 
p. 87- 7- D'-f- ED primqs eft ad E, hinc quoque^ a4 
r. L «, 7. £«^ pajgj igijy^. ^ _|_g gjj-g pjimum y ad C 

Similiter oftendìtur, eflèBH-C primum ad A. 
Denique quia D -4- E, D, & E primi Cam ìn- 
J.j&a;.?. jerfe: erit» (D+E)* ad DE primus. Sed* 
(D-hE)* = D* + aDE+E*. Ergo D* + 
2 DE +E* primus eft ■>■ ad ipfum DE, & hinc 
'l'eriam D*4-DE-f-É" ad ipfum DE, 6c pari 
rarione'^D'H-E* ad eundem DE primus erit. 
QuareS:'»; A-hC ad ipfum B primus eft. Q. 
E.D. 

PROF. XVr. THEOR. 
Ay, B8. C— - 
Si dm wtftieri A, B prmi iater fé futnat .• 
non erit vt primus Aad peutuiumBt isafeemir 
, dus&ad^ elium vllum. 

Si 
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^ 'Si etitm fieri poteft: fit C numerns talis,vc 
iìt Ai B = B: C. Quia autem A & B min»- 
ani' fiint eaodem cum ipfis rationem haben- *• 'h 7- 
tMica-i A metietur ^ ipfum B. Hinc quum. A * *'" '" 
qupque fé ipfùm metiatur: non erUflC A. B 
primi inter fé; eontra kypothe^ 

PROF. XVir. THEOR. 
A 8, Bu, Ci8, D27. E"- 
! Sifjwùit ^uotcnnqtte numeri Ak6,C, D de- 
inetpt pnfportiomle* i extremi autem ipfarum^ 
A, XKpfiMi ittter fé fint.- ,noH erti vt pfittutt 
A adfeewtdimk B iu vkmmt D sÀ aUum vUum 
Si negas; fit A; B=D:E. Quia ecgo A: 
D^'BiE.SjA.Dminimi^i A ipfum B^J'J-7- 
mecierar. Ergo, quutn fit A:B =:B: 0==; ,,11' l" 
C; O; maiietur B " ipfum C, & ergo iplùm-'' «. ao.(iéf.7. 
D, Qtiare & A ipfum D * metietur, & bine *• "■ "•?• 
A, D primi non enint; ctntra fypotb^, 

PROF. XVIII. PROBL 

Buoiut numfif A, B datif, foderare, un 
tertm ^p froportiomlii imeniri pojft. 

1. Caf. Si Al B primi iiiter fé fune : oftcH. 
fum Ì3m<^ eli, tertium proportionalem inue-t*. iS. 9, 
nirt non polle. > 

t. . n< r" *• C*/^ Sì Al B non funt 

B * wS pnmi , & A metitur B* : me* 

tiatur per C, qui erit tertius , 
proponionalis. Quìa enim AC = • B* : erit ,. p. h. ;. 
A:B=£B;C È-"*7- 

DKiliiHinvGoOgIc 
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A<f.B4, C- .i-C«/SiveroA.Bprii* 
B'wS minonfunt, nec A iplum 

B" metimr : neqait tertiuf 
proportionalis ìnueniri. Sì negas : &t inuen 

*' "dS ™^*-" *^'^ *'"S° ■'^'^ ^^* ^'' ^ metinir» B*; 
*■ **■■ ' eontra hyfetbefai. 

PROF. XIX. PROBL. 
Tr^tu mtmeris dutit A > B, C , eonfiderarej 
*n guartui ipfr frnportionalis hmeniri fojl^, 
A T> r jc T\ '■ Q/* Si A meri- 

' BC « "" ^ ^ P°"* '">"=- 

■*^ ' niri quartus propor- 

tionalis D, \s nempe per quem A ipftim BC 
«■ ». «• 7- metirar. Nam quia AD = ' BC : erit A ; B 
»''*■'■ =«C:D. 

A n r n *• ^^f S A non 

BC metitur BC: nonpot- 

" eft quartus propomo- 

nalis inueniti. Si quis enim elTet D: ob A: 

B = C:D, foret AD:^«BC, SiigiturAme- 

•• *^^■''■tiretur' BC; centra hyf. 

PROP. XX. THEOR. 
Frimi numtri phtrerjtmt onmipr6p''pa mui- 
titudine primorum mmeronm A, B, C. 
'' "* ^* A » R r Sumatur enim ^ minimiu 

'jj ^' ^ D, quem ipfi A, B, C metìan- 
tur, & apponatur vnitas. lam 
fi D •+• I primus eft: patet propofitio, 

, „ „ Si vero D-f-i primus non 

Ai. Bi, C7 n. . ^„ 

p" ' 'eft: metietur eum " pnmos 
"'3* ■ tJJ. S aliqutsE,quinHllÌ ipforamA, 

B,G 
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B, C idem effe potelt. Sì enimalicuieonun 
idem eflet: metiretur E quoque ipfum D, er- 
go &*" vnitatem. Q. E. A. Ergo nouus nu- 
merus primm E inuentus eli. Q. £. D. f ■ li u. ;. 

PROF. XXI. THÉOR. 
A 4. B6. C8, A-hB-h Ci8 
Si parer mtmeri quotcunque A, B, C enttf»- 
nantur: tatui A + B -h Cpar erit. 

Quia enim vnusquisque iprorum A, B, C 
partem X Uimidiam habet: totus etUm A-h x-S.dttj, 
B -)- C panem dimidiam ^ habebit, & igitur *" •■ "* '' 
par erit. Q, E. D. 

PROF. XXII. THEOR. 
Ay,Bj, C7. D9, A-hB-l-C-l-Dz4 
^1 impares numeri A , B, C, D tjuatcun^e 
ctmponantur s rnukitudo autem ipforum jtt vdr : 
totui A-i-B-l-C+D;jir trit. 
■ QuiaenimA — i,B— ^i,C — l,D — ifunj: 
numeri " pares ,& multiiudo vnicacum decra-«. y-def. 7. 
£Umm etiam par eft: erit fumina numerorum 
A — I, B — I, C — 1, D — i & vnitatum relì- 
duarum, id eft lìimma AH-B-t-C-f- D, nu* 
merus " par. Q. E. D. «. ai. ^ 

PROF. XXIII. THEOR.. ' 
Ali, Bf, Cj, AH-B-4-CI9 - 
■ Si impares numeri A, B, C tfwtcmufue eom- 
ipenataur; iS multiiudo ipfirum Jit tf^f • ^ . 
totuf A-4-BH- C tm^ar erit. 
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222 ■ EVCLIDIS ELEMENT. 

. An, Bj, Cj, A-HB-hCi9 
)!. 7. <!ef. j. NamquiaC — ipar'^eft,&A-hBicìdem 
T.^9'' parVeAi erit & A -(- B -+- C ■»- 1 numcrns * 
par. Ereo^patet tmoiéruna A-t-B-t-Cim- 
parem effe. Q. E. D. 

PROF. XXIV. THEOR. 
A u Si a pari numero A par itufetA* 

B 4 turii&rehquutA — Bpsrerit, 

T r- Quum enim tata A, quam B ha- 

I. 6. Jef. 7. A~B8 beat partenn (Umidiam':habebit et- 
ìam A — B paitem dimidiam , ii igitur ' par 
erit. Q. E. a 

PROF. XXV. THEOR. 
A 12 - Sia psri numero A ttf^a*" B 

h s auferatur: reliftus A — B mk- 

• par erit. 

t 7. iti 7. ^ Qaum enimB^conftetKcpa- 

***•'• Vi G & vmtate; A — C autem" par Citi erit A 
— C — i)id eftA — B» Bumerusf impM. 
q. E. D. 

PROF. XXVI. THEOR. 
. r n B ^^ "^ impari numero AB 
A....(-..u.H i^ar BC auferaturi rrli. ' 
quut AC pio- irit. 
Ab vtroque aufèratur vnitaa B D. Ergo 
fc 7. dtf. 7. tam AD -quam r>C par * «it; ei^tf & * reli- 
'■ a^. 7- quus AC. Q. E. D. 

PROF. XXVH. THEOR. 

Si ai impari mmwt* AB 
par BC aiferaur: reHqitttt 



A.D....C., 
AC ^^tfr rr//. 



Nam 



Nam ablata vnìtate AD, «rie DB par *. Er- „, - ^f _ 
goDB — BC = DC par quoque *eft,6: prò- A. 24* ?• 
inde" AC =: DC-h 1, impar. Q. E. D. 

PROF. XXVIIL THEOR. 
A o «S*» impar numerur A parerti B 

|, nuikipticans faciat alifiem • fa^as 

^ Cpdr erit. 

Nam quura C componatur'* ex tot nume- ^, ij.ief.7. 
ris aequalibus ipfi B, quor in A iunt vnitates: 
pater C componi ex numeris paribus, ergo 
ipfum parem ' efle. Q, E. D. v. »i. 9. 

* Scbet, Eadem radone, li A 8f B pares fune: 
Aft» AB f n elt 

PROF. XXIX. THEOR. 
4 D Si impar nutnerui A 

P ■ " ' _ impar em mtmerum B muU 

tiplieans faci»t aUquem : 
faBta C impar ariu 

Quia enim C componitur ^ ex tot numeri! « „ j^£_ . 
ipfi Baequalibos, quot A vnitates habet: pa- 
tet C componi ex multttudine ìmpari nume- 
rorum imparium, ideoque ìmparem ' effe. ^ 1,, *, 
Q.E.D. 

* Schat. I. Uumtrvs A, numtrwm nofartm C 
tnetiens, itHpar tfi , ^ per ìmparnrt B tnttitur. 
Si emoi negksi «ut neucer iprorum Ai B impar 

elièt, ideoque nec C ^: AB impac ' efTe poiret;*-''cli,]S.9> 

contra hypothefm: aut alteniter tanrnm iprorum 

A, 6 eflet impar, & nequeAcCpoflet^ impar elle;;, ig. p. 

etiam contra fcypochefiti. Quare vterque A| B 

impic efì. 

' a. Paris numeti quadrati htui par eli. 

PROF. 
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124 EVCLIDIS ELEMENT. 
PROF. XXX. THEOR. 

A I ' B 12 ^* impar nanttriu Kpartm »«. 
^1 nurwn |1 metiattgr: is dìmidium 

^ eiuf metietur. 

Medatur enim A iplùra B perCr dico C 

no» imparem eflè; quia C poiico ìmpari, et- 

#. 19. 9. .iam AC=B impar*" effet, centra hypothefin. 

Ergo C par crit ; & A ipfiim B parirer me- 

r, tu. 7. tietur, & ob id-eius dimidiutn quoque ' me- 

tiettir. Q. E. D. 

* Cot: Impai numerus paiem metìtur pet pa- 
rem. 

PROF. XXXI. THEOR. 
Ai B < ^^ impar nwnerut A ad ali^uem 
n numentm B jft frimus : £?" tid ip^t 

.. Juplum i BprmuT erit. 

Si negas, A & 1 B prtmos elle 

», n. def. 7. ìntcr ft : metiatur " eos idem numerus C. Et 

^.rch.39.9. quia A impar eft: C quoque impara erit. 

X. 4.itt 7. gg^ qyjg Q metitur ipfam 2 B, qui par K eft: 

metietur C etiam^ dimidium eius, nempeB. 

Ergo A & B non • eruni primi intér fé ; nw* 

tra bjipotbept. 

PROF. XXXII. THEOR. 
I, Ai, B4, C8, DiiS 
ìlumerorum B,C,D, a bimriohdupktomm, 
vmtstptisqtie pariter par ejl tantum. 
m. iyp. ■^^™ quia* finguli B, C;, D e binario hSà 

a. 6. def. 7. funt : pares eos eflè ' coiimit. Et quum pr.ie- 
#.M.de£7.tej.ea'^Tri, A,B, C,D; binarius A fingulos 

B,G 
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B,C,D metiniryperaliqoemipforam A,B,C,D. y. cor. n.9. 
Ergo iìnguli B, C, D pariter pares * funt. De- '• •■ *'**'• 7- 
nique quia A primtis eft, ideoque ipfbs B, C, 
D nullus numenis ' metiri poteft, qui noti vnus •• Mi. ij. j. 
ex ìpfis A', B, C, 13 lìt: lìngulL B, C, D pariter 
pares funt tantum. Q. E. D. 

PROF. XXXIII. THEOR. 
JS..10 Si numerut A Mmidium i A hthtai 

{A 5 impàrem: pariter impar efi taTtìum. 

Quia enim ì A metitur ìpfum A per i: p»-. 
tet A eilè ^ pariter imparem. Dico Si tan- {. 9. dc£ 7. 
tum: quìa fì etiam A ponas pariter par$m, 
metietur ' eum aliquis par pariter, ideoque ^g, itL 7. 
idem par eius dimidìum ÌA,quÌ impar eft, . ^ 
metietur*. Q.E. A.' ^feb.»»^». 

PROF. XXXIV. THEOR. 

. Si par ratmerut A ne^tfit a Òina- 

'A ^^ ■ *^^ ^'*?^''^f t f*f^' ^"^"'^ i A. im- ' 
" . paremkiéfat:pmtfrparefi,&pa- 

^c ■ ■ fiterimpgr. " , 

Nani A pariter parem elTe^ " manìfefhim «. t. dcC; 
eft, quìa^A par eft. Secundo, lì {A itenim 
l)t&riam diuiditur, & huius dìmidium niriiis 
bifariam, &.lìc porro, undem proueniet nH- 
merus ^A impar, qui ipfum A per parem 4 
metietur*. Nam fi fecus efièt ; pcnienirettir^.^gtjB. >, 
tandem ad binarium; & A foret a tjinario dn- 
platus. Quod eft contra hypothdìn. - Ergo 
^A eli euam,pariter impar. Q. £.D< |)-9.d(£z. 

P tROP. 



a» EVCLIDIS ELEMENT. 
■*ROP. XXXV. THÈDR. 

A 

B....G C 

D 

E L k....H....'...,F 

Sifait ijmtcuh^iK mmeri A, BCj D, EF dl-^ 

irutpt prop^rtiatldlet j M^ermanr autem a fe~ 

ewutoBCSf vliìmo EF tieattaùt vrin^o CG,FH; 

erit t* fecimdi excc^uì BG aapr'imm A, i'M 

vìttni excefiu EH itti omiut tppitn Atitecedert^- 

Bf A+-BC-(-D. 

PoiiSrar FK=BC, * FL=b.i HintmiW 

»).i«.i. FH = CG,eritHK=*GB. Et *rom* IH? 

rA"-7-EF,D:sD:BG==:BC:A: eritEF,- FL =5- 

.. fth. ij. 7. FL, FKr=FK: FH, ideoque drai(lAi8o • Et : 

LF=LK: FK= KH:FH,& ergo fiG; A =i- 

••"■»• KH!FH = »EH; LF+FK-t:F,lJ = EH: 

A-1-BC4-D. Q. É. t>. ■ 

PROF. XXXVI. THEOR. J 

a- I, Ai, B4, Ce, D'i« 
E (=,H-A-t-B-l-C+..D) }i,ED4s<' 
^ E Ji, F (a, G 134, H 148 

K— L— -V-- ■ ■ ■ • -•. 
5! ah mitatf ipiìittmiptt MéMeriA, B, C,D' 
dUttcepi fropsrtionakr *xjKhitàiir' in tiupìn 
Aiulogu ,.qMadtstta ànìpofitnf E prtmu fot ; ' 
& Mttt E H vitiTiMH Ù tntilliptkatiu faciat 
aìt^um .■ /«3m ED jatfiffm trit. 

Quot enim font A,B,C,D, Mt iùimnttir 

ab E cìefflcepj proportionales & iti eatletn I»- ' 

f. 14, 7. tione tiiipla, E, F, G, H. ErgofA!D = 

- E:H. 
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E;H. HlncobED = 'AH = jH: enii», „ , 
adhuc -rj.E, F, G, H, ED ; 8; ergo F— E: E ' 
3='ED— E^Erl-F+G-l-H. Eft autem r. !!■ 9. 
•F— E=2E — B=E. QuareED — E=""«illi. 
E-+-F-I-G-I-H, «i addiwE ^ ! + A -I- B 
-l-CH-D, cric ED= I -1- A -l-B-l-C + D 
-^-E^-^F-f-G-H H j qm fingirfi rtimtri^ar- 
tes fùnt iplìus ED, quia ipfutn ED tam nu- 
merasi D,kteoqaeXA,B, Q quam'J' H,ideo- ♦■ 8. m. ^ 
qae E, F, G * metiuimir. Deftit^ue iico imi- *" ù'\t 7. 
lunt alium, praeter WS, fnetin ipHim EUi ^. ''•'n- 
PoneeflTOaJiunvK.qB'ipfiiraEDmetiaturper*'-^*'* 
L. Quia igirar ob KL;="ED eft E:L=Ki .. JS. 7. 
D; K auteqi ipfum D non ^ raecitur: neque ^ ij- 9- 
E ipfara 1 1 metkmr,. Erum iiaque ' E. fc X' ^^'' 
primi incer le, ìdeoque ' minimi eandem ra-> «. ti. j, 
tiAqem babenùuffl. QiMre, quum iUeù^E; 
hsz KiD.L.mBtiewr^ ipfum D, 4t pcQincte 4. cor.w.7. 
erit aliquis /^ iplbrum A, B, C. Sii L ^7 B. 
Seti quia E, F, G funi in «adem rattone, in 
qua8,C,D; eritqxaeqBo;B:D = E:G, 
4 hinc BG =: ' ED 3: ■'' Kt. Quare quum 
feB:L=:'K:G, «iB=L; erit&i'K=Gi 
tancn hypochefìa. Ergo nulliis alius nume^ 
rus praetec A, B, C, p. E, P, G Jc H ipfius ED 
pars" ed. QuarcED=A-l-B-trC-f-D-l- »;.drf.7. 
-4- E-4- F -t- G+ 1 pet&aus* luimems eli, »■ '^'M*?- 
Q. E. D. 
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• E V C L 1 D IS 

ELE MENT ORV M 
L I B E R X. 



DEFINITIONES. 

1. ComMT^ttrihiUt fn»g^»dinei (liciintur« 
qaas eadem mentùra metitur. • 

2. incommnfurabiki autetn, qtiàrum 'nal- 
lam elTe communem menfaram coiuin^t. 

3. RtBae lineae pattHtia commen/uraèiUt 
iiint» quum ea , quae ab ipfis fiunt, quadrata 
idem rpatiam metitur; 

4. Inc^metifuraétlei aucem, quum qua- 
drata, quae ab ipfis fìunt, nullutn commune 
ipatium metiri contingit. 

j. His poJìtis, oftendirur, cuìcunque reflae 
lineae propolìcae re^as lineas , multinidine 
infinitas, & commenfurabiles cflè & incom- 
metifurabiles , alias quìdem longitudine & po- 
' tentia , alias vero potentìa Iblum. Vocetur 
ailcem propofìta rella ti^ta rstiotuiUr; 

6. Et huic commenfiinibiles , fìue longim- 
dtne& potentia, iìue potentia lòlum, ratif 
nales i 

7. Incommenfiirabiles veroirr4t«»M/f/vo- 
centur. 

6. Et quaJratum, quod a rei^ linea propo 
ftta &C, dtcacur rationaief 

j,.Et 
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9. Et huK commenfurabilia qutdem rs' 
1kmHa% 

10. IncominenfurabìUa vero dìcantar irrar 
timalia. , 

li. EiHwiie, quae t incommenlurabilia pof- 
font , vocentur irratianates ; fi quidem ea 
quadrata fìnt , ipronim latera ; fi vero alia 
quaepiam re^ìlineat iplae a quibus aequalia 
quadrata defcribuntur. 
t Pun irntiaailia. ■ 

* Scilicec refta polle (pattnm dicitnr, lì qua- 
dratimi ab ea defcriptain fpatio iUi acquale e&. 

* In locam tenninorum hic definìtotum fé- 
qaeotes noias breuitatis ftiulio fubftìtiiìmiis. • 

C ed nota commenlìirabìHinn. Si quando 
fcrìpmm fuerit AB s: CD, leges: re£be AB, CD 
longhadine commenfurabites funt. Et fi Inter 

Elilrìuin magniiudinum bìnas qnasnìs pioximas 
anc notam depreheflil&rii , cogitaUs, eas oìnnes 
iibi ìnuwem commenfurabiles effe. Sed, A non C 
B notar , Tpatia A, B incommenrurabilta, vel rafias 
Al B longitudine incommenfiirabiles efiè. 

€ nota eft reftannn linearam potenti» fbluai 
commenlìiralnliam , Jìae longitudine tantum ia- 
- commenfozafailium. 

6€ eft nota cedamm potentia 8c lon^mdias 
iocommenfùrabiliani. 

p notat quamuìs m^nitadinem ratioDaleni.- 
cf\ quamuis inationalem magnkadinnD deS* 
gnat. 

ì/ indicac redam , e/ax Ipatiom quoddam poN 
cft. E. st. }f EF eftrefb qaaerpatÌMJD EF poteft. 
V* ( ABq — BCq) eft teda, cttius quadrato lefia AB 
plus poteft qaana reda BC. 

fi V^ 
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ìif> EVCLIDIS ELEMEKT. 
* PàfiitiMtim. 
PoAnlatar, quamlibet fnagnitndinetn toriet poA 
araMpHciri , donec Quamlibet nagiùtadioem 

eìusdem generis cxcedaC' 



1. Magnitudo, quotcunqoe magnitndines n^ 
ticfu, compofióm quoque ex ipfis tnerìnir. 

s. I^gnltudo, q^amcunqne nugnimdiDem ine- 
tieni, metinir queijae onnem uMgnìtB^HBj 
ijoam Illa metinir. 

ì. Magninido, metiens rota» Ateaitaducm & 
iMatatn , TmtiaB & nti^nam. 

4. Omnis migninnlo ft ipfàci MMÌtvt-. 

5. MuoT magnitudo «i n oie m inenrì ntoquÌL 

6. Sì ffligniimdò totieS nifnitiiéinMt cenrÌM^ 
'««Ino condnenir, qaoiie« numenu vnirafenif 

.vel vnkum numero: magnitudinìs ad magnini' 
dinem cadem ratio eft, quae nnmeri ad vnitateAl» 
vel vniutii ad numeniro, 

PROP. I. THEOR. 

■ ì)ikil>uì tHagnitudhàhaf AB, C expo^, f * 
maì'}ri AB auferaiur maàu qu»m dimidÙMj 
^ ìA eù, ^tiod reli^tumi efi , ntrflu avferstw 
mam gusm Jùmdimny ^ boefimper fiat,- rt- 
linquHur tandem quaedam ma^nimdo, tptoiwi- 
■tmimt^itudme tj^e/àm C Minor «nr. 
». poft.io. 7j j , Sit enirti»DE ipfiuf C ffioal- 

Aj tiplex ipfk AB maior, & fint 

_f K • T ^*) «Kis pisc«s DF = FG = GÈ 

II 

mceps -(tenec in AB f ffltes AK,KH, HB aieqae 

multae fint partibus DF, fG, "GÈ. Jaro qaia 

DE 



(; In = C. Auferatur ab AB <U- 
• IM di» itiaiOT Ba,iia reliquaAH 
E i- diftridia maior HK, & £c de> 
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•Iffi "> AB, & ablata EG < { DE, & ablató PH 

> i AB : erit reliqua DG > AH. Eadem 
latione erit DF > AK. Ergo AK < C Q. 
ED. . , ^ 

Jtìter. 
Fiaat eadem quae aatea, & {Mneterea in re- 
/fla quadam capadtur relidae AK aequdestot 
partes LM, MN, NO, quot flint diuifiones in 
AB. EEqaia8H>ÌAB: erÌ€BH>HA> 
KA; ideoque BH > ON. Simili jaàone eft 
HK>NM.. Ergo tota Aa,>OL. Hiht 
& DE > AB > OL. Eft autem ^ DE: OL ^ U. f- 
i=DF:LM. QiMreVDF>lJtf,Ìdea,CT. «*•»<• J- 

> AK. Q. E. D. 

/i/i?m demenfiraiitur , etìamfi tum tnfituf di- 
midiOt [ed i^fwn ditnidiumy cemmue au/ero' 
$ttr. 

PROF. II. THEOR. 
^ Si Juahtt ma^nkudmiSut htM' 

^ Makòui AB, CU trxpcfiit t dttraS» 
Q fitxper ìtmofre de nuiore, reliqua 
nànknepr^iecedemaamutiamr; ma- 
, ffàtudines AB^ CD ineommfinfwati- 

O'^èi: Sioegas: Qz^ip&eamAi,CÙ».t.4tt.,<, 

oomnHUiis mealiim £. lata qui» 
AB diiiidens ipf»n<ID relioquit- aUt^uam CF 
4è-ipra minorein,j& haec CFdiuideiisilfiecaai 
AB etiam fe ip^ niÌiiCH<eai AG,& bocì&ailpee 
-fieri poniciK:: Jeiin^aetur undem -alìqua AG 
■< E. Qùumveco E mettati»- jpfwn AB,-& 
AB ipfamE^: Em^ctvt ''quoque ip£u|ii>F. t, x.ik.j*. 
!■ .. . , P 4 Sed 



T 



f. a. ai. ■«. -j*. 
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Sed & totam CD metiri ponitori 
X ergo ^ ^ reliquam FC metietur y ■ 
Q Si hinc quoque ' ipfam BG, quain 

CF metiebatur. Quare E, me- 

Itiens A£, & BG, metietur quo- 
que fé iplà minorem AG^ Q. 
B E E. A'. 



PROF, IIL PROBL. 
, Jhuhus magnitttdinàbat commenfurahiUéuM 
AB, CD datit,' maximam earum tvmmunem 
mmfuram itmenire. 

Caf. i. Si minor AB maìorem CD metltur; 
}. 4. & f. liquet ^ ipfam AB eOe maximaih commuaeiD 
«i* óienfuram, Q. E: F. 

Caf. s. Si minor AB maioretìi ■ 

CD non mecitur: detrahatur , quo- 

i ties fieri poteft, AB de GD, & reli- 

p qua EC de AB, &'fic deinceps , do- 

^ nec rctinquamraliqiiaAF,quaeme- 

tìatur praecedentem EC ; id quod 

1 tandem fiac ' neceffe eft. 

"DBG QuumergoAFÌpiàmEC,&haec 

■t. s. iT-ro. Ipfiim BFnctiattir: AF quoque' ipfam BF,Sc 

'•*•*'■ ergo^totamAB,ideoque"ip6mED metietur. 

fk I. aK."ie. SedeademAFmetituripfamEC: ergo'^totani 

CD quoque metitur. Eft ergo AF ipfarum 

AB» QO communis menfura. Dico autem & 

maxtmam eSe. Si enim alia G > AF metl- 

rettir vtramqm AB, CD: eadem G metirenir 

K ]. >x.. Uh quoque " ipi^ ED, ci^ & ' ipfam EC, &" 

-;. ip&m 
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ipfam BF, & " ìpÈm' AF. Q. E. A ?. ^rgo S- j. w. j 
AF eft maxima vtnusrjae AB, CD menfura. 
Q. E. F. 

Cor. Gì boc manìfeilain eft, f! magnirado 
G iati magnimdines AB, CD meticnr, & mm- 
nuni ìpfkruin conunoncni tneofiiraiD AF nmirì. 



PROF. IV: PROBL. 

TriBus magniUidàiibut eommtifttra^Ubus 
A, B, C Jatit, msxitnam ipfartm cammunem 
menfitrsm inuenire. 

Sumamr • duarum A, B ma- •.).•* 
xìma communis menfura D. 

Caf. i. Si haec Dmemurtet- 
ciam C: erit fa^m. 
Nam D commuaem efTe men- 
j) £ furam pater. Si vero maximam 
elTe negas : fic ea E > D. Er- 
go E metietur ' ipfani D. Q. E. A t. Qua- ,, cor. j. % 
re D maxima communis menfura eric; Q. E. F. ». i- »». »« 



•hi 

AB C I> E 



Caf. 2. Sì vero D tertiam C 
non metitur : fumatur • ipfarum 
C, D maxima commanis menfu- 
ra E. Dico fafturo. 

Primo enim furai poH^ CDm> 

munem menfuram ipfaram Q D 

fic liqoet. Quia A, B, C com- 

ABCD£F menfuratulespoHuntur: erit ea- 

rum' aliqua commuiùs menfura. Haec, ip- «. i. defLw- 

iàs Aj B medens , raekienir quoque ' JpOim 

D, & a'go erit iplàrum C, D coaimuiiis xneifr 

P j fura. 



i III 



ih car.|.w. 
..hyp. 
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ij4 EVCI.1DIS ELEMENT, 

fura. Sit ea igiotr £:'&'' patet 
£ cfTe commuiiem crìum A, B, C 
menfuram. Deinde fi ponai 
«lìaoi F > E prò communi ea- 
nnderamenfBn: meticrnir' P 
ipfàm Djà" ipfim C, ideoque' 
pfam E. Q. E. A f. Ergo E 
èk maxima trium A, B, C men- 

ÀBCIJEF rum. Q. E. F. 

CmJ. tiioc fi «agiutado F «s meditnT 

magnimdines A, B, C : & ipfanoi Buo rim a m co»: 

munnp menfumn E metietui. 

PROF. V. THEOR. 

Commmfurahilet mt^àudinst 

AiB, imerfe ratitfhem habetOj 

qaatn mtmerui ad ftumtrtm. 

^.hM.». T t QuoniamACB: meàcflW* 

A ip easaliquaC EtquoriesCmetitur 

A, tot vnitaces lìnt in numero C, 

■*• '• ^ quotiesautemCmetirurB, tot lìnt 

x- «.«.». ^ ^ vaiiates in E. Hinceft»A:C 

:^D:i,&C:B = j: E, & ergo eX aequo A: 

B;=D:E. Q.E.D. 

PROF. ,VL THEOR. 

liaPtQfjV. ^ '^"^ magmtu^nei A , B, interji ratìt- 

»rm bastati, ^uam numerar D Ji^ imtnemm 

E: magnituMMft Ay B «rwnt tammmfitraiiifT^ 

Quot eoiin vnitares iùnt in Di hi tot ae- 

quales partes diuidarar A, & vni harumfit 

*tf«.io. = ^- Eft^«goi:D=:C:A. Sed pom- 

' tur D : £ =; A : B, Quare -«;c ~'fteqH<; i : E ±= 

. - .. C: B, 



AB CF« ' 
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<: : B, ideofiue C meticur B. Metiebatur 
«iitemA. EtgoAzB. Q. E. O. 

Mter. 
<^t Tiùtates jjjnt in O, in ,. ' 
tot partes aequales dìuùle Ap 
eammque vni lìt=:C Etquoc 
vnitates £mt ih E, ex toc ma- 
gnicudinibus ipfiC aequatibus 
oomptHumr F. £l^ eft'I' A: 
^ "b C = D:i,&C:F = i:E,& 
ergo ex aequo A: F = D : £. 
Sc(i«ncA:B=D:£. Quaie Aifis^ArF^ 
£^"8 =rF. Metitur autem C ipfam F, <*■ t- 1. 
ergo dcipTam B. Sed eadem C metinu: A. 
BcgoA^C. Q.E.D. 

VoroS. Ex hoc manìiclhtm eft, fi (ìnt dae 
tmtnerì D , £, Se reEtt Hnea A, fieri pofiè vt na* 
fneniE OidE numcnim ita raftam A ad nfiain F, 
Si aotem imer ìpCu A , F inedia |irDporti«ialis G 
jumatui, jierì poterit, vt numeras D ad E nume- 
rum, ita ligara quae Ut a refta A ad figuiam Cim't- 
lem firn ili terqne defcriptam a refta 'G. Nam * «. s, mt. 
figura <]uae iit ab A efi ad rimilem fimiliterqus sa. &. 
4erc]iiifnnaG=r:A:f:^D: E. 



T T ** 
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I I nume* 
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PROF. VII. THEOR. 

hurnitnertfitrahilet magnttudmex A, 
hturje rMimtm non ^èettt, qusm 
numeri^ adrutmtmm. 

"' enim A ad B haberet rationem 



contra byp* 

' PROF. 
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aj« EVCLIDIS ELEMENT. 
PROF. VIH. THEOR. 
Si duAe ftiagmtudiwt A, B interfe ratÌMiem 
jioa baèeant, quatti mimerui ad numcrwn: i»~ 
commen/itrahiht eruttt. 
y. f. la. Si enim efTet A s: B : fbretV A. ad B vt mf- 

■menisad numemm; contrahyp, 

PROF. IX. THEOR, 

Quae a reilit Hntit A, li longitudine etm- 
mfJ^uraèiUkus fiara quadrata iHter ft naionan 
hahent, quam quadratui numerui C^adqua- 
dratum numertim D*. Et quadrata Aq , B(J 
irtter fé rationem hahetitia, quam quatù-atui 
mmeruf C* lid quadratum numerum D*, 0* 
latera A, B haheburtt longitudine commenfùra^ 
biiia. Quadrata vero , quae a longitudine ùu 
conmenfurabilihus rcBit Itneit E, F jiunt^ inter 
fé rationem non habent, quam qaadratus tm- 
merui ad quadratum numerum. Et quadrati 
Eq, Fq inler/è rationem non babentia, quam 
^adratuf tmmerur ad quadratum mtmerum , 
neqitt latera babebunt longitudine eommenfùra* 
biUa, 
*-J»- , , , , ,A I. Sit AiCB, &*A:B 
.■i.cor..a<. , ^ ■" = C:D. QuiaAq:Bq' 

iikl. • ' •r-'B :=(A;B)%&C*:D*=^ 
C 4, C» j6. (C:D)*: «tLc Aq:Bq^ 
-P J- D* 9. C*:D*. O.E.D. 
CD 12. _ ^ 

Mter* 
, Sit A £ B, & A : B = C : D, & fumarut 

|lgl fub h, B, nec non numerus CJ). Ergo 
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erit A:B =C: D =' C* : CD. Sed * A : B ». 17. 7. 
r=rÀq:AXB. Quare Aq: A X B = C»:'"^ f- 
CD. Rurfus, quia A:B=C:D='CD:D", " '" 
&A:B=:* AXB:Bq: erit A >< B: Bq = 
CD; D*. Ergo ex aequo Aq; Bq zrE^'iD*. 
Q. E. D. 

2. Su Aq: Bq = C: D": dico fere At Bl 
Quia enim Aq . Bq = • (A : B)% & C" :D" 
= f (G:D)': erit A :.B = C : D,& ergo" «•«•»• 
As;B. Q.E.D. 

Nàm ' C% CD, D" deinceps proportiona- 
les funt innitioneC:D. Ét*-~Aq,AXft 
. Bq in ratìone A : B. Ergo A: B=: C'iCD. 
Ergo A «B. Q. E. D. 

E , , j, Non fit È t V. lam fi dU 

T ' ' cas , Eq ad Fq eflè vt nume- 

rus quadraras ad quadratum : ^t '^ E C F ; *■ P*' P"* 
Contra hyp. Quare non eff Éq' ad Fq Vt nu- " ** 
merus quadratus ad quadramm. Q. E. D. ' 

4. Non fit Eq gd Fq vt quadratus nume^ 
ras ad quadratum. lam fi dicas £c F: erìtEq 
adFq vt quadratus numerus sd quadratum^; 
coocra hyp. Ergo E non X- F. Q. E. D. ' ^- P«t. t 

CaroBar. Et manifedum di 1 ex iam demon- 
ftràtiS) lineas, quae longitudine fìint commenCa' . 

rabiles , oinnino & potenria commenliirabiles 'i. Ciaft;, 
elTe; qaae veio potemia commenfurabiles , non def. io. 
lemper & longinidine (quum earum quadrata pof- 
fint elle inter fé vt numeri non quadrati) ; & bin<i 
quae longitudine incommenfutabiles funt) non 
femper & potcntia in e ommenfìi rabiles eflè; quae 
vero potentia inCoaimenfurabiles , omnino & lon* 
titudine ìacommenfoiabitet elle. 

PROF. 
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tjt EVCHDIS ELEMENT. 

PROP. X. THEOR. 

Sifutnor magmtudinft preper - 

timtitt fuirUt , A:B = C: Di 

trvna vero A fecmdat B /uerlt 

cmmtttfmraUU'; IfimàC ^utr- 

Uè D (tnmtenfurahilii eril. Et 

f prima A firuruUe B fuerit •«- 

■ ctmmetfitrMUitSftertiaCqiur- 

K B C U fggXj òta/mmeffnrahiUt erit. 

ti». ■ I. Quia A SB:! A ali B, ergo edam C ad 

D. raBonem habec qaam nomf nis ad oume- 

..«..» rem. Ergoeft'CCD. Q.E.D. 

l. Quia A non £ B : non. habec A ad B n- 

w. 7. w. tionem', quam numetus adiiumerum. Sta 

A : B ^ C: D-: «rgo nec C ad D rationem 

» «. IO. hab« numeri ad numenim. ^rgo t C non £ 

D. Q.E.D. ; 

• 1 Schol. ■ Hàic fi <jmtuor reSaram ptoponi* 
naliun piima A feciindae B eft potemia folum 
commenfiirabilis : tcttia C quartae D etiam (»- 
tenda folum commenfurabilit eric. Quia emm 
A4iB<i3=C,.I>i C«. fcJentCqs: Dq. fi 
,uia non e«;C I D, patet «ffi! C 6 D- 

■ ^ ' ■ i ^ Scis/. Et fi rettamm propomooalSort 
prima ASC Boindae B ; erit & tettia C «inai,- 
tae D. 

- LEMMA. 

. Dij^»tiUifÌAm>"ii*»riiiaerfcriaimemrtM 
baiem-, iptam t^^adratut nitmenu *d ^aelMr 
tur» mmenm. 
Hoc manifeton eft per a. fch. 24- & & 

*"•'• ■ PRO!'. 
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PROF. Xt PRÒBU 

^ _ B ^_ • Prtft^aere^aè 

E * — ^ Ciò. fiM^rfif A imenirt 

P . ìÌKiW #■?(?« ùw*/ 

. itteommenfur^hiUtt 
taìteram ^Ufm hn^itudine targim, aker*tA 
vtra etiam Retata, 

' Exponannir*" duo numeri B, C, diflìmiles #. M.JeCy. 
plani, &iiat*B:C=:Aq: Dq. Eric D € A. *■ «*■*■'»• 
Jumatur" Inter A, D media proporcionalis E. "' '*' ' 
iJico fore E e€ A. ' 

• ' -I^aftì quia 8 iid C non* habet rationem hu- ^ lein. faui. 
meri quadrati ad quadratum: nec Aq ad Dq 
cam rationem habebìt. Ergo^f D ip(i A lon- k- »■ '«• 
giiCudine incommenfurabiliseriti Quiatamen 
Aq ad Dq rationem numeri ad mnnerumhabct : 
ent+ D ipf» A potentia coaWienfutabìlis.+-6-'0.a[j. 
Quare D 6 A. ' ^■"'■ 

Secando quìa A: D=i* Aq:Eq, & A non*. ». cor. 
f,Di erit" quoque Aq non sEq-, ichinc^ £^ to. tf. 

eeA. Q. E. D. '?;■«•„. 

* Cor. Pat« etiam fi duanun reflarnm quadrata 
. hqbeant rationem numeri ad numenim nec tamea 

quadrati numeri ad quadratUm , rettas potentia fo-' 
Imiti commenfucibiles cflie. ' 

* Schei. Simiti ratione plures inuenirì pof. 
fiint, expofìtae re&at potente fi>lum «onunmfd" 
i^biles. 
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H? EVCLIDIS ELEMENT. 
PROF. XII. THEOR. 

Qu4i A , B lìidem miigaitudini C 
jùm commctifurabilei, tf interfe cettt- 
mmfuriibilet funt. * 
n,, F,< Quia AtC&B 

minimi * in ratlonibus D ad E 6e Fad 
G. .Ergo, quiaH: I =:D; E, erit A;C=. 
.H:I. EtquìàI:K = F:G,eritC:B=I.K, 
Ergo ex aequo A: B r= H: K. Quare ' A X. 
B. Q. E. D. 

* Sibol. Hinc omnis refta linea rational! li- 
neae commenfiitabilis , eft quoque rattonalis (ti. 
* def. io). Et quaé ratlonalia fpatia pofTunt, ratio- 
nales lìint. Et omaes itStae rationales ìnrec Gf 
commenfunlbilH funt, fóltem potcntia. Itnn 
omnc fpatìnoi rationali Ipatio conunenfarabile eft 
quoque rationale (9. det. la.) ^ °i)u>>3 'pu*' i*- 
> tionalia iniet fé coinmeofucabìlia fiint. 



PROF. XIII. THEOR. 



^ , -— . Sifint dusemagnUudòur 

.,.C _ A( B, cr aker*. quiJ/m \ 

B eidem Cft cammenfurabiHty 

altera vera B incommenfitra- 
ètlit: magnitttdines h, B inter fé incommenfu' 
raòilet érUnt. 

. Si enim eflèt B. t A : quia & C C A, fóret ^ 
B s; C ; conerà hypothefin. 

* Scbol. Magnitudine^ ergo , quamm altera eft 
rationalis, altera iccadontlii funt incer & incom* 
menfiirabilcs. 

PROF. 
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PROf. XIV. THEOR. 

Sì 4uae magmttuimef A, B «nit 
meufursiUet fint ; akera iutem ip- 
farm» A alieni magnitudini C /c iu- 
commmfitrakilit : Sf reìiqua B ci* 
dem C ineommettfurabilis erit. 
ABC 
Si enim elTet B C C : quia A C B, foret* «. n. u. 
A £ C; cofitra hypotheiin. 

* 5rih>/. Hinc (ì duae refbie liot longitudine 
commenlarabiles , altera autem iplàmm alicui r^- 
&W Ik poientia falwin cosunenAirabilis : &tj;li<]t)t 
cidcnx poteotia foluin commenlutabilis * erit. 

PROP. XV. THEOR- 

A~ ' . " Si quatwar relUe litUM _ 

S^'— — — A, B, C, D priff^iaaales ' 

'B,'-~^ — JucHrS t prima vere A tal' 

C' to plut pnjfit quam fecunda B> 

p — ■■■' ■' ■- ^Udtam efi ^uadraSwn re- 

P '■■■-— ^(nìituae E yì^ cimmenfm- - 

r«:Ì*/i> ht^«dine: (f teftia C tanto fbupa- 
ffrit -qttMt ^tima T>, épuimait ejl quadratum 
reSaf lifieaeF,JiÒi lot^wiiìtt cemmniitrahi- 
lit. Quod ji prima À tante pÌMi po0t tptam 
ftamuia B, quantum eft quaHratum rea»e Uneaè 
E^inetmmettJitràHH/lim^itudiiie: ^ tertia 
Cquam quarta D tanto p&t poterà, Quantum 
tft quadratnm rgSat iwtf F fih'lffH£Ìtudmf 
kKmmenfurahilit. ... 

' QvipnUni A: B==:C:D; erit Aq: Bq=r*j. «. d 

' Cq: Pq. M Agsp' Bq -h £q, & Cq =' - typ- 

I V Q Dq 
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A ■ Dq+Fq; ergo BqH-Eq: 

B Bq = I>4 + Fq:Dq; & 

». 17- J- E diuidendo Eq: Bq» =Fq: 

.». M. 6. Q. Dq. Quare E : B = * F: 

». cor. 4.J. u ij^ ^ inuejfe B : E =* D: 

■F ' F. SedA:B=C:D:er- 

, go exaequo A:E=C:F. Hincfi.fitAS 
■a. IO. E, eric & /* F £ C. Si vero nop fit A £ E, 
'^ neceiit^FiC. Q.E.D. 

PROF. XVI. THEOR. 

£f Juaf magnitiuùtier itdm» 



^B _ menfurt^les AB, BC 

ponamur.- &* tftfn magnhu- 
J» AC ytrique ipfarum AB, BC totnmenfara- 
iilù erit. Qmd]t tot* magnitudo AC &hj fp. 
farum AB, BC j(t eommm/àrahiUi ; (f quae s 
frinc^o magtùtmdinei AB, BC commenjùrabi' 
tei erma. 
». 1. de£ ». I. Quia AB s; BC : fit • eanim communi! 
^ I. u. ». menfora D. Ergo 6 D metietur totam AC | 
&hinc' ABs: AC^BC Q. E. D. 

1. Quia AC C AB : fìt earum menfiira D» 
•. 3.u.te. quae etiam* metietur ipfàm BC. Ergo AB 
S'BC. Q.E. D. 

* Oir, Etfìiml pitet, tntiin magnìtudineni. 
AC, quaa vni pamam AB commennicabilis Ut, re- 
UquK BC etiun commenlbtabilein tffx, 

PROP. XVIL THEOR. 

A ' C 5/ duae n 



D- 



■ AB, BC ttmpwmttn 



r. .HinyGoOJ^Ic 
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& tata magtdtuèt AC vtrique ipfarum AB^BC 
- incoimuti/ìiraèiiit erit, Qmd ]i tota mafni- 
tudù AC Vili ipfarum AB, BC^ iìuommenjura- 
biUt: Cff" quae a prineipiv ma^Mttuditiej ABìBC 
incommenfurabilet erunt. 

I. Si enim efTet AC t. AB: nmii^tur eas* jr.i.def. i*. 
aliqaa D , qiue & f reltquam BC metirecur. ('• )• <>• (•■ 
Eip> eflet AB £ * BC ; contra hypothe- 
itn. Qiiare AC non C AB. £c eadem ra- 
tione AC non C BC Q. E, D. 

3.SÌ ACnonCAB; ^tamen ABCBC: me- 
tietur eas aliquaD. Ergo eadem D*" metie~ <vl n.» 
tur totam AC, ideoque erìt AC C AB; con- 
tra hypothefin. Ergo AB non^BC; quod 
-eriam demonlhabirar fimiliteri fi pofica iuerìt 
ACnontBC. Q.E.D. 

. *.CwnS. Et manifeflam eA '', magnìnidinem r.cor.itfjo, 
AC, qaae vni fiitnim pttrìum AB incommenfo. 
laliilisefttnli^iueeàainBC incommeiifuiabilein 
elle. 

LEMMA. 

■ ■ ■ i Y n ^* *^ aU(pam reildtn A-' 
I tieam AB apptieetttr puraUf 

j^ C B ^g*'"*'"'"''^ AD dtjìcieHf fi- 

gura ^uadraa DB, f&raìUÙ- 
grammtPH TìKappUcaium aequaU efi eì reSfan- 
ffth, qmdjuò partiius AC, CB re£ÌM Uneat 
'AB, ix applicatiofte/aliìr^coittinetur. 

Hoc per ièpacet, quia CD = CB, 

Qs PROP. 
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PROP. XVIIL THEOR. 

Sfiit dmae reSae Uneae inac^alex A,.BC, 

audttde éut€m farti <}uadrati, quodfkjt rmm- 

ri A, tubale psToUrlogrammiim ad mmarem 

BC ap^lieetur, dejwienr figura quadrata j S* 

in MrUt bngituMM cewmuiifùrabiiet BD, DC 

i^im BG dùddéa: maior BC tétitt pbu paerit 

auam tninar A, ^tOMUim efi fi^dratum. rt^ae 

' làieMefiii hngitiidi»t,tammfnfmrsèHù. gmd 

fi maior BG Utito pha pt0* J^ »«ww A. 

aiuntmi efitptddrattm rtSae iimatpti hmp- 

UutìfU cmantr^urahiiit ; (piartte auttm fWA 

Mudratit ytodjit a rumori A, ofmmkfHirài' 

Migrammum *d maiortm BC éppUt^ur, dr- 

.feims^ura ^uddrats,' infdrtej BD,ZXA» 

fftudine commmfur»Hift ipfrnn BC ^^ndtì> 

^ . y E P E.a[fiatEF=ED. Ergo 

' A ' F8=DC; &+BDXDC 

..S.a. -H4ÉDq = ''4ECq. Sedf4EDXDC 
•■ hyp- & = Aq , & 4 EDq" =r * FDq , & 4 ECq = * 
».fcrj..BCq. ErgoAqH-FDq=BCq,&hmcBCq 
*■ hyp. — Aq =FDq. Et qaùm fit BD't t DO, ac 
*«S'i'& ideo-BCSE>C^DC-M^: pateteTTeBC* 
' '°"« FD. Q.E^p. 

" 2, SlcBDXDC = J Aq, & fit BCq — 
A qz^ quadrato reflae ipli BC commenfurab»- 
lis longitudine. Dico BD £ DC. Nam, Tt 
antea, oftendìinr, efle FD reflam, cuius qua- 
drato BG jdos poteft-guaoi A. (^ik ergo 
BC S FD: erit - & BC ? W -+■ DC. * Sed 
. r,. BF 

- ■ I i-.,i",G(Hin1c 
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8F+DC* C DG. Ergo BC t^ DC, aci<ieo p-Ti. u. 
t; BD*tDC. Q.E.D. 

I PROF. XIX. THEOR. 

SI fini duae reBée Imeae insequaUt A* BC» f^ pmp. 
auartae autem parti quati^-ati, ^odfit * mhio~ _ XVIII. . 

I ri A, aequale parallehgramttwm admaiorem 
BG apj>ii£'etur aijicient figura quadrata, Sf in 
parte! incofmneHfuraiiUs longitudine RD, DC 
' '. ipjam BC Muidat ,- maior BC latita pbu pote^ 
. rit qmm A minor, tjuantum cfi qm^atum rc- 
Hae lineae Jièi hngitadiHe incatnmenftral'ilit, 
Quod^moforBC tanto pkts.pojh qmm minar 
A, qmntam efi quadratum reiìae Uneae ^t 
longiiiìMfte iwommenjùraèilii ; quartae autem \ 
parti quadrati t quod fit a minori A, acquai* ] ^ 
paraUelogrammum ad matorem BC applicàtur, ( J 

i Jejicieni figura quadrata .■ in partes BD, DC ' 
lor^tudine ineammenftrahilet ipfam BC dùA* 

\ da. _ \ 

1. Iis(lein'enini',quae fìipnr, confini^ lì- . ,' 
militer oftendemos, BCq-^Aq^DFq. lim 
quia BD* non ?: DC: nec eft, * BC C Da »• hyp- 
SeciDCEFB-l-DC: ergo BC nont 'FB-h'-S; I^ 
DC»&hinc^BCnon<DF. Q. E. D. ^.c».!?.!». 

2. 'Quia V BC non £ DF: nec eritBG t.^ 
DC -1- BF. Sed DC + BF r DC Erga 

j BC'non5:DC, nec'BDtDC. Q.E.D. 

SchoL. Tna fìint genera lineamm re&arnm 

' •- niRonilmm inter iè commoifurabilium. Auc 

f' ' enÌBi Juanim reftanim tationalmm, jongìnidine 
' inter Te comnenlùiabilium , dtera tegiùlis eJl 
f «pofltae ratioqali; aut neucn expoliiae ndonali 
( . Q.) ae^ua-. 
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' «equilìs eft , longitudine tamen ei vitaqoe d^ 
commenfurabìlis ; aur denìque vtraque expofìtaB 
ntionalì commenfurabilis elt folam potentia, 

* Hi fune illi modi, quos innuuni fequentit 
theoretnata , vel Tupponont. Notet hic etiam 
lege^s, li rcdìs lineis noiam htnc |!>C appona- 
' mus, nos incelligece re£hs niionales longitudin* 
& pocentla commenfurabiles; fin ipfis adfcribamtU 
aotam ^6) inielligendas efle rattonales poteiitii 
folum commenfurabiles. 

PROF. XX. THEOR. 
I) "g ■ e S^ f"^ ratimalibut 

longitudine commenfurabì- 
ìihui reSis lineit AB, BC 



~~ ' ' ' fecimdum aiiquem praedù 

■"■ Borumpwdortan, cotUine- 

tur reBangulum AC rationale efi. 
«. 8- vel 9. Defcrifaatur ex ABquadratum AD, quod* 
Jef. IO. p ecit, Atque , quum fit ^ AB K BC , & DB 
,; ,. ^l' = AB : erit DB C BC. Hinc , quia BD : BC 
«. IO. »: = ' AD : AC, eft" AD Z AC, ideoQUe " AC p. 
*-y-«f-»-Q.E.D, 

PROF. XXt THEOR. 
Kg. prbp. ^ rtttionaìe ad rationaUm AB tt^Uee' 

praec. (w : latitudinem BC iJ^ir rationaUm tCf H 
AB, 4i^ «IMI» of^licatum efi , ' lon^udiit* fwn- 
ntenfuratiiem. 
ri.8.i]*f.fo. Defcribatar ex AB quadracum AD, quod^ 
».p.def.io. rationale erit. Ergo ACt* AD; hinc, quia 
ì 10. IO. AC : AD = S BC : BD vel AB, erit & BC • t 
». tì. def. IO. AB, ideoque BC * p. Q. E. D. 



* SebtI. Htnc quod fub tatiaiun St ìnadona- 
U coimnetw reftaagulam , imdMiale eft. 

PROF. XXIL THEOR. 
Quodfub rttiatuHòuipateKtia/ilumfMmm'^lg^ _,™ 
, Jiiràfiiihtt rcSlù Uffeit AB, BC centinetur re- XxT ' 
itangulw» AC irrettanaU efij &* reHa Une» 
^wn fttent cfi irrationalis i voeetur autem * 

Media, 

Defcrìpnun eriim ah AB quadraram AD 
raeionale erit. Et quia AB = BD: erit BD 
e BC. Hinc, quum fit BD: BC=:f AD: AC, f. i. «. 
erit AD 'non £ AC Quare AC ' eft cft , & '• '^j^-^ 
reéla, quae ipfutn AC poteft, " eft ctì- (i:7.iuàtiw. 
E.D. 

SeBol Me£a autem vocatur pn^tem » qnod • 
tpfiiu quadtfttum eft refUngnlo AC seguale, & iplk 
inedia proportionahs eft inier AB, BC Unta. 

* Rei. etiam fub P Q contennim , St ipatioia 
omae, quod media potell, aidiam vocatui. 

LEMMA. 
Si ^ duae reéiae litteae AR, BC: erit, vttìe. prop. 
prima AB ad ficuttdam BC, ita quadratwn aX. 
A D , qaod ft a prima , ad reHaagulum AC 
qmd [uh dmhut rcSit lirteit AS, BC eontint^ 
tur. 

Delcripto quadrato ex AB., compleacur 
Rgl. AC: & propolìtio manifefta eiic ex i. 6. ^ 

* Schot. Et ei^o , vt vna BC ad altcratn AB. 
ita AB X BC ad quadranim alierìns AB. 

Q + PROF. 



M EVCLIDIS ELÉ^ENT. 
PROF. XXIII. THEOR. 
C B ifmdjli ameMaA,a4rd' 

□ tiontUem BC afpUeétum-^ Uti- 
tuMjKmCD egicit rationÀlemy 
— ^ {?' A BC, Ji2 quam apptie*- 

f'i ' (2 '"" '^) longitudine incom' 

*| I menfurahilem, 

I Poflit enim A Rgl. FG. 

♦■ l»)^ ' ■^1 j Sed poteft etiam ^ BD. Er- 

goFG::=BD. Et^uianmai- 

■ que (pachim retìangiilum' eftì erit BG:EG 

4 M 1 =^ EF:'CD, ac ideo BCq : EGq —-^ EFq: 

t. «.' w & CDq. làm quum • FÉ, EG fint p g . & BC* 

hyp- Miai»|>rir: erit- BCq t EGq , & hinc ^ EFq 

r ,0 io"" ^ CDq. Quare, quum EF fit |i, erit» &CD 

y. irà pr. p. Driode quia FÉ g EG, fit FÉ : EG * = 

FEq:FG: erit* FEqnopcFG- Ergoquitra 

». tj. '«■ EFqtCDq.&FG^BD: erit*CDqnon£BD, 

iS hiiK 1^ CD non t BC , qaìa CDq : BD = i* 

CD:BC. Q.E.D. 

' PROF. X&IV. THEOR. 

Mediae A commenfuraèiUt B f»f^« ^ 
-*,A'-p-' B' ^ ExponaturCD 

cenir Rgl. CE :^ 

Aq, & RgL CF 

Bq. Ei^o • 



>. ij. ... 
4. hyp. vel 



T'iT^'OfeCD- -laniquiaUqCliq: eftSCE 
■■..IO. (CF, Sihinc.ED'cDF. Q"»" DF eli* (> 
».fch.».,.. & g' CD. Hinc patcc", CF eflè p. &, quae 
'» il. ré. 'jf"™ poteft, B mediani effe. ,Q. E. D. 
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CoroB. Ex hoc manifirihun eli , rpatinm CF , 
jnodio fpatio CE commenlurabUe r medium efiè: 
namquaciprum potellB edam media lìti neceifeen. 

Schol. Ed antem cum medtìs, fìcut ciim raiio- 
mlìbat, comparaniml Aliae mediae commettOi- 
nbilei Tant potenzia tantum ; aliae vero iongitii- 
diae , & ergo potentia fimuL , 

* Et praetarea notandum èft. hoc theorema 
venim eilè, fine B mediaè A longitudine & po^ 
tentia commenfurabitis Cu, fme potentia foliun. 

PROP. XXV. THEOR. 

P B C j^d/ui medUt lena- 

tuSne eotrmet^urabilwits 
re^ir.Uneit AB, BC cM- 
tmetur reBangiàiim mt- 
dium tfi. \ 
Fiat ex AB qua^ràtum AD, quod medium 

eri^ quia AB media eli. lam eftDB=AB X. 

BC, & BC : BD = * AC : DA : érgtì AC £ *• * ^ 

medio DA. Quare f* AC medium eft. Q. i*-"»-»4.i* . 

E.D. 



y HK 



PROP. XXVI. THEOR. 

D foìum coftàHen/t4rébilièuf re- 

o '' £Hr ìineiì AB, BC continetMr 

reBangidum AC »'/ rati»- 
J naie efijvtltuediwn. 
r DefcribaMùr ex AB, BC 
^ quadrata AD, BE, *}uae me- 
dia erunt. Exponatiir FG p, 
ad quam ' apjrfiftm:' Rgl. ^ 
GH=:AD; &adHMap. 
pUcemrRg|.MK:i:AC& ' 
Q y ati - 



H K 



E 
C 




P 


D 


A 


B 




r 


HK 


L 











H K 



3!o EVCLIDIS ELEMENT. 

ad KN Rgl. NL=BE. Snnt 
ergof FH, HK, KL in dire- 
aum, &, GH, NL media. 
Porro, quia FG == KN eft 
p, enam FH, KL • font ^6 
FG. Sed eli AD C ' BE, 
ideoque GHtNL,&,quum 
<itGH;NL = tFH;KL, 
erit FH' SJIL. Quare 
quum FH, KL fior pt : erit' 
FHXKLp. Et quoniam 
DB; BC=AB:BP, & ADt 
AC=f DB: BC, k AC: BE = < AB: BP: erit 
AD: AC = AC: BE, id eli GH : MK=MK: 
»». «. NL, ac ergo, FH: HK = " HK: KL. Hinc 
•■ ''i|„ erit Si ♦ HKq p, & ipfa x HK (>. Ergo filit 
* HK t FG, erit • MK Id ell.AC f : lì veto ft 

«.a.». HK6FG: erifl'ACmedj|iiii. Q.E.D. 

PROF. XXVI!. THEOR. 
Medium AB nmfaptrat medium AC r<rt»- 
««DB. 

Si negas: Ut DB p. Expo- 

natur p EF,.ad quam àppli- 

cetur"Rgl.FG=AB,&Rgl. 

FH=AC. Erit ergo KG 

= DB, ideoque KG p'i FH 

vero & FG enint ^ media. 

Hinc» EH & EG fantpeEF, 

HG autein'eft ptW. Qua- 

■, reEHgHG. Et quia EH: 

HG=' EHq: EHXGH: erit EHqJnoni: 

• EH 



nei 
y. 2J. ] 







C 


B 


!■ 


. 1 


U.K..J 


,H» 


c 


34.10. 


I* 


K 





LIBER X. asi 

ÉHXHG. SedqoaiiiEH,HGrint6'er!t 
EHq-)-HGqj:« EHq. Eteft» EHXHG C, it». 
EHXHG. Qaare»EHq4-HGqnoiitiEH»>«- ■■>. 
XHG, & ergo'EHq-)-HGq-4-j EHXHG ^'J; ^ 
nont EHq -+- HGq, id eft,* EGqnon^EHq 
-+- HGq. Eft vero EHq 4- HGq p. EfgoA.ie.<leF.io. 
EGq* eft cfl, >c iprafEGia. Scd emcquo-p"."!*!». 
que EG p. Q. E. A. 

* Cor^ltar. Euidefli eft el ofienlis . fi fint 
dnae reOie EH, HG E , elle EHq 4- HG; ma C 
3 EH X UG. 

* Sehùl. MuiUèHumantein eft, ntionalefa* 
pelare raiionaleradonili, & tatìoaale cnm ncio- 
nali fìcere ratiooale ( pet i. & j. ax. io), 

PROF. XXVIII. PROBE. 

MeMaj inuenire, potetaie jibtm 
commenfurabiUi, ^uu wiotu^con- 

A r R n Exponanmr » daae rationales A, ^ ,^ ,^ 
AL SU B€,&f>»tSA:C = C.B,necnonE. ij. e. 
• A; B=C: D. Dico CeD eire, i mediam'- "; * 
vtramque, & C X D (*, , 

Nam quia 'A X B medium eft, erit &,,^ ,^ 
Cq ' medium ,& C media. Et quum fit A; ^ ,y. j, 
B = C:D, ac A6B! eriCCgU. Hinc,.(ai.i..i» 
{i'Dmediaeft. Praeterea quam iitpenn12-r.a4.111. 
t«ndoA:C = B:D;ei-itC:B = B;D, & 
Bq=CXD. Quale, ob Eqfi' erit &C..,deCn, 
XDp. Q.E.D. 

PRO#. 

r. -GoO^lc 



^. n. IO. 



EVCLIDIS ELEMENT. 
PROF. XXIX. PROBL. 

MeJiat imunire petenti* fi' 
Jtm cotrmenfursiilet-, ^ute me- 
dmm eontitieofa. 

Exponantur ^ tres rationales 
«• " "■ A r. n r e €. A, B, C, & fiat X A: D=D: 

=^ E effe quaditas. > 

Ì..17. & Nam qui* A, B pG» ac AXB = * Dq: 
e SI. IO. érìt'Dq mediain,&D medìi. ' Etqtiomàni 
p.fcLio «.g. c=D: E, ac B e CtentD» 6 E- Ergo 
^'^ °" Eetiamvmediaeft. Oftenfumigitur eft,D, 
£ medias € eflé. 

Praeterea quia eft alternando B : D :;=C : E» 
& inuerfe B : D ==: D : A , ìdeoque D : A = 
C: E: erit DX E = AXC. Eft vero AX 
C • medium : ergo & D X E medium eft. 
Q.EéD. 

L E M M A I. 
iTOunirc Jmt numeror quadratoti ita vt ^ 
ex ipfo cm^orùtur etiam ^uadrattti ^, 

A D C B 

Exponantur duo numeri plani fìmiles vel ' 

quadrati, AB, BC;fiifit vterqne par, vel vter- 

Que impar. Nàm ablato BC ex BA, relii*- 

>, 14^ & quetur* par AC, qui bifecari poteftinD. Sed 

**■ 9* • qui fit fiib AB, BC vna cum quadrato ex CO 

'* eft aeqtialis quadrato ex BO, & is qui fit iìib 

ir i. 9- AB, BC ipfe ^ quadratU9 eft : inuenti tgitor 

fune duo quadrati, nempe &£his ex AB, BQ 
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il qaadratus ex CD.qai compoTiti producant 
quadranim ex BDr Q. E. F. 

CereS, Etfìmul paiet, quomodo innenìans 
tur duo nximerl quadrati, quomm exceiTus lìi qua- 
dratos : fi niminun AB, BC fimUes plani fumantur. 
Sin diflìmìles fumantur: pofliini pari ratione ha> 
b«TÌ duo quadrati numen, ^ui liuntex CO, BC, 
gucmim «tceUìis ta ntunanu fiib /^ BC aoa qUto 
dratus. 

LEMMA s.- 
■ ÌTmemrtduor^drstotmonerottitavt^ 
<xiffit'comfomturnm^ quaJram, 
A..G..H.D.E.F..;C B 

Faflis omnibus quae in antecetienti Letn- 
inate, & praeterea ex numero DC ablata vni- 
tate DE ; dico quadracum £iftum tx AB per 
BC multiplicaco vna cum quadrato ex CE tion 
efle quadranim. 

Quum enim'ficut anceai faÙxis ex AB, BC - 
fic quadratus , & hic vna cum CD coiQponac 
^quadrammexBD: erìt fa^ius ex AB,BC,vna 
cum quadrato ex CE minor quadrato ex BD. 
I^ fi fieri poteft fit idem quadratus. Ergo 
aut quadrato maiorì quam quadratus ex BE, 
sax. minori, aut ìpfi quadrato ex BE aequalis 
£ric. Sed quadrarus proxime ntaior^ quam 
' ijuadratiu ex BE, el^ quadratus ex BD ; de ^oc - 
is qui èz ex AB, BC vna cum quadrato tx CE 
minor ejl ollenfus: efgo idem nulli qufidtato 
maiori , eo qui fit ex 6£^ aequalis efle {)oteA. 
Deinde ponatur aequalis quadrato ex BE; & 
capiatur GA duplifs vninw VSh Et <1^ 
AC 



1J4- EVCLIDIS ELEMENT. 

• «■•• A..G..H.D.E.F...C B 

AC = 2 DC; erit GC =: i EC, & igimr ■" fi- 
' €tas ex GBi BC cum quadrato ex CE =* qua- 
drato ex BE. Hinc erit faAas ex AB, BC 
aequalis ftao ex GB, BC, & AB = BG. Q. 
E. A, Quare AB per BC muitiplicapis cum 
quadrato ex CE non eft aequalis ìpfi quadra? 
to ex BE. Si tandem ponas eundem aeqira- 
lem quadrato minori quam quadratum exBEf 
velut quadrato ex BF : fit HA =: 2 BF i & 
erit rurfus HC = 2CF, h ideo '.fachis de 
HEt, BC cum quadrato ex CF = quadrìfib et 
BF. Hinc foret &£his ex AB, BC -t- quadra- 
to ex' CE = iàiSo ex HB, BC -H quadrato 
ex CF. Q, E. A. Ergo tandem patet, qua> 
dratum £idum ejc AB, BC cum quadrato ex 
CE non quadratum eflè. Q. E. F. 
PROF. XXX. PROBL. 
Immlre daàt rationaler patetttia fohim cum- 
menfitrabiUi , ita vt maiorfiurpo^t ^am mi- 
twr, quadrato reHiit tineae fii ImgàuJìm 
eommenfuTubilisi 

^ — *v^ Exppnatur p AB , & fil- 

J^Jeau. /^ ^.-'■'^1 rnantur * duo quadrati nu- 

^^^^^"""^ ^ meriC, D>itavtC — D 

^ ' jB non iìt quadratus, & in de^ 

C 9 . D 4 fcripto fuper AB femicir- . 

culo aptetur AF, vt AFq 

*. cor, ft». lit' a^ ABq vti numenisC— D ad numerum 

C lungitur FB. Dico jàéhmi. 

Quia enim AFq ad ABq rationem habec 

numeri ad numerum« non aucem quadrati ad 

* qua- 
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\quadratum:iBrit"AF6 AB, ìdeoque* AF, AB «.cM.n.rt. 
iutitpg. SedquiaCrC — D=: ABq: AFq: *-«<fcfio.' 
eritconuertendo^C:D=ABq:ABq— AFqJ'7''['-^ 
ìd eft'BFq. Ergo / (ABq^- AFq) = BFk ' 47. t ' 
AB. Q. E. F. ' {. j. re. 

PROF. XXXI. PROBI. 

hmenire duat rationé» paterttia fibM etm- 
menfwakler, ita vt maior plufpi^t, ftam mi pj- _„- 
Mar , fittdrato re^ae lineae^ longitudine in^ XXX. * 
commen/ùraèilif. 

Exponanmr p AB, & duo quadrati numeri 
C, D", qai nuiium qmdratum componant, •• Itm. ». 
&fuper AB defcribàturfemicirculus, òc*{iàfr.'cat.£.n, 
vri C-HD ad C ita ABq ad AFq, & iungatur 
FB. Dico faaum. 

Nam primo , vt antea oftendetur, AF, AB 
^e p g. Secundo quia CH-b : C =: ABq : AFq, 
erit conuertendo C -h D : D = ABq : ABq 
— AFqideftBFq*. Ergo /(ABq— ÀF<J ^ *■• ^ * 
=iBF«-noniAB. Q.E.F. *.^'iÌ 

PROF. XXXIL PROBL. , 

Immire duas medidsfitentiafo- 

Ihm eommenfurahiler, quae ramnah 
■ contineant, ita vt maior plm p^^ 
mam ndmr, ^drato reéfae Hneat 
A C B D p,i httgitudine etmmenfm-aHUj. 

Exponantut* dnae ratìonalea A, B £, ita vt »\ jo. », 
/(Aq — Bq)j:A. Sit" AÌ<B = Cq, &*«•«> «- 
Bq — C XD. Diw» Q D effe quaefiois. '■ *• «' '• 

NUQ 

. M.. ■■-.Cookie, 



II 



ij6 EVCLIDIS ELEMENT. ' 

«-».»■ I . Nam quia « A X B medhiin 

I I eft : C media erit. Et quia Bq 
I eft(>: etiam CXDeritp. Quia' 
*. fth. lem. ^ i i, vero A:B = + AXB:Bq=: 
.Ì*S- *^ • Cq^CXD = - C:D:>ScAe 
Vfch.w.io. B: erit queque'D 6 C, ideoque erutit C & 
^.14.10. D^mediaeg. Deniquequia A: B=,C: D, 
»■«.»•■ yerit^(Cq— Dq)«:C Q. E F. 

Simlliter autem oflendetur mueniri fejft 

duas mediaj potemia /ilum commenfurabiks, tf 

. fùHtÌMertter ratùmale, ita vt maùrplus^t^, 

quam minor, auadrgto reSae Uneaifin incom- 

*• J^ '*• inenfurabilisivgrfftfciiw*; ■ 

LEMMA. 

p T g Si futrint trei reHae S- 

I III »*« AB, BC, CU in ratiofu 

L "■ g C~D aUijuM: eriti vtfritna AH *d 
tertiatn CD, ita reBangubai 
eotttaOHm JùB prima *AB ^ media BC «^ id 
quodfuh pudia BC ^ tfrtia CD coatittttw, 

Ponaitur AB , BC , CD in direaum , & dt> 
catur perpendicularìs AE = BC, & comple- 
antur Pgra. EB, FC, GD, quae Rgla. erunt.. 
Er quia ergo BC = EA = FB := GC, cric 
». t. «. AB: BC=* EB: FC = AB X BC: FC, funi- 
iÌKrBC:CD = FC: GD = FC: BCXCD. 
Ergo ex aeqao AB : CO := AB X ^(^ = BC 
XCD. Q. E.©. 

PROP. 
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PROF. XXXIIL PROBL. 

Inuenire dmt mediai patetaU fibim eom- 

fnmfùraiUef, quJk medium coMitUiM, itavt 

msior pluf poj^ , quam mimr, auadr»to reHét 

ìhieae fibi UnfittMtne cemmenfuraéilis. 

Exponantur' tre? ratipiulesg , » « » 
A,B,(;ic3vi/(Aq^Cq)€ ■».* 
A, &iiatDq=r?AXB,&D^ »♦■ »• 
><E' = B;><C: «runt D, E"'**"'* 
ir» tt l? r qiaefitae. 

AUB t ^- NamquìaA,B|ie: erit*D5.M..o. 
media. Et.quoniam A: C^'AXBi CX'- '• * 
B = Dq:DXE = «D: E: erit D " g E. "^ j^"",^ 
Hinc D, Ef fune mediae 6» atque / (Dq — A,iifcÌi.io.io. 
]Eq)' t D. Patet etiam, quia * B X C me- f- M- io. 
diumeft,efIe&D><; E 'medium. Q.E.F. j.fch.li'^w. 
Similiter oftenditur, * quomodo imeKÌ4n- •■«*'^«»- 
fur ditte mediae petentia folum. commet^r«bi- 
/», &* medium coiainentei , ita vt mtàor pì$u 
feift, tfuam mtoar, ^idrato reSae Unea* jUt 
in¥9mi!ieiifarabi}is longUudittf. 

LEMMA. 

CA Si( triang^hmreltan/' 

tubtm ABC, return ha- 
ìent an^nhm BAC, &* 
ducatur AD perpendicu* 
larif ; (/i'fff C B X B^D 
= ABq, O'BCXCD 

= ACq , CJ* BD X DC =3 0/Vq , ff ^ow«* 

K^X4P=:»AXAC 

R Kam 



-^ 
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Nam tpes prìores par- 
les huius propoTitiotiis 
patene ex corollario s.6 
' & ex 17. 6. Vltima de- 
monftratur ^ defcrìpto 
Rglo.EC=BCXAD, 
f. 41. I. & RgIo.AF=BAX AC Nam EG=f 2 A. 
••«■»' AI(C='AF. <J.E.C 

PROF. XXXIV. PROBL. , 

Truignire dmt reélar ìineat ^lentia ineontf 

vnetiftraHleT , qaae faciata com^ojàum quidem 

ex ipfaram quadrati! ratiomìe, reBangubnh 

ver»', qifodfib ipfis continetttr , medium. 

t- v- w. Exponantur * AB, BG 

C?_ p€,itavtv'(AGq— BCq) 

T non CAB. Blfecenir BC 

[^ DinD,&ipfiBDqveÌDCq 

acquale pgr. ad reflam 

~g g AB appliceEUr", deficiens 

• figura quadrerà' , & fint 

AE, EB partes ex applicadone :(i)3ae. D^ 

fcribatur iùper AB femicirculus AFB , & ex E 

ducamr in AB pèfpendicularis EF, & iungan- 

tur AF, BF; quae enint quaefitae. 

♦. +. I. Quum enim lit BDq=' \ BCq: erìt?! BE 

«..9.10. nonCEA. Et quia AE: EB="*' BAXAE: 

-: km: pr. AB X BE = « AFq : BFq : erit - AF 96 BF. 

» IO. IO. Porro, quia AFq -+■ BFq i^ ^ ABq , AFq -+- 

r. tf EB = V BDq, ideoque BD = EF, & BC = 

2EFi eritABXBC='zABXÉF=*z" 

• AF 




AF X FB. Seti ABXBC medium* eft: er- •, «^ w^ 
go & AF X FB medium < erit. ' Q. E. P. «.«».a4J«. 

PROF. XXXV. PROBL. 

Imunire duas rtSu Untat piattaia in- Pjf- wwi». 
ettnmeMfurabikf, quag/aciant compa^umaià~ *^^^' 
éUm tx ipfantm tpudratit medium, reat»- 
gubm vtr»t tptùàfvh i^ ctmtinetMr rati9- 
naU, 

Exponantur AB, BC * mediae 6 & "i^o- «•}■•■■• 
naie contineiites, ita ve ^ (ABq— BCq) 
non, s: AB, 6c reliquafianc, utin praecedoi- 
te. Erunc AF, FB quaeficw. 

Naro quia AE* non CEB: erit «t'BAXAE*. if. m. 
non s: AB X BE , ideoque f AFq non ? BFq ,*•'■<• * 
& propterea AF 66 BF. Et patet AFq -h n.U^ ml 
BFq =: ABq medium^ effe. Deniqne quumA.I(d>.aki2 
BC — 2 EF , & hinc AB X BC =1/^ » AB X ,n. 4 
EF : erit AB X EF p . vtpwe rationali AB X 
BC commenfurabile'. &go&"AFXBFvÌcfa,a;.Mk 
eftj). Q.E.F. 

PROF, XXXVL PROBL. 

ìnuenìre duMi reSlat Untai patentU itutm^ 
wutifurabilet , ^e faciant SS cmtfoftim ex 
ipfarum ^adratU meditmi-, &* reUawdam, 
^ludfuk ipft coteitutur , tméUmi &" aSuc in- 
tmpmn/ùraitU fu»pt^« tx i^ànm quadra* 

&ft be- 

li. i-.<i",Gooì^lc 




r.lch.U.10.- 



EVCLIDIS ELEMENT. 

Exponantur^ <fuaeniediae& 

AB, BC, medium continentes, 

itavr/CAB— iBCq) non t 

AB. Reltqaa/fiantvt tnprop. 

j4. Dico AF, FB effe quae- 

lìtas. 

'H* Nam AE non V EB, Idéo- 

■ — ri que AF SE BF. Et quomam 

" ^ ABq mediuitì * eft t AFq -h 

FBq medium èffe pater. Porro quia AEXEB 

r- "">'*'•*=:! BDq=' EFq.- erit ABXBC= z ABX 

,. èfr! *.i'o! EF, 51 Ideo' medium erit AB XEF, & propter- 

T. ieiii.j4.'o- ea etiam'^ AFX FB. Denique quìa AB noti 

"■ ''"°Jj- « " BC, & BC t" BD, & hincABnon^*BD : 

X. ì!'*°'& eritX ABq non :c ABXBD. Sed AB X BD 

». w. = AB X EF = AF X FB, & ABq = AFq 

-hFBq. Ergo AFXFB non £ AFq -hFBq, 

Q.E.F. 

, * Sebol, Ex bis tmmfet\um eft, quomodo «*• 

lunìri p^itt duae mediai IwgHndine <lf fetentis 
. incommenfurahilet. FaKìs enini omnibus, qUM 
in propoGtione iuflà flint , 8c capta inlùper G me- 
dii propordonali ìntcrAF, W: erunt G & ABine- 
♦. 17. «. diae ee. Nam quia Gq ='1' AF X BF midiof ' 
«it G media, & 6E mediae AB. 

Prìnctpium Senarìorutn per cpmpofi' 
tionem. 

PROF. XXXVII. THEOR. 

Si duae rationalet potentU folum commenju- 

nabilei AB, BC comfenantur : tota AC innitio- 

■nalit erit. f^ocetur autem ex binii nominibus. 

Quia 
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Quia enim AB€BC,erit2 ABXBC'x.cor^.n. 
non t ABq -t-BCq , & proinde 2 AB X 
BC-(-ABil+BCq=^ACqnon£:vABq »■'♦ i 
-t-BCq. QiMreqmmABq + BOj'};-fS.;;:„ 
Ut p: cric ACq ■ ca, & 5 AC oft, Ò. ..rdi... IO. 
E. D. ^ii.def.10. 

PROF. XXXVIII. THEOR. 

T ^ — ^ ^» <J««* w*C(*rff panata fo. 

* ■ ^ in» tammmfurahiUi AB, 'BG 

{ompoftantur, tpuu rdtimale contineata ; tata 
AC irraiteruHs ertt. t^ecetur antan ex binis 
mediis prìma^ 

Nam qUlunfit''ABq-(-BCq nons;xABX-cor w n 
BC: erit ABq-l-BCq-1-2 AB X BC = ACq». ,7. ,0. & 
nont^ABXBC: hinc'ACqrfl.JiergoAC it '°- 
cA. Q.E.D. ^tli.u.10. 

PROP. XXXIX. THEOR. 
A_^_B_C Si inai tatMufiy 

** (^ taitia Jilum evann- 

~ firaMei AB, BC 
eompafuiOiir , ^lu^ 
medium cùntineant.' 
tota irrattùualii erit. 
' VetlturAaemtyih^ 
■ nts medps feconda. 
Sit riE (>, & fin" Rgl. DEF=ACq,&Rgl «• «. >■ 
DEK=ABq-l-BCq. Ergo Rgl.HPzzLOa;^^^'^,. 
ABXBC. Et quia ABq, BCqnedù fallirli, ,> iS ». & 
ac propterea ABq-V-BCq medigm • eft, me- c^.a*.»o. 
diiim vero eft & ABXBCf; erk vttumqiie'' ''■ 
R}- Rgl. 



Coo;<k 
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C RgLDK, HF* me- 
"_G dium. ^o EKfKF 
erunt'^. Sedqoia 
AB 6 BC. cric ABq 
+BCq non £(2 AB 
XBC,i(leftRgLDK 
~r» nonC HF. (^lare 
eftÌEKnontKF,& 
«.(ctLn.» ideo EK, KF ^ 6 ' ^mt. & "^ DG vd £F cA. 
l'&u^M. ^"^ *^ ^^ *''*' " *^' ^^ 'P**™ AC * ofl. 
«.ii.4ef.io. Q. E. D. 

PROF. XL. THEOR. 
A B C Si diuMt reliae line*» fu- 

■ ■ ■■■ I teittiahtnmiwnfur»biUiAS, 

BC MMjpOTMMtlir, ifttefaeiant ctmpo^um ^M- 
Jgm ex ifftrwn ^Ujrttis rationale, ^uod gu- 
itmftA ìf^ enttinetur medùm.- tot* re3* li- 
me AC irrttkauUt erit, f^eeenr autem nu- 
ior. 
»».M.& NamABXBCnonti=ABq+BCq. Ep> 
fcfc.in«. go 1 AB X BC -f- ABq -4- BCq = ACq non 
i'i^drf -. « * ABq 4- BCq ; & hinc • ACq ai, ac AC 
<A Q.E.D. 

PROP. XLI. THEOR. . 
A B C Si Iduae rtBàe Uneae fo- 

' tatti* inconmet^^bilet AB, 

BCMM^OMCfltMT, quae fdcisHt com^^um ^■ 
dtm rx ^firum qu*dratit medium , ^da»- 
ttm fuh ^p cnttinaur rgtimaie : .tat* reélt 
Une* AC irr*tim*H/ frit. focetur Mtm n- 
' tionale K medium poceoi, 

Nam, 
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Nam, quia ABXBG oon f^ABq-t-BCq, m.&k^.lW. 
.ideoque ACq aon E^ABXBC: eritACq &«■»■ 
cA n ai; erga AC <A. Q. E, a '' J. f; 

PROF. XUI. THEOR. 



X tsHtia ituontmmjjtratilet AB» 
'BCcempanantìtr, dtutéfdciant 
campofium ex ipjàràm ^u^ 
dratis medium-, Cf quod'fitb- 



F H 



ipRt cmtmefur medium, ^ 
MÌiu{ incmtnenjitrakik com- 



fofto ex ipfifvm ^^atitr tota rr^'a lifie» 
AC irrdtmaÒf eri*. Vocetjtr autem tuna nus 
'^h pocen$. 

Ejcponatur p DE, & fiat* RgKDEF=-ABq ^ „ ^^ 

-I- BCq, & Rgl. GFH = z AB X-BC To- ,. JT ». 

tum ergo DH ■ =: ACq, & ^ DF iftedimn, 4«w*4-i». 

ideoque' Ep p. E^dem ratione FH p. Sed J StT" 
.qNÙDFnon^^GH: erkEPBO»C £H, &•.><>. ux 
,«ga ÉF> FH p- eenint, «que " EH oftex bi^ ;;;^J- J^^ 

nis nominibus erìt Hìnc, quiaDE^,e{Htft*^,i,de£io! 
.cA,&AC^cA. Q.E.I>. : . 

Sebùk ji^veradidu. ittuìoiulcs vno- tsntOBI 
moda dJtilSi in ledas Iin«s, ex quibus compo* 
nuntnrs "& qiiae pra{>ofius. Ipectcs «onftiiniuit» 
mox demonfhabiinat. 



•R 4 PROF. 
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PROF. xml. THEOR. 

S^ag ex Hnii n 

A p C B ABédvmmnduUéxatfim' 

I J » 1 ^,^ e Muiditur in mmU 

«aAC.Cfl. 
' Si negas ; diuìdamr etìatn ad fì io nomi- 
na. Sed nequit effe DB = AC. Sic 
eiiim foret BC=: AD, & AC: CB=:ÌID: 
DA, hoc eft AB in D fimiliter fottt di«»fa ac 
in C; id quod non pomtur. Quunj ergo AB 
inpanes inaequalesadC&lifè^ fìt,quanHn 
t-4lchf:i maiorficAC: 'eritz ADXI>B — 2 AC X 
'CB = ACq-l-CBq— (ADq-f-Oflq). Sunt 
|. hyp. & autem Ì ACq, CBq, ADq, DBq |l», ideoque 
•.^' » i..^*-*!"^ *-^1' * ^^1-*- *^^1 ' diffenint ra- 
»• ì7- io! & tìonali. Quare & media a AD X DB ac i 
M-'o! AC X CB' diiferent rationali. O.E, A.< 

PROP. XLIV. THEOR. 
A ^ B 

' D Ci ' 

S^f ex hitUt mediù prima AB td tmm 
dittaaxat puttéltm C dit^dttur in nanfa* AC* 
CB. 
. JS. K. Si negasi lìt AB etianì in D diuifa in aUa 

nomina AD, DB, quae emnc*' mediae € & 
icontinentes p. Sunt vero Se AC, CB ' mediae 
»'4-W>.j.a. rationale contìnentes, & difièrentiae inter 2 
AD X DB & a AC X CB =' differentia in- 
J;^™^'°-terfummam ACq-4-CBq & fummam ADq 
OK.a4.io,^+ DBq. Ergo erit haec differentia " ratió- 
' naie (batium. Q. E. A*. 

• »ROP. 
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JROP. XLV. THEOR. 
A D C 



£ ^ae ex binii mediit fì- 
-T*. cunda Ah ad vnùm dtaaaxtì 

R , 



^ : — ^^i — iS. punlium C JimtUtur in mttd- 



t L 



G K 



mAC, CB. 

' Si negas, diuidanireriim 
in D, & Jìi AC non àeqtuIU 
ipfì BD, feci ea e, gr. maior. 
Ergo tam A C & CB , quam 
AD & DB iunt^ jnediae € & media continen- j^ 
tes; acACq-l-CBq>^ADq-4-DBq. Ex- +. 
ponatur p EF, ad'quam applicemr Rgl. EK=: 
ABij , & Rgl. EG= ACq + CBq , & Rgl. EL 
= ADq--(-DBq. Ex quo fequinir Rgl. HK 
=- 2 ACXBC, & Rgl. MK=:2 ADXDB. .. 
Quia autem mediae g funt ACCB: eiit EG* •• 
ntedium , ideoqiie '^ EH () € EF- Eadem ra- a 
tione HN eft () e EF. Venim AC £ CB, 
& proìnde ACq + CBq id eft E G non t * *• 
ipfi 2 ACXCB id eft ipfi HK, & idcireo EH 
non t HN. Patet itaque EH, HN efle p 6, 
& ergo ' EN cA ex binis nomintbus, & diut- t 
fata in nomina in punAo H. Sed eodem mo- 
do bftendetur, EN etiam ad M diuiiàm erte 
in nomina. Ncque tameri eft MN = EH, 
quoniara EG =: ACq M- CBq > ADq -f- 
DBq>2ADXDB=MK. ErgoENquaeex 
binis nomìnibus ad duo punita in nomina dì- 
uifeeft. Q.E. A'. 



& l6. IO. 

2J. ID. 

COI. 17^0. 
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SROP. XLVI. THEQR. 
D C òfAior AB dd iilfm dka- 

' " — - faxa puniteli C diuiititiir 

A ° vmnnwAC.CB. 

Si negas : diutdatur ad aTmd punSam T> in 

aonùoa AD, DB» ab ipfìs CB» AC diuec- 

^4*««- fi. Erit erga^ ACq-+-CBq^,iteinADq 

-t-DBq (>, media vera erunl AC XCB, 

& AD X DB. Proiode, quum ACq -f- 

J f'!"'»- CBq — ( ADq + DBq) • fa f . &= * 2 AD 

'■♦"*"• X DB — 1 AC X C B ; erit dlfferentia iu- 

termediaADXDBfc AC X CE ranonale 

■•■»•»• ^latiuni. Q. E.A'. 

PROF. XLVIl. THEOH. 
D C Ratkiuttàc meJiim 

A ' — p*—— B fotmtABadvmmiiiiat- 

- Uxat ptrMton C àimdilur in nrniina AC,CR. 
Si negas, diuidatur etiam ad D.' Eniiit 
«. 41. >* ergo ACq •+■ CBq, & ADq -K DBq media", ■ 
fcd AC XCB, ac AD XDB mionalia. Qna- 
re, quum ACq -(- CBq — (ADq -+-DBq) 
iìh ^" =" * AD XDB— 2 ACX CB, liaec autem 
> a;."»; ' difeenria»- (it (1 : ecic & illa f . Q. E. A'. 
PROF. XLVItl. THEOR. 
A 13 C B Bina media fetmi AS. ai 

' ' ' — jT i;fuim dmttaxitt tunHum C 

^^ liS ìi <ad,i««r iHmmina AC, GB. 



F L 



G K 



Si negas, diuidatur etiam 
in nomina AD, DB, dìueria 
'ab illis, ita vt ut e. gr. AC 
>DB. Ad rationalem £F 



aj^icenmr Rgl. EG=5 ACq -kCBq, EK = 

ABq, &C, EL=ADq -hDBq. Ergo HK=fi E- 4. a. 

2 ACXCB, & MK = z AD X f>B. Seti 

quia poijitui'ACq-l-CBq mediuaiterit&EC '■ 43- m. 

medienti & proinde * HE ^. Eodem argu- *■ >!• '<>■ 

mento HN eil p. Quia vero & potiiturACq 

-h CBq non £• 2 ACXCB: e"' EH non «;« f. ro. 10. te 

HN. haque EH, HN erunt p Q'i & EN ex , jj:^;^; ,^ . 

hiras nominibus ett% acque diuifa in nomina n j?. ~k>. 

in pulito H. Acqtu lìmillter oflendemr, qu ià 

U ADq + DBq nec non AD X DB media 

Don C ponunnir, eftndem EN eti»n ad M in 

nomina diuidi. ka vt MN^EH inaequalia fint. 

Q.E.A*. "**'" 

DEFINITIONES SECVNDAE. 

1. Expofìra r^tionali, & quae ex bink no- 
nùmbus dimfa m Homina, cuÌqs maius nomen 
plus poHit, quam mtnus, quadrato' redae I»- 
neae libi longtcudtne commeniurabilìs : lì qui- 

. dem Hiatus nomen expofìtae rationalt com- 
menfur^ile lìe iongitudine , tota dicKur tx 
ti/tit ndtniiiiiiis primt ; 

2. Si vero minos nomen expolìtae rationali 
longitudine, iìe commefllùrabile, dicacur vx 
kit^ nominibus fecunda; 

3. Quod fi neutrum ipforum nominum fit 
longitudine commenfurabtie expofitae mio- 
nali y vocetur ex èimi nominibut tertia. 

4. Rurfus , lì maius nomen plus poiTìt, 
quam nùnus, quadrato ie^s& lineae libi ton- 
gìtodine ìncommenfurabili^: £ ^idem maius 

nomea 
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nómetì expofìtae ratìonali lìt commenfùrabile 
longitudine , dicatur ex bbnt «emimhit ^ur- 
tds 

5. Si vero ininust dicatur ^uàtf4; 

<!. Quod fi iteucrum, dicatury^xttf. 

PROK XLIX. PROBL. 
hmimre ex binit nominièut primam. 
f. cor.ltia. A u . B 4. ' Exponantor ^ duo nu- 

1.J0.101 C r-g meri A,B ita vtA-t-B'ad 

F I D B quidem babeat ratio- 

G . nem oumerì quadrati ad 

quadratum, fed non ad A. Exponatur quo- 
a!.c«r.&».quepC,&eij:DE,&fiatx;A'T4-B:A=:pEq: 
EFq; erit DF quaefica. 

Nam quia ratio numeri A H- B ad A non 

«.«w.n.».efl; ratio quadrati ad quadratum: erìtEFg* 

?:?; «;"'DE. EtquiaOEped^: eruntDE.EF (ig) 

& idcirco DF erit^ ex bims nominìbus. Por- 

roquiaA-hB: A=:DEq:EFq,& A+B> 

*.fch.itf.j.A:eritDEq>'EFq> &DE>EF. Sìt Gq 

= DEq — EFq. Et quìa eft cormenendo 

A-hB: B=DEq: Gq: erit G ìd eft /(DEq 

». 9'». — EFq) t' DE. Eft vMO etiam DE € C. 

^ '•***""^ Ergo DF eft ex bini» nominìbus 5 prima. Q. 

E. F. 

PROP. L. PROBL. 
Imunìra ex binàt naminibut fecimdtm. 
■ n.cat. lem. ^ A 12 . B 4. Exponann»-''duoRa- ' 

1. 30.10. j,_ meri A, B, ita vt A -+- B 

n ^ F ad B qiòdem racìoneM . 

Q * habeat numeri quadrati 

«1 



■.Gqoj^Ic 



LIBER X. a^ 

lij quatlratum, non a&cem ad A,' & fint C, 
FE^j:, &fiat* A: A-4-B=:F&i: ED<i.5.ttK.«.». 
Eiit FD quaelìta. 

~ Quoniam enìm ratio A -f- B ad A -non eli 
quadrati numeri Hd quadratumt-erk ' ED €•. fth. 11.10. 
FÉ, & ergo* enint ED, FÉ (i €• Ex binis"- ^^'^•">- 
ergo nominibus erit FD. Praetereaveroquum, 
ob A < A -i- B , fit FÉ <* EDj &' fit rnuerfe jw fch. Afr 
A -f- Bi A =: DEq: FEq, & conuertendo A 
-t-B:B==:EDq: EDq — FEq:pofi£oqq = 
PDq — FEq, erit G id eft ^^ (EDq — FEq) 
C'ED. Eftautemikiiunus nomen FEi:C.|t. sì: lo. 
QuareFDeft ex binis nomlo^bus feouida'. '•'•''*^■'•*■ 
Q.E.F. 

- PROF. LI. PROBL. 
Itmefàre tx'hinit mmhiihif ,tertidm. 

A 12 . B 4, Cape^tresntuncrosA,!. cor; lem. 

C 8. B,Ctales vt A-+-Bad B '■J«».«- 

D quìdem ratìonem qua- 

P- , fi drati nomerì ad quadra- 

F tum habeat, nonauiemad 

H' A,Cven> ad neutruni ip- 

forum A, A -4- B talem habea t ratìonem. Accipe 
(iD,6lfaCC:A+B=*Dq;EFq,&A-4-B:A«itta.«.ifc 
=:EFq: FGq. Erit EG quaefita. 
- Etenim quia* D€EF,&*'FG6EF(& bine r.fckn.». 
EF,FGpfunt,eritEGexlànisnoaiÌnÌbus*. Et*" W* ''■ 
quum fit C: A-4-B =: Dq: EFq, atque A-fr 
B: A = EFq: FGq, ìdeoque ex aequo C; A 
= Dq : FGq : erit' FG non « D. Sed & EF »■ 9. n>. ' 
ben £D. Ergo neinrum nomen EF, FG £ |> 
D. Dciode quii A^-fì >A,erit ' EF>FG. t. (ih. i^-j. 
Sic 



»70 EVCLIDIS ELEMENT. 

Sn aoteiA Hq = H'q — FGq. Et quia <ft 
«ai» conuertendo A H- B: B = EFq: Hq, ettcH 
^7je£fcc.itleft/(EFq — FGq)^'EF. Quate'EG 

eft ex binis nomiiiibus tema. Q. E. F. 

PROF. LIL PROBL. 
Immàrt ex èimt nomMhu furtm». 
^ coLlun. A 10. B <^ Some ^ duo ntimeioi A. B 
•ì'-"- C,^ ita ve A H- B ncque 4d A ne- 

D ,__F que ad B rationem quadrati 

£ numeri ad quadratum habeat» 

G & expofitae p C fumé C DE, 

«.cùt.S.i6.&6c»A-4-B: A = DEq:EFq. Erit DF 

quaefìta. 
•t.6.<ke.6. Nam erit+DE^i,.&EF€"DE, & ergo 
rlA."i"!'i^enmtDE,EF«(>€. HìncDF erit-a exbi- 
li. [TT' ">• nis nominibtts. Pottd quìa A-(-B > A* cric 
V. lèJi.i«, j. jjgq ^y Epq_ sjj Gq=DÉq— EFq. Ergo 

quia conuenendo A+B '■ B= DEq : Gq, non 
19.10. eritOid eft / (DEq — EFq)*«:DE. Eft 
«.^Jcf-fec autem & UEtC E^o DF' eft ex bìnis no- 

minibus quarta. Q. E. F. 

PROF. LIIL PROBL. 
Fis- pK>P> htuenire ex bimt mmn^t qtàmsm,' 

•fàxt. Expoiit^ numerk A, B talibus, quales in 
praecedente erant, & re<^ f> Ct fumé FÉ CC, 
& fac A! AH-B==FEq: EDq:«àc FD ^we- 
fita. 
4 tf def. s. Eteràm erit< FÉ |i,& ED 6" FÉ, ideoque* 
5.fch!u!w.' FÉ. ED erunt p 6' Hinc FD cric ex binii* 
>. j7. 1». nomìnibus. Deinquiaeftitiaeit^oA-HB:. 

A = 
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A=:EDq.- FEqj erit EDq» > FEq. SicEDq ,. fch. rf. 5. 
—• F£q^:Gq. Conuenendo ìgitur erit A 
-4-B: B=: EDq: Gq , & ptopterea G id eft v* 
(EDq — rcq) non ?;* ED. Sed eft quoque a. 9. 10. 
FÉ t C. Ergo FD erit /* oc bit^ìs nominibus f^ f ■ d^J«c 
qviiRa. Q. E. F. 

PROF. HV. PROBL. 

Itmenh-e ex hmi mmimtus fixtdm. 

À i5. B 4t Exponantor dQo tiu- 

C 12. aeri A, B ila' vt A-h 6 * M«^;j« 

D ■ ad neotram, habeàc ratio- ^•*,.'- '""''■ 

E ' 1 . . ._^ nem hUmeri quadrati ad 

H ■ F quadraluùi, & aliUs C^j, ,_ ji-^ 

fion quadiatus, qui iiec 24-8- 
ad A Aec ad A 4- B ratione&i quadrati ad 
qoadratum habeat. Expoilatur etiàm ràtìona- 
lisD, &:fiat*C: A-4-Bs:Dq: EFq, & A,. cor.«.», 
-f- B: A ri EFq : FGq. Erit EG qaaelita* 

Erit enim» EF € D. & FG g EF, itleo-^iy^,,.,^ 
que,qiiUAiD^lìt,EF,FG p^emnt. I^o- 
pcerea^EGerit exbinisnbminìbns. £c quìa p. ». 10. 
AH-B>A»ericEFq'> FGq. Sit EFq '■ «»■ •*■ t 
— FGq =: Hq. km coiiuertendo eft A ■+■ 
B:B = EFq:Hq. ErgoH ideft v'tEFq*-; 
FGq) nonicEF. Et quìa ex aequo Ct A\. 9. ». 
=^; FGq , erit FG 6' D- Ei^o neutram «^ ^àtfltt. 
nominum EF, FG C O. Qaare EG «ft ex bU 
nit nominibus * ftxta* Q. E. F. 
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LEMMA. 
G C ^*^ qMdrtt» AB, BC 

ÌE reilum ipji BE, (f compie». 
tur AC paralUlogrsmnunm t 
Ju iiieo AC qutnkatum effe^ «^ 
inter quadrata AB, BC rg- 
iìangubtm DG mtdium effe proportimale , item- 
que iraer ipfa AC, GB PiftUum efepreportioHo- 

uve. 

Quia enim DB, BE in direflum fun^: empt 
& FB, BC in direflum, Et quia DB =FB, 
& BE = BG, erit DE=FG. Sed quuoiAC 
pgr. Ut , erit AH = KC = DE, & AK = CH 
rrFG. Ei^o AC aequilatemm eft. Sed & 
x.fcfc.*i.reflangulum*. Ergo AC eft qùadrsmm. Se- 
*.'.«■ cundo,qmaAB:DG='J'FB:BG=Dfl:BE J 
^ DG ; BC, patet DG effe, medium propor- 
tionale inter AB, BC. Tertio, quia AC:DC 
=4'AK:KD = KC:GC = DC:CB,patet . 
^ AC, DC, CB. Q. E. D. 

PROF. Xy. THEOR. 

p Sifpatium ABCD«»* 

—1 jythetaur fui ratioìuìi AB 
Cf ek òinù nomitàbtu pri- 
ma AD : rciìa Ime/fpM- 
tìarn ARCDpetem irrO' 



B 



T5 



^ L C timaiii t^y t^M ex hitàt 

GL nevàmiuf appdlattir. 

f\ Dinide AO in nomi- 

" naadE,&litAE>ED. 

. Ergo«AE,ED(ie.&\' 

(AEq 



GcHIgk- 
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(AEq — EDq)tAE,&AEtAB. Bifect 
ED in F, & ad AE applica Rgl. = EFq, U 
defìciens figura quadrata. Fiani ex applica^ 
rione partes AG, GÈ. Ergo AGx:GE=:"«tilrf.ftc. 
EFq , & AG £ « GÈ. Due ad AB parallela! f- "■!'>■ 
GH, EK, FL, & pone quadramm SN = AH, 
& quadraram NQ = GK, ita vt MN, NO 
lint in dire(Sum, & compie Pgr. SO. Ergo*»- lemma 
SQ=MOq, &rfSN,MR,NQ. Atqui '""• 
quum & AGXGE=EFq, & ergo AG; EF 
-»=EF:GE: eritAH: EL=:' ELi GÈ, ideft, „ , ' 
iiSN, EL.NQ. ErgoEt=MR. Sedi^LV . 
FC=EL=MR =? OP. Ergo totum AC «■ «■ •• 
=: loti SQ , ideoque refla MO poteft AC. Et 
quia AG ? GÈ : erunt AG , GÈ £ " AE , ergo ^ ,j_ ,^ 
& ipfi AB ; &' ergo AG« GÈ enint ^ , & ab id 
AH, GK* p. Quoniam igitar «I SN, NQ p s. i=. io. 
funt, erunt MN, NO p. Quia vero AE C 
AG,4cEDlEF,redAEnonEED:necerit 
AGt'EF. Ergo AH non t» EL, «iSN'.ij.i» 
nonSMR. Hinc, qma SN: MR = MN:"' »• » 
NO, non erit MN t » NO. <Ju«e MN, NO 
erunt|^€>^MOideft/ AC ex binis nomi- 
sibufi erit. Q, E. D. 



PROF. 
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{• Sifpatium ABCD««- 

D ùneatttr fub ratitmati AB 

Cf* fx binis nominibus fe- 

cundd AD : re£la linea 

fpatium AC potetts irra- 



H 



JJ^ L, p tiOTialir eft, quae ex bìnù 
Ó^ mediis prima appeìlatur. 



N 



_i 



lisdem enim conftm- 



tìis, quae in praecedeti- 

te, eodem niodo often- 

denir MO poflè AC ; & 

conllìtbic etiam, AE,ED 

efTe (> e, & ED s: AB, & AG C CE. Quum 

h.i4.io^ ergo ^ AE € AB, & AE?:i" vtrique ipfarum 

tf. »■ AG, GÈ : erupc* AB, AG, GÈ (S € , ideoque» 

AH, GK mediai & proinde etiam quadrata 

''■'*•"• SN,NQ media erum, Se'MN, NO mediae'. 

** '°' Dein ob AG X. GÈ, erit AH t.^ GK, id eft 

SN Z NQ, vel MNq C NOq. Scd quia AE 

tAC&EDcEF, non taraen AE t ED: 

nec erit AG £ EF ; & hinc AH non t^ £L, 

vel SN non t: PO, ideoqlie non erit MN t.^ 

NO. Erat autem MNq? NOq. Quare 

-Miy, NO fune mediae g. Denique ob ED Z 

, j^ AB , enint ' pF; AB p t, ideoque * EL p, & 

ij. IO. proinde MR=:MNX NO ^ erit. Ex qui- 

1. IO. bus omnibus pater MO, id eft / AC, eflè* ex 

binis medlis prìniam. Q, E. D. 



LIBERX. a7J 

PROF. L VII. THEOR. ; 

. Sifpatium AC comimatHr fuh rationaU AB|q-^ ^^^ 
ss" ex. binir nominibùt tenia AD: reéiii Hata lVI, 
JjiMium AC potetu irratiotialit i/1, quae amel- 
iuur ex hims mediir feeunda, 

JÌsdemconftru£tìs, quae in prop. 55. eodem 
modo, quo antea, paiebìt, efiè MO =^ 
AC, St MN, NO medias. Sed quìa f> ED non 
eftfAB, EF aiitem ^ £0. & AB = EK :#. hyp. 
erunt EF, EK ^ €1 Weoque erit EL = MR . 
roedium'. Eft autem MR=: MNX NO.''-'*^'»-»-«V 
Ergo / AC eft ex binìs mediis feeunda ". "* ^' "' 
Q. E. D. - 

PROF. XVin. THEOR. 
Sifpatium AC contineatur fuh ra/iwwS ABpig. p™. 
tf ex èitiii Ttominihu quarte AD: reSIa linea tVl. ■ 
fpatium ACpotffit/ ifrationalif tfi, qme veca- 
tH'r maior. 

- Quoniam AD eft ex binis notijinibus quar- 
ta :*" erant AE , ED f 6 »&/ (AEq — EDq ) ip. ^.deEfcc., 
non erit £ AE, AE vero s; AB, Bifeca ED 
in F, & (&C. omnia quaé in prop. ^5. Conftat 
ergo M0=: / AC, & J: GÈ non ? AG. Hinc x- 19- ». 
GK non s: + AH, id eft • NOq non t MNq , *■ ^^ *;^* 
ideoque M N eC NO. Porro quia ji^ A E C ^ 'cónOr. 
AB: erit AK=AHH-GK=:-MNq4- 
NOq Tsitionale **. Denique quia AE C AB,*. 20. 10. 
. & ED C EF, non autem AE :e ED: non erit^^- •■*■ '"■ 
EF f. ABvel EK, ergo erunt'»' EF, EK p 6. & j."Lt"».'*^ 
ergo EFXEK*=MNXNO erit medium'.i. ♦•. 10. 
Vnde patetV AC «Ae' itraòónalem maiorem. 
Q. E.D. 

S 1 PROP. 




H 
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276 EVCLIDIS ELEMENT. . 
PROF. LIX. THEOR. 

p ■ Si fpatiim AC cetai- 
.-Qneatur fub ratiottitU AB - 
if ex binit mmimbus 
quinta AD: reBa lines 

Jpatium poteas irrationa- 

■n L C ^ 'j2, ^ae vocatttr ra- 

iC^ thtult (f mfMum pateM. 

^ Conftraftis iisdem, 

iterum conftat MO = 
^AC» &MNeeNO. 
Porro, qyia ED eft mi- 
nor portio ex Jiinìs no- 
, f.def. fec. minibus qulntae , eft ED £ f AB , non aurem 
t,. n. IO. & AE £ ED, funt tamen AE, ED, AB p. Ergo 
ft^'"- « AE, AB p e. Ergo AK =* MNq-t-NOq 
,.\t. 10.' medium' erit. Denique, quìa EF, AB ()C> cric 
«. 10. 10. MN X NO = ^ EL * rationale. Quapro- 
pter /AC erit irratìoaaBs rarionale ac me- 
A. 41. IO. dìuin'' pptens. Q. E. D. 

PROF. LX. THEOR. 

sifpatium AC contitteatur fui raUcmU AB 
^\^^ ^ ex Hftit tiominìliiufexta AD: quaefpimm 
AC potéft rcda Umh irratiottalis eji, quai Wó- 
catwr bina media potenti 

Conftruais iisdem, qmè fupra, paret efl*« 
u «drf.rec.M0=v'AC,&MNe6N0, &nec AEnecED 
v,'fch. ■».»-?'" AB; itaqueAE, AB (>€*, &MNq-+-NOq 
S-^»"^' =^AEXABmedium'. Et, quiaEFCE^, 
•■^«'^«■«^Qonautem EK t. Ep, erunr'EK, EF (> 6, 
Ì(leoqueMNXNO=*EK X EF medium» 
erit. 
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erìc. Porro , quia AE non f EF, eritMNg -f- 
NOq non s MR. (Juan: MO irrationalem efle '' ^ ' 
bina «edia potencem * patet, Q. E. D. 

L.EMMA. 
J^ . g ^ reSt Utua AB in 

' ~~^ ^ • purtm inaeaualer AC^CB 
fecttur; ìpjìtrumpartium 
quadrata ACq +CBq nuiorajìtta teiiift^ulo 
2 AG X CB, ^uod bù fuh diUii partièiu car^ 
tinetw, 

Bifecerar enim AB in D: &erìt! ACX'' '■ "' 
CB^CD9 = ADq. HinC2ACXCB< 
a ADq,&, quia ACq-1-CBq' = 2 ADq-l-'' '' '" 
2 DCq, ACq + CBq > 2 AC X CB. Q. 
-E. D. 

PROF. LXI. THEOR. 



Bt 



D K 



^ Quadratum etui AB» 
- quat tfk ex binij nomini- 



èiu, ad rationalem DE 

applicMtutn ImàudiMam 

^ DG faàt ex binit turni- 

Sic AC tnaias , CB minus nome» re^e AB. 
Fiat Rgl. DH = ACq , & Rgl. KL = BCq. 
Hinc erk MF =: * a AC X CB; Bifécetur r. +. i. 
MG in N, & ad MLducamr parallela NO. 
Ergo MO» = NF = ACXCB. Sed, quia •■ J^- »■ 
<» AC , CB funt p e . erunt ACq , Cfiq (» s: , J* |J '°; 
ideoque ACq'-h CBq ^X vtrique ACq, BCq. 
Quoniam ergo ACq -t- CBq, id eft DL, (>j.,fch.ii. 
eft+ : erit DM (> " & £ t>E. Dein quia AC, -. h. ». 
Sì CB- 
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CBpe.eritMF medi- 
um", &'prom(leMG^^ 
iiontMLvel DE. Qua- 
re,.quumDM()&SDE, 
erunt DM, MG (>£'',& 
DG erit ^ ex binis nò- 
minibus. Infuper, quia 
).]tm.n.a.-T!-' ACq, ACXCB, CBq, ideoqueT^.DH, 
.. I. 6 MO,KL,eritDK:MN='MN-KM,&er- 
* '' go DK ><: KM=; { MNq = J MGq. Quìa 

IO li. "™ ^'^1 ^ ^^1 . & inde DH E Kt : erit DK 
3. lcii.hui.i:'KM. Et quia ACq -I- CBq *> 2 AC 
X CB, ideoque DL > MF: patet effe DM 
1. 1». 10. > MG. Ergo ' ^ (DMq— MGq) £ DM. 
■.i.def.fec. Quare DG eft ex binis nomlnibus prima ". 
Q. E. D. 

PROF. LXII, THEOR. 
' Quadretum eiur AB, qtuc eft txiinif wif- 
l^^ diir prima, ad ratio»fiIam DE applicatuTH la- 
tituaiHem DGfacit ex binit tmnimlms fetun- 

ConftniéHs quae in praecedenti propoli- 
rione, erunt AC, CBmediaee%&. ACXCB f>. 
Ergo DL medium eft, & DM p EBE''. Rur- 
, fus quia MF = V'G X CB eft (>,««' MG (> 
jj. ,0. ■ t DE Hinc i DM , MG erunt p 6 . & ergo 
DG erit* ex binis nominibus. Et quoniam , 
vtin antecedente, oftendetur DM > MG, 
& ^ (DMq — MGq) t DM: erit DG ex bi- 
i.de£ fccnis nominibus ^fecunda. Q. E. D. 

■ , »ROP. 



A 38. 



t.iai.i4.i« 



PROF. LXIII. THEOR. 
Qwtdratum eiui AB . yiae efl ex binit me- Fig. prop. 
Misficunda > ad raiimalem DE appUtatum la- ^^'- 
tituMnemVìG facit ex binit H<miniiur tmiam. ' 

Conftruftis iisdem, quae ante, * enmt AC, g. jy. io. 
CB mediae e, & erit DL = ACq-hCBq 
medium, & hìnc DM p é DE. Similiter, 
quia AC XCB « medium eft, erit MG ^ € DE. ■ 
Sed , qu ia AC 6 CB, erit DL = ACq + CBq 
non«:'MF = 2 ACXCB,& ob id.DM - 
non ? MG. Sunt autem DM, MG p. Er- ^.cot-t^.K. 
go DG eft ex binis naminibus. Oftendetur 
autem vt antea DM > MG, & ^ (DMq -— 
MGq) x: DM. Ergo erit DG * ex binis no- '■•J.Wfcc. 
minibus lertia. Q. E; D. 

PROF. LXIV. THEOR. 

Qujdratum maiortt AR ad rationalem DE 
appUcatstm Utitudinem DG faeit pc Binis no- \-^^' . 
Mtn^m qùartam, 

Goiiftrnantur eadem. lam erit " A C e€ i, ., jq ■ 
, CB, & ACq -f- CBq ideoque DL f>, & AC * 
XCB ideoque MF medium. Hinc DM, 
DEfimtf>£*',fed»MG, DE ^6- Qùare$. ma, 
DM, MG funt^ (^ g, & DG eft-ex binis no- x-n. io. 
minibus. Sed vt ante oftendetur, eiìè DM *' L'Jl'"*' 
>MG, & DKXKM = J.MGq. Quare ^ Si io& 
qmun ACq non X. CBq, &'ergo DK non i.' '■ *■ 
KM, ideoque V'( DMq — MGq)'3noni:DM: ^ ip. ,o. 
erit DG ex binis nominibus quarta'''. Q.EÌD. v-t-dcf.fcc. 

S 4 PROF.- 

I ■ . Cookie ■ 



EVCLIDIS ELEMENT. 
PROF, LXy. THEOR. 
g Quadratutn eiut AB, 

Gc ^uae rationnJ» ac meM- 
C I um potefi, ad rattorta- 

lem DE applicatum iati' 
tudinemtìG facit exhi- 
nit mminiòut ^uintam, 
* e 

Nam iisdem conftrudis conftat DL=:ÀCq 
-h C?q medium «(Te *, MF vero = 2 AC X 
CB p, & hìncDM f) noni: DE, & MG ^ DE, 
ideoque DM, MG p €• Ergo, reliquis vt 
in p'raecedente ofteniìs, patebic, DO effe ex 
binis nominibus qulntam. Q. E. D. 

PROF, LXVIi THEOR. 

Quadratum eiur AB, ^ttiu bina media fot' 
eff,ad rationalem DE applicatum latituditifta 
DG/acit exibimi nominieuj fextam. 

fj 49 K ^^" ^^^ ^^' MF media ' ftint, & ob id 

4 Bj! IO. DM, MG p ^ & non t, ipfi DE; quìa prae- 

terea DL non V MF, & ob ici DM, MG p €> 

& DG ex binis nominibus; reliqua vero ve 

in prop. 64. oftenduntur: eric DG ex binis 

». WrfAc. nominibus fexta'. Q. E. D. 

PROF. LXVII. THEOR. 
Ei AB, quae tfi ex Hnis nomìnihu^, longHu- 
dine conimenfuraHlit CD £?* iff» ex bimi n<h 
wàmbur efi ordine eadetih 

Sit 



"te 



Ij .HinyGoOHlc 
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Sic enim AE maius nomén 
• reflae AB. Ergo * AE, EB j. „. „. 
. fune (> 6. FUt ' AB : CD = ■■ •=■ «. 



C F DAE;CF. &goEB:FD = 

AB; CD. Hinc» AE £ CF,Ìfcin;.'io. 
&EB£FD,«iergo''CF,FD(>. Et quoni- ' 
am AE: CF = EB: FD, & penntnando AH: 
E8 =CF: FD, ti AE 6 EB: erit- CF e FD. « rck.».,»' 
Quare CD ed* ex binis nomiiiibos. lam * fi *■ '*■ "^• 
V (AÉq — Efli)) e AE, erit & y" (CFq — 
FDqìtCFi fi vero v' (AEq — EBq) non £ 
AE,neque^(CFq — FDq)SCFerit;&fi 
AE t expofitae rationali, erit &• CÌFteidèm ; •■ '*• '^■ 
fi EB ic expofitae (i, érit & • FD £ eidera; fi 
neutra AE, EB K expofitae rationali, nec CF, 
FD f eidem enjnt. Ergo CD ex binis no- 
minibus ordine eadem.erit ipfi AB «. Q-E.D. ^i^'fec. 

PROF. LXVIII THEOR. . 

£i AB, qstae ffi ex iiait mttìiù, Im^itudint Fix- prap.* 
etmmii^m-tiai CU d'ijfatxiinitmatUsift, "^"■ 
ttqMe ortUne ctdem, 

Slnt AE, EB medire in AB. Ergo ' AE 6 , «.& io. 
EB. Fiat AB ; CD = AE ; CF. Ergo EB: ' S; "" 
FD = AB : CD = AE : CF. Hinc erit EB 
S FD, & AE £ CF, ideoque' CF, FD mediae ,. „, „. 
erunt. Et, quoniain AE; EB==CF! FD,erunc 
CF, FD * mediae £ , & ob id CD ex binis me- ». ». fch. 
diis erit'. lam, quia AE : EB = CF; FD, »• "■ 
erit AEq: AE XEB =f CFq; CF X FD, & ». i- «. S 
permutando AEq : CFq = AE X EB : CF X "• * 
FD, ideoque «AEX EBE CFX ED. Si»».". 
S j igitur 
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4..fcli.u.io.igitijr AEXEB p: eric&+ CFXHD (>: 
fui AEXEB medium; erit StCFXFD me- 

''•"'''**^'*dmm". Ergo CD eft ex binis mediù ' ordi- 
ne eadem ipTi AB. Q. E. D.. 

PBOP. LXIX. THEOR. 
Maiori AB tommenfurdhiUt CD tf iffa rtu- 
ior eft, 

A E B Fa^s enim iisdem qme 
1— fiipra, eritAE:CF=EB:FD 

«10.10. 1-_. =:AB:CD, Érgo"AE£ 

C F D CF, & EÌB C FD. Et quia 

pernintando AE; AB := CE : CD; erit AEq: 

»•"•«• ABq =: ' CFq ; CDq. Similicer EBq : ABq 

•'■'♦■'• '=FDq;CDq. Ergo» AEq+EBq:ABq= 
CFq -(- FDq: CDq, &permutandoAEq-t- EBq: 
CFq -(- FDq' = ABq: CDq. Ergo AEq-(- 
FBqC " CFq + FDq. Eft antem AEq + 

J. 4fl. w. EBqf>*. Ergo' CFqH-FDqf» erit. Often- 

i.fcb.u.10. dituj. auteu, ^ in praecedente CF X FD s: 
AEXEB. Medium vero eft ÀE X EB ». 

4. cor.14.1a Ergo & CF X FD medium i erit. Denique. 

"L'i. qui» AE ee' EB, eiit & • CF 66 FD. Ergo 
» CD maior erit. Q. E.D. 

PROF. LXX. THEOR. 
Ttg. pnip. Ratìonaìe oc medium psteiai AB cstnmenfu- 
LXiX. rihitit CD £7' ipfi ratioiule ae metitum fotmt 
4. 

Conftradlis iisdem, iimilitcr oftendemus 

CF ee FD, & CFq -h FDq £ AEq + EBq, 

'.4».». &CFXFD£ AEXEB. laraAEq+EBq* 

medium 
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meilium eft; ergo &" CFq-4-FDq. Et quia x.cnr.*4,io. 
AEXEB'p; entCFXFDf)\ Et igi- ^^^''■'•■'°- 
tur CD erit~ rationale ac medium potens *. 
Q. E. D. 

PROF. LXXr. THEOR. 

Bina media potenti AB commenfaràhitit CD Fif . prop. 
Cf* iffa bina media potetti eft. LXIX. 

Nam vt in 6^. demoaftrabimus, CF 9f FDj 
& CFq + FDq t AEq H- EBq, & CFXFD. 
tAEXEB. lam quia AEq -{- EBq, &AE 
X EB media f* funt, & AEq + EBq non £ i*. 41. w. • 
AE X'EB : erunt CFq -+- EDq & CF X FD , - 
' media, & erit CFq ■+■ FDq non £ £ CF X "•^ot-H-ti" 
FD. Ergo CD erit bina media po^gns '*.*'**■ "■ - 
Q. E. D. 

PROP. LXXII. THEOR. 

Si rationaU AB S^ medium CD campoHMn- 
tur ; tjuatutr irrationalii futa, vel ^ae ex hinit - 
nominiéiKy v^l quae ex binis trtffdiii prona, vel 
maior, vel ratimale ac medium fatem. 

r H :SitP = /(AB-l- 

Ji^ C 1 1 1 CD. Dico P- fere ' 
J ] I 1 I vnam ex quatuor di- 
I -^ìs irraiionalibus, 

i a/f.SitAB<CD. 

1' I I I 1 I Ad EF p applicemr 
pBDF G 1 Rgl. EFG^AB,& 
X . . RgI.HGI=;CD. Er- 

go erit EG p & FG f> £ EF". .HI vero erit ,. «. ». 
medium , & Gì (> non £ EF *. Eft vero EG »• »)• "■ 
non ■ 

r,.i-.<i-,G00nlc 
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A e 

m 



E H 



»B DF G I 



noti£tHr,&EG:HI 

= FG:GUErgoFG 

non t GIt & ìddrco 

FG, GIfunt jie.& 

FI eli ex binis nomi- 

nibui. EcquiaEO 

HI: erit & FG > Gì. 

lam ponacur / (FGq 

— Glq) £ FG : & erit FI ex binis nominibus 

».i.drf.fcc, prima'; fic^EI^/AD^Pex binis no- 

B'^dcffcc.-'""'''*"^'* ^""^^"^ ^ (FGq — GIq)npn^ 

«. ss. IO. FG: & eric FI ex bìnis nominibus quatta"; 

«cPmaior^. 

Caf. 2. bit AB < CD; & erit FG < G!; 

FI autem vt antea ex btnts nomìnìbus. Qua- 

Ve, polita y (Glq — FGq) K Gì, erit P ex 

*■ ^' '*■ binis mediis x, prima. Pofita autem / ( Glq 

. — FGq) non t Gì, erit P rationale ac me- 

"■ dium potens+. Q. E. D. 

PROF. LXXIII. THEOR. 

Sidttomedia interfe iacomnteitJìa-aiiliiiABt 

LXXlK ^^ cvttpOHantur ,• duae reliquae irrationaUr 

jmra ; . vel ex bitùs mediis fecrnuU^ Vel binarne- 

iUapuettf. 

m. 1}. w. Fadìs.iìsdem quae in praecedence, "erit 

«■ •>>?■ nec FG nec Gì s: EF, vtraque tamen erit p. 

■ Et quiaEGjìon£"HI,ideoque FG non £^ 

Gì: erunc FG. Gì f> €> & bine FI ex bìnis 

nominibus erit, quorum neucrum ^ rationali 

EF. 
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Caf.. /. lam fi fiieric AB > CD,ideoque FG 
>GI,&v' (FGq — GIq)5:FG: erit FI ex 
blnis nominibus cerm, & hìnc P '^ ex binìs y. fj. to, 
mediis fecunda. Sin / (FGq — Glq) non t 
FG; erit P bina media * potens. *■ *«• '"• 

C^. 2. Zi fiierit AB < CD : fimiliter de- 
monftrabitur, P aut ex binìs mediis iècundam, 
«ut bina media potentem effe. Q. E. D. 

OiròBarìam. 
Quac ex binìs nomioibus, & qsie pefl ìpftm 
funt (prop. j8, J9- 40- 41. +»■) irrarionales, ncque 
medile neque incer fé eacdem funt. Quadraiùm 
entm, quod fir a media, ad mionalem applicatum 
laTÌtodinem efiìcit ratipnalem ; quod auiem Ut ab 
ea, qnaa oft ex binis nominibas, ad rarionalemap- 
pUcacarq latitudìnem efScit ex bints nominibus 
prìmam; quod ab ea,quae efl ex btnis medii!! pri» 
ma, ad tationalem applicatum tatitudìnem efKcIt 
ex binìs nominibus fecundam ; & tic deinceps 
(prop.6),64*6r.<£)> Quoniam igkut diftae la- 
liiudinet difFenint, & a prima, & ìncer relè, t 
prima quidem, quod rationalis fìt, inter fere vero, 
quod ordine non fìnt eaedem: canftu & ipfat ic> 
ntionales' inter Ce differences elle. , 

Prindpiufn Senariorum per detra- 1 

tìioneiD. 

PROP. LXXIV. THEOR. 

A Sia rationali AC naionaUr AB aufera- 
D tur,'potentia filum cornmenfitrabiUi exi- 
fient tati AC : reliqua BC irrationalii efi. 
_ f^ocetur «rtfm Apotome. 

Nam s ACXAB n*ont:'ACq-f-ABq^, ..irori:-'» 
* obid ^ BCq nen t ACq -+- ABq. Hini, < t- »■ * 
' * ^ cor. 17, 16. 

*- I quia . 



B C 
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»rcb.37,io. quia ACqH-ABq p' eft, cric BCq efl, & er- 
go BC aV Q. E. D. 

PROP. LXXV. THEOR. . 

Si a ^edie AC Media BC 
auferatur , petfntia /òùtm con- 
menfurabtìit txifteiu mi AC, quae cum'tata 
^- AC ratimaU continet : reliquA A^ irrations- 
ìis eft. Vocetur autem mediae apotome pri- 
ma. 
S.cor.iT-io. f4am ACq-hBCq* non-?; 2 AC X CB, & 
'• ^- "if' ei^o ABq non t* i AC X CB, ac ob iti AB" 
«.u.de£'io.tfi. Q.E. D. 

PROP. LXXVr. THEOR. 
Si a media AC media CB auferatar, potere- 
tiafohtm commenfurahiUt gxifiens ioti AC, qiiae 
sum tati AC medium continet: &* reUqua AB 
imaionalis ejt, f^ocetur autem mediae apo- 
tome fecunda. 

B C ' Exponatur p DE, 
(j ad quam applicetur 
~ Rgl. DEK =: 1 AC 
X BC, & Rgl. DEF 
= ACq -h CBq. 
Erìt itaque * HF = 
ABq. Ec quia ACq 
-h C B q medium t* 
" eft, nec non ACX GB: enmt DF, DK me- 
dia, & proinde ' EF, EK p. Sed quia AC € 
*■ CB , & ob id t ACq ■+■ CBq non C 1 AC X 
CB i eric * F£ ngn C £K, Ergo £F, EK eruiit 
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f» e. & ergo KF »■ cA, & ipfum HF f (A» & r. 74. ro. 
ob' ìd quoque AB •" cft erir. Q. E. D. t- feh. «. („. 

PROF. LXXVIL THEOR. ' 



J — -p Si a reiia linea AC reBa 
■^ B t^ ItHca CH auferatur , p'iemiA 

ineommenfìtrahiUt exifiens tati AC, dujf i^m 
toTii faciat comfojitwn quidtm ex ipfarum aua- 
^atii ACfi-ì-CBqratioaalf, ^d autem [uh 
ip^ coìttktetur AC XCB meiiittm.- reli^ua AB 
irratioHatii efi. l^ocetur autem minor. 

Nam quiaACq-f-CBqnonCTiACXCBrt^ tch i) k 
cric & ACq -(- CBq non t " ABq. Quare "■ cor.'i? ,. 
AB ? erit cA. Q. E. D. ■ *.ii.def.i» 

PROF. LXXVIU THEOR. 

r^" J-^ Sì a reBa Unei AC teB* 

■ linea CB au/eratur patetaia 
incommenfurabilit exijlmi tati AC , Cf cum 
tata facims conìfopum ^dem ex ipjàrum ftà- 
dratìs ACq -4- CBq medium, quod ataemfvb 
ipp iti cominttur 2 AB X CB ratiomle: rt- 
H^a AB irratianalit eft. kocitur autem cum 
rationalì medium totum 



Nam quia ACq -h CBq non s: X i AC X «■'cImj.iì: 
CB: cric ABq-non C^ 2 ACXCB. «^fain* -.."i r",. 



PRÒP. 
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PROF. LXXIX THEÒR. 

B C Si » re^a Utua. AC reBa 
X Unta C B auferatur potentia 
~" itwotnmenjùraiiiit exiftent lo- 
ti AC , ér cum tata factent 
compo^Hm quidtmexipfarw^ 
quadrati ACq -f- CBq fu- 
dium, qusd autim/itò ipfis Ut 
- continetur a AC X CB medium , & adhuc ip- 
farum ^fl(^<ttJ ACq 4- CBq incommenfura- 
biiia ei i AC -l-CB tfued hit continetur fui 
ipfit : reliqua AB irrationalit tfi, Voc^ia^ 
autem cum medio fnedium totutn efiìciens. 
Ad |i DE applica Rgl. DEH = ACq 4- 
t»\ -CBq, & Rgl.DEF = 2ACXCB. Ergo 
v:.Ì:io.&GH=:* ABq, & EH, EF fune ^ ^ & DH 
'■ «s-^^ ngn t DF. - Propterea EH non i;* EF, ideo- 
.' fch »rio *l"s EH , EF (i € funt » ex quo fequitur FH* 
Ìii.de£».e(recfl.&GH*cfl, ScAB^ol. Q.E.D.. 

PROF. LXXX. THEOR. 
A C Apatomae AB vn£ 

-f i fiiWam congnàt recla. 

Unca BC potentid fobtm 
eommtnfurahiUt exijlem tati AC. 
«. 74. 10. * Si negas: congrua: alia BD,ita ve*AD,DB 
firn p e. Et quia ADq + DBq = 2 AD X 
.1 7- «• . DB -4- * ABq , ACq -h CBq = l'AC X CE 
-f-ABq:etitADqH-DBq — (ACq-hCBq) . 
= i AD X DB -- i AC X CB. Sed quia 
,. fcc.17.10. etiam AC, CB funt " p e. & hinc ' ADq -h 
DBq — (ACq H- CBqJ (>: erit & 1 AD X 
DB 
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DB — 1 AC X CB p. Q. E. A ", quia AD «. a?. 19. 
X DB & AC X CB media * funt. A.fcli.w.w, 

PROP. LXXXL THEOR. 

Medine apùtomae priitiae AB ima tOKtwn eoa- Pìg, prop, 
gruit re£ia iinejt meeHaBC, potemiafolum com- ^Xioc. 
menfurabilir exifient tati AC,'(f ewn tota ra- 
Umale coitìinetut 

Si negas: fit AB etiam meciìae AD apoto- 
me prima. Ergo erunt t* AD, DB mediae €> f<- TI- 1*> 
& AD X DB p. Erit autem vt antea ADq 
H- DBq — ( ACq -t- CBq) = 2 AD X DB 
— 2 AC X CB. Et quia ADq -t- DBq me- J*^'- »■♦■*• 
dium • eft, nec non ACq -H CBq S ; ratio- cor.cjusd. ' 
naiia autem funti ADXDB Se'i ACXCB:'-f VP- 
meUium fupecat medium radonali*. Q.E. A*. J; «.',».'*' 

PROP. LXXXII. THEOR. 

MeJiat apBtomàt 
fecìtndat AB vna 
I tantum etmgruit re^ 
I ^a Urna media BC, 
\ patentia filum com- 

J men/ùraliiif exifteyu 

I" L ** I f(rf; AC, ^cum tote 

medium cmtineru. 
Sì negas : G.t AB etiam apotome fecunda . 
mediae AD, ìd eft , fint * AD, DB mediae g. '• ^ "■ 
& medium continentes. Ad p EF applicenir 
Rgl. EFG =r ACq 4- CBq, & auferatur Rgl. 
HLG = i ACXCB, velEL='ABq.r. 7fc 
Ad eandem EP applicecur quoque Rgl. EFI 
T . =ADq, 



A B 


Cd 


Z 1 
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AB O n =ADq4-DBq: 

^ ~- &eritHI='2AD 

X DB. Ec quia 
AC, GB mediae g * 
funt : erit ACq -+■ 

_ CBq medium*, & 

F L G A g(.gQ £Q medium 

X.JJ.IO. erit, &FG(iK. Rurfus quia ACXCB,& 

hinc etiam HG, medium eft: erit ^Gpx. Sed 

^.eotjt7M. quia AC € CB: erit "^ ACq -+■ CBq non t 2. 

ACXCB, id eft, EG nonSlHG; &obid 

*'» % * f ^ "**" ^ " '-*^* *^"^^^ ^*^' ^*^ ^""^ ** ^ 
«. 7+ IO. Proinde* FL eft apotome reflae FG. Simi- 
liter autem demonftrabimus , efte&FL apo- 
li.go.io. lomen redae FI. Q.E. A'*. 

PROF. LXXXIII. THEOR- 

B C Minori AB ìms fM- 

A " '~1 ' — D tum eongruit reB» fi- 

ne4 hCpotentia ìmommetfurahilit extfiens ta- 
ti AC, & cam tota facims compopum qiHdem 
ex ipfarum quadrati^ ACq -h CBq rationale, 
■ quodautemlis Jìtbipjif f orairuturi AC P<CCB 
medium, 
y. 77. 16 Si negas: congruat BD. Ergo "" AD 06 

DB, & ADq -+- DBq p, & 2 AD X DB me- 
*• 7- *■ (tìum erit. Et quia ADq -h DBq = * 2 AD 
XDBH-ABq, &ACq-h CBq = i AC X 
CB-hABq: erit ADq H- DBq — (ACq-l- 
CBq) = 2ADXDB — 2ACXCB. Ergo 
j^ji_^ ^^.metHumzADXDB fuperabii medium z AC' 
t 37. IO. "X CB ratioiialk». Q. E. AÌ 

■ PROP. 
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. PROF. I^XXXIV. THEOR. 
' Et AB, tptae citm ratimaU me^mt totiimfa- p,v nop. 

_ eit , vna taìttum con^ruit reiia linea BC p^en- fxXXUL 
tia incommenfurabiUs exi^eni fati AC , & cum 
totafaeient {«mpcfittan quidem ex ipfarwnqua- 
Jratii ACqH- CBq medium, tpud autem bit 
fub ipfit continetur 2 AC X GB rationale. 

Si negasi congruat quoque BD. Ergo" ». 78. io. 
ADq H- DBq medium , & 2 AD X DB f> erìt. 
Et quia vt antea ADq -f- DBq — ( ACq + 
CBq) = 1 AD X DB — 3 AC X CB =* S.ÌMi.j7«. 
p : medium ADq -f- DBq fuperabit medium 
ACq -4- CBq iitionali. Q. E. A*. *• "^ •* 

PROF. LXXXV. THEOR. 

jEìì ab , quae cum medio medium taturn fa- ^& pnm, 
*it, vna tantum congrm re£l» Ikua BC, ptten- t^tXXiì. 
■tia incommenjitraiilif nifiefu tai AC, £? aon 
tota/acient compofitMthquidemex ip/arum qua- 
dralir ACq -f- CBq medium, quod autem bir 
fub ipfu coMineiur 2 AC X CB medium^ £f ad- 
buc incommeì^urabile eompofào ex ^adratit 
ipfarum. 

■' Sinegas: congruat eriam BD, ita vt AD 
e€ DB, & medium 2 AD X DB non t medio 
ADq -4- DBq. Fiant eadem quae ìn propo- 
fitionel^XXtl; & fimili ratione, acibi, de- 
montbabirar, eandem FL effe apotomen daa- 
rum FG, FL Q. E. A». «. 8». ». 

Ti , DEFI- 
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DEFINITIONES TÉRTIAE. 

I. Expofìta ratiunali & apotoma , fi qui- 
dem tota plus poffìt, quam congniens* qua* 
drato fsQae Uneae libi commenlìiraliilìs loiv- 
gimdine; litque tota expofìtae rationali lon* 
gìtodiiie coDunenfurabilis : vocecuf «ptomit 
prima, '~ 

z. Si vero tongraeiis &t longhadìne com* 
XBenfurabìlis expofitae rationali ; & tota pluc 
potTIty quam congruens, quadrato reàie Ji- 
neae libi comoienfurabilis longitudine : va» 
cetur apaomt fecundoi 

}. .Quod lì neutra ftt longitudine commeB- 
fuiabilìs expoCtae rationali; & tota plus pof' 
fit, quam congruens, quadrato nàae Uneae 
£bi . commenfurabilis longitudine : dicantr 
apaoma tertia. 

4. Rurfus fi tota plus polSc, quam congru- 
ens, quadrato rei^e Uneae fibi incommenfo- 
rabilis longitudine: fi qutdem tota fit longi- 
tudine commenlùrabilis expc^tae rationdi, 
vocetur apetemc qUArta} 

; . Si vero congruens 1 vocetur ifetemt 

6. Quod Ci neutra , dicatur apaome fexta* 

PROF. LXXXVI. PROBL. 
Itmenire primam afiatmen. ■ 
■A )6. B 9. Expofitae rarionati C 

*i^ia^..^C fiatEDF. aptantur* 

IJ-- ■— F duo numeri A, Bqua- 

E diati, ita vt A— B non 

it. cor.tf.ia. G fit quadimus,-^ &t^A : 

A— B 
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A— B=DFq:FEq. Dico DE effe apoto- 
men prìmam. 

Namquia DF«:C: ericDF p, Ec quia 
DFq ad £Fq rationem numeri ad numerumt 
ièd non quadrati ad quadracum , habet : eric ' «• cor. o. la. 
EFeOFificergo erorn EF.DF^ gì &DE 
apotoDoc { erit. Sit aucem G = ^ ( DFq — I- 74- »• 
FEq). lam quia A: A — B =; DFq: EFq, 
erit conuertendo A : 6 ::= DFq ; Gq , & ob 
id'G=;/(DFq — FEq)£DF. ErgQDE«-9'»% 
eft apotome prima'. Q. E. F. ^'ua. * 

PROF. LXXXVIl PROBL. 

hmeme feewidam ipotvmm. 

Expolìtae f» C fit C EF, & exponaarar nu- lIxxvi. 
meri A. B quadrari, ita ve A — B non lìe 
quadratus, & fiat A — B: A:=:EFq: FDq. 
Erit DE apotome fecunda. 

Nam, quia EF ?; C, erit EFfi; «cvtan- 
tea oftendemas, DEapotomenefle,atque / 
( DFq — FEq ) ? DF. Quare pàtet DE eflè 
àpotamenfccundanif. Q. E. F. '"«rt 

PROk LXXXVIII. PROBL, 
Imenire tcrtiam apotomen, 
A hS- B lì. Exponantur p D , éc tre* 
C 8. numeri A, B, C non haben- 

D"" ■ j^ jjjjgj. (g rationem qua- 

E' ' G dratì ad quadratum ; A ve- 

. '^ ... ro ad A — B habeat talem 

rationem. Fìat C : A = 
Dq:EGq,&A:B=EGq:GFq. EF erit 
apotome tenia, 

T 3 Nam 

I I •./■.Cookie 
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»■<.». A 16. B 13. Nam quia EGq £ ' Dq': 

C 8. erit EG p. Hinc, quiaGF 

T.cot.n.1». D e» EG, enim EG, Gfp^y 

"' '*■ "^ E ^ G & EF erit *■ apotome. De- 

inde quia ex aequo C : B 

^ = Dq: GFq, non erit GF 

, p. ,0, C D^. Similiter quia C : A = Dq : EGq, 

necEGtD. Sic autemHq=EGq — GFq. 

Et quia conuertendo A: A — B=iEGq: Hq, 

eritHid eft/CEGq— GFq)5:^EG. Ex 

j^ quibus omnibus fequitur EF effe apotomen 

tm. quartam». Q. E. F. 

PROF. LXXXIX. PROBL. 
Itwmire tptartam ^otemen. 
A 6. B IO. Exponantur duo na- 

jQ 1 p -l-B ad neucrum ratio- 

E nera quadrati ad qua- 

G dratum habeac Ex- 

poCtae p C fiat i: DF, & A -h B: B = DFq: 

FEq : erit DE quaefita. 

*. s.M.to, Quia enim DF |i ^ eli: erit & FÉ |>*; & 

••cor.ii.w' apotome. Sit Gq =r DFq — FEq. Et quia 
ff. 74. IO. "eft conuertendo AH- B: A=:DFq:Gq: erit 
l't'Ù G id eft ^ { DFq — FEq) non t v DF. Er- 
tm, * go DE erit apotome * quarta. Q. E. F, 
PROP. XC. PROBL. 
Fu. piop. Inuenire ^intam apotomen. 
LXXXIX. Exponarur duo numeri A, B, ita vt A -f-B 
ad neutrumhabeat ratiojiem quadrati ad qua- 
dratura. 
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dratum. Expolltae f> Cfiat s;EF, &B: A+ 
B = FEqr FDq. Eirit DE quaefita. 

Quia enim, vt in praececJente , pater DE 
apotomen effe, & ^f (DFq — FEq) non t: 
DFi EF aucem C f> C fafta elt: erit DE apo- 
tome quinta'. Q. E.F. i.j.def.tert. 

PROF. XCI. PROBL. 
hmemre fextam tptaomen, 
Exponantur (> D^ & tres numeri AiB,C, ta- 
les vt nec inter fé rationem numeri quadirati 
ad quadratum habeant, nec A ad A-^B eam 
habeat rationem; & fiat C:A=:Dq:EGqv 
& vt A: B = EGq: GFq: erit EF quaefita. 
A 12. B f . C 10. Oftendenir enim » ve 

D' . in prop. 88. EF apoto- 

£ ' I G "*^*' * ^ "SC EG nec GF 

L_ ipfi D £ effe. Sit au- 

^ tem H = ^ (EGq -— 

GFq). AtquÌquumfkArBq=EGq:GFq, 
& ergo conuertendo A : A — B =EGq :Hq: 
patet etìam , non i effe H id eft v* ( E.Gq — ^ j. ,o. 
GFq) £ EG. Ergo EF erit » apotome fexta. n-ilÀf^ert. 

q: E. F. 

Sebohiim. 
A D CB Sed&a^edtdas fexdiaa- 

• ' ' ' — ' rum linearum inuenrioiteiit 

ofleadere Iket. K enira oporteac ìnuenire pri- 
mant apotomen i exponamr ^ ex binis nominibni 5. 49. io. 
prima AB, cnias msius nomen lil AC, & fiat CD 
==CB. E^o'ACCBhoceft AC, CDfunif>e. <.i.def.fcc 
&y(ACq — CDq)tAC,&AC expofitte ratio- 
tuìi Z.cit% & ijitur" AD eft apotome prima. Si- •■>'*«^'*"« 
T 4 militte 
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qùlitet & reliqius apotomu inuenieimis , eu qnae 
funt ex binis oominibus eiutdem ocdinis expo- 
nentes. 

PROP. XCII. THEOR. 

Si Jiatium AB contineatur /ài rattonali AC 
'{^ apetoma prima ADireSa UwaJpatiumAB 
peteni tpotome e^. 



te». 
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Sit ipfi AD congmens 
DG. Ergo* AG, GD 
funtpe. & AGC f> 
AC.&»^(AGq — GDq) 
EAG. ' Ad AG appli- 
cettir Rgl.=: \ DGqn; 
DEq (leficieos figura 
qaadEata. Secet hoc 
ipfam AH in partes AF» 
FG. Ergo AF X. ' FG, 
& ob iti AG C ^ tam AF 
quam FG. Quare tam 



* I». la AF quam FG £ • AC cric p*, & ergo AI, FK 
'• tJf- '■ P erunt *. Deinde quìa DE = J EG : ehint 
'' ^ DE, EG t DG. Sed DG p oon tf* AC: er- 
go DE , EG, AC erunt pe,^ ergo DH, EK 
».fcli.».io. media*". Fiat quadratum LM = AI, & au- 
feratur quadratum NO=FK, communem cum 
toto angulum LPM habens. EruncergoLM, 
^. ««. 6. NO circa eandew diametrum RQP. Defcri- 
•.i.cor.4.1. P"^''go reliqua figura,erit & ST quadratum"» 
♦'.lem.t'i.ic.. lam, quia ** AF X FG =: EDq 1= EGq, eric 
«-17. «s. AF:EG=xEG:FG,&obid-ff-AI.EK.FK. 
*-^'^?**'* Sed funt quoque '^TT-LM,MN,NO. Quare 

MN" 
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MN ■(= LO) = EK = DH , & proinde DK 

= gnom. VXY-hNO. SedAK=:LM-4- 

NO. Ergo AB = ST = LNq. Deniqiie 

quia AI, FK p fum: erunt &, quae illa pof- . 

fune, LP, PNp\ Seti quia LO = EK me- "■*^,"-^ 

diam non t - NO , & i«-opterea LP non ? • * ^ ,^ 

PN: crune LP, PN f> e. & ergo LN id eft V 

AB apotome erit. Q. E. D. 

PROF. XCIIL THEOR. 

Sifptuium AB fontineatur [uh rationaU AC F'i- P™^ 
■ & afKtoma ficunda AD: reéìa linea fpatòan * 
AB paetts mediat efi apatomc prima. 

Sit enim ipfi AD congruens DG. Ei^^ ^ a. itt, 
AG, GD fune fi £. &DG eft t AC, & /(AGq »"t. 
— GDq) s: AG, & AG non s; AC. lam &- 
flis lisdera , quae in propofitione praeceden- 
te: erit tam AF quam FG ?! AG, fed non X.'' *^.'t "* 
AG, & proinde AF, AC erunt p €> >«"» FG, 
ACì & igitur* AI, FK, & iis aequalia LM, »-fc'>.".j6l , 
ìiO media erunt, & LP,PN mediae. Et quia 
AF: FG = AI: FK = LM: NO, AFvero t. 
FG': crune PL, PN mediae 6^- Denique •■ * '••• 
quum ob EG £ DG j; |i AC, fit EK p; &, vt ^ "' '"* 
antea, denionftreturLO = EK: patet,LPiPN 
ottonale continere. Quare LN id eli / AB 
^ie mediae apotome prima'. Q.E.D. » TJ- »* 

PROF. XCIV. THEOR. 
Sifpatium AB centineatur Jùh ratìonaU AG 
^ aptìtome tenia AD: reSla linea f^ttitm pi- 
Uni mediat efi apotome'fecimda. 

T j Nam 



A 



EVCLIDIS ELEMENT. 

D Erg 



>. 1.4^ 



B.,H 



'&- 



\A 



. A. 7S. ib. 



tot. 



H 



Nam primo vt in prae- 
cedente ptopofirione o- 
ftendetiir, LP,PN eOè 
medias g. Deindé quia 
DG(ieftnons;^AC,EG 
vero t ' DG; erunt EG, 
AC p e , & EK " medium 
erit, & igitur * quoque 
LO. Quare qumn LP, 
^N medium contineant: 
erit LN id eft \^ AB me- 
diae apotome fecunda \ 



R T 

Q. E. D. 

PROF. XCV. THEOR. 
Si [patitoli AB contineatitr fub ratimaU ACt 
(f apotoma quarta AD: re£la linea /patium 
AB poteni mimr ejl, 

Sit enim DG congruens ipfi AD: & enint'* 
AG, GD (>e. eritque AG £ AC, fed DG non 
S AC, nec/(AGq — GDqjtAG. Con- 
flruannir eadem quae in piraecedentibus: 2c 

ì'fch "io P'"' ^^ ' ^"^ C' ^^ ^"'' "«"lium i, & 

,'. „^ ù. ' AF non £■ FG, & ergo AI non t' FK. bed 

,. 10. !«. ( AK=LPq-l-PNq, &ÌDK = EK = 

(.conto. LO=LPXPN. i'AI = LPq, &FK = 

PNq. Qnare LP 86 PN, & LPq + PNq eft 

^ ^, 2 LPXPN autem medium j & proinde' 

' LN id eli / AB minor. Q. EJl 

PROF. XCVl THEOR. 

Fir prop. SìJpatÌHm AB eemineaturjui ratienalt AC . 
Xav. ^ apototna ftijtta AD; rf5fl Unea fptitium 

AB 



ABpoteJts efi ^» cwn rationaU medium to- 
trnn ef^cit. 

Sic enim DG congruens iplj AD; & crune 
*AG, GD p e. erìtque CD 5: AC, fed AG '■ *• ^^' 
non X. AC, & V ( AGq — GDq) non t AG. """ 
ConftniSis iisdem, quae ancea, eodem modo 
oftendetur, DK vel EK effe f , AK vero me- 
dium, & AI non Z FK. Quare crit LP 66 
PN, &LPq-t-PNq medium, 2LPXPN 
vero f>; &obiiiLNid eft /ABquae" cum^ jg.- ,», 
rationali medium totum eiHcit. Q. E.D. 

PROP. XCVII. THEOR. 

Sifpatium AB continedtur (ùb ratietuU AC pj_ ^^^^ 
& apotoma fexta AD: re£Ìa linea Jpatitim AB xciv. 
potem ep ^uat cum medio medium totum j^cit. 

Sit iteram ipiì AD congruens DG : & erunt . 
"AG, GD (>€, & / (AG — GDqìnontv. Adrf. 
AG , & nec AG nec CD £ AC. Conftruais w», 
iisdem , quae antea , fimiliter demonftrabìmus ^ 
tam LPq-f-PNq, quam 2 LP X PN effe me-' 
dium & LP 96 PN. Sed praeterea , quia AG 
non t EG, & ergo AK^ non t EK; erit LPq *. w. »; 
-i- PNq non 1 2 LPX PN. Ergo LN id eli 
V ,AB eli ea quae cum medio medium cotum 
efficit». Q. E. D. X. 79. »■ 



PROP. 
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PROF. XCVUL THEOR. 

Qaadratum tpatomag 

, AB ad rationalem CD 

' applicatum latHuMnem 

CF facit apotemm pri ■ 

mam. 

Sic enim BG ipfi AB 

congruens. Ergo AG, 

*.74'». ' GBfunt+(>e« Fiat 

Rgl. CH = AGq, & Rgl. KL = BGq. Er- 

* '* *■ go, quia CE = ABq, erit FL =: • z AG X 

GB. Bifeca FM in N, & due NO parallelam 

ad CD; ac erit FO = NL=AGXGB. 

"'a'I'^' I^'" q"'* DM = AGq + GBq eft (> *, cric 

fr *. 10. CM pfit CD. Et quia FL = z AG X GB 

y.fch. Mao. medium V eft , cric FM p non £ CD *. Porro 

J /^ ^J-,^ quia AGq + GBq non £ ' 2 AG X GB, ideo- 

4 10. là. ' queCLnont: FL: erit FM non £ ^ CM,& 

proinde FM, CM erant p £. ^c CF apotome 

1) lem. J5.10. * erit. Praeterea quum fint -tv- ' CH, NL, KL, 

ideoque tt- CK , NM , KM : erit CK X KM 

= NMq = i FMq. Sed, quia CH £ KL, 

eftfitCKì;KMC Quare/(CMq — MFq) 

»■«■'<>. £CM*. Ergo CF eft apotome prima, Q: 

E. D. 

PROP. XCIX. THEOR, 

Pi ^j_ QuadraUm mediae afotmiae primae AB ad 

XCVUL rationalem CD' appUcatum laiitudinem facit CF 

apatomm fecuKdam. 

t. w. 10. Sit itenim BG congruens ipfi AB : * & erunc ' 

AG, GB mediaee. &AGXGB|i. Ergo 

&ait 
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faais quae in propof. praec. eram CH, KL, 
CL media , fed N4,, FL p ; ideoque CM erit p 
non C CD", FM aurem * f) C CD. Reliqua ■. sj. i», 
aatem vt fupra oftendeatur. Ergo CF eft ***• **•■ 
apotóme fecunda. Q. E. D. 

PROP, C. THEOR. 

Quadreìum wediae fecundae oftìtamae AB 
adrationalem CD appUcatum latitudinem CF ^ÌqV^ 
Jacii apatomen lertiam, 

I Faftis iisdem , quaeantea; quoniam^ AG,„ «j.»^ 
GB mediae 6 funt, & AG X GB medium eft, 
emnt CL & FL media, ideoque erit lamCM, 
quam FM P non t CD, & erunt CM, FM p;e. 
Oftenlìs ei^o reliquis, quae ìn praecedentibus» 
patebit, CF effe apotomen tertiam. Q. E, D. 

PROP. Cr. THEOR. 

Quadratum mmorit AB ad rationaìem CD Ffe -„- ■ 
Bpplicaum latHudinemCV facit apatmenauar- xbv^ 
tam. 

lisdem conAniflis: quìa » AG 9f GB, & 
AGji + GBq |i, & AG X GB medium , ep- *' ^' '*. 
dem modo, quo in prop. 98. pater, effe CM 
tCD, & CF apotomen, &CKXKM=iI 
FMq , fed , ob AG eC GB, CK non t KM* - 
ideoqueì/CCMq— MFq)nontCM. Er^ t » ^ ■ 
go CF eft apotome qaana. Q.E.D. «*'»*»* 

PROP. CU. THEOR. 

Quadratum eiuf AB, ^ae cum ratioruU 
nstdimt tetum e^, t4 ratmalm CD ap- 
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C^ 



B a 



Coaitra&is iisdem; 

N'K M qu'*' AG.egGB.St 

— — AGq-hGBq medium, 

& AG X GBp, ea- 

dem ratiooe ac antes 

oftendemr, efle CM P 



£ Ò HL nontCafetiFM^t 
CD| & CF apotomea 
quincam. Q. E. D. 

PROF. CHI. THEOR. 
r DH». Quadratim tiut AB , tptM cum medio uuM' 
CU. w» tetum e^it, ad rationaim CD appUcMm 

latìtudinem CP/acit apatomatfextam. 
«, 78- »D. Conltruflis enim iisdem; quia' AG ef GB» 

& AGq-f- GBq, AGXGB media, & AG 

X Ga non C AGq H- GBq: patet vt aniea, 
^ aj. 10. CM, FMf effe f> non t CD, atque, reliquis 

fimiliter vt atitea ofterùìs , CF effe apotomen 

fextam. Q. E. D. 

PROP. CIV. THEOR. 
ReBa line a AE, apotomaf CF longitudint cm- 
mevfurahiìts ^ tf ipfn apotome ejl, atque orif/M 

Slt enlm ipfi CF congm- 
ensFD: ergo 'CD, DF^ 6. 

_, Fiat EB!lPD=:AE: CF. 

T.U.I- c F D Eritergo'AB:CD=:EBi 

•.IO.». FD = AE;CF;«t proinde AB £ CD', & 



r. .HiT.GoOJ^Ic 



LIBER X. 303 

£B t FD. Quare AB , SE ertine ^ ^ & , quia «■ fch. r.i^. 

CD € DF, erunt AB, BE p € », ideoque AE *■ '' '**■ 

ipotonie erit *■. Secundo quia AB : CD 1= , * - 

EB : FD, & permutantlo AB; EB=CD : FD: 

fi /(CDq— DFq) K vel non t CD, erit* *• * »- 

& / ( ABq — BEq) t vel non «: AB.- Et fi 

CD t; vel nontexpofitae ratLonali,eric''& AB *••'*••♦■"*• 

£ vel non £ eiiiem ; nec non, fi DF C vel non 

t P expolìtae, erit * BE t vel non £ eidem. 

Ergo cuius ordinis apotome ed CF, eiusdem 

eft * quoque apotome AE. Q. E. D. * ^^^' «•*• 

PROF. CV. THEOR. 

Re3t Unea AE , mediae i^etmiae CP tm- pj^. prop. 
rHen/ùrahilit , if i^fa nuS*e ttfotsme efi , atque Clv. 
wdine tadan. 

Faflis iisdem quae in praecedenre, quìa ^ CD, ^, ^, ^ i^ 
DF fune mediae £ , iimillter demonllrabicur, 
AB C CD , & AB, BE efle medìas g '>'. Ergo y. 14. 10. & 
AE eli mediae <^ apotome. Deinde quia CDq : '■f»=l"''wo. 
CD XDF =* CD: DF = AB:BE=:*ABq; J. .. «. 
AB X BE, & ei^ permuisodo CDq: ABq 
= CDXDF;ABXBE: erit • CD X EIF t *• «>■ ""^ 
AB X BE. Quare fi CDXDF eft p vel me- 
dium, erìt^fit ABXBE p velmedium. Hinc*'^"-'*' 
patec ^ efle AE mediae apotomen eìusdem of-. 
tlìnis, cuius eft CF. Q. E. D. 

PROF, evi, THEOR. 

ReSia linea AE , minori. C F eKamm/m-di* 
Hi, if i^ft minor ejl, . . 

Fìant 
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A E B Fianteadem, quaeprius:& 

'^^ ' quia CD,UFe6',enint&» 

■J^ , — , 1 AB,BEeE. ErquoniamCD; 

C F DDF=AB:BE,ideoqoeCDq: 

I, i. DFqzr'Afiq:BEq,&compotien'(loacpennu-' 

tando CDq -t- DFq : ABq+BEq = DFq ; BEq; 

DFantemCBE: eritCDq-l-DFq!; ABq-+- 

■ BEq. Quare, quum CDq + DFq fit p », 

ku-io. erit & ABq + BEq p\ Denique quia ve in 

piaec. pater elTe CD X DF £ AB^ BE, & 

CDXDEmedium'eft: eft&ABXBEme- 

•■•*■'•• dium \ Ergo AE minor" eft. Q. E. D. 

AUter, 

*- p fi Sir minori A s B. Di- 

Ip-T 1 T B minorem edk. 
Il II Ad expolìtam rariona- 

l" I I 1 lem CD applicetur RgllC 

N. IO. ■'^DE H ^ E = Aq. Erit itaque ' 

CF aporome quarta. Fiat 

Rgl. FH = Bq. Igitui, quia A C B, erit CE 

„5„,s:"FH,S!CFtS FG. Hinc FG etit * apo- 

>. IO. tome quatta, &>^FH:=B erit* minor. Q. 

?■».' E. a . 

PROF. CVII. THEOR. 

A EH Rella linea AE eommen- 

' furaliitìttiCV,quaecumra- 

I tianali tnediitm totum t^it, 

C F. D &i^atu»irtìumilimetimn 

tet.tm tffiiriesì efi, 

ConllrufKs iisdem quae antea, fimiliter de- 

nonftrabiturAB: S£s:CD;DF,& ABq + 

BEq 



BEqtCDq-hDFq, & ABXBEC CDX * ' 

DF. lam e CDq H- DFq eft medium , & CD J* ^j^ 
■X DF (» , & C» ee DF. Ergo AB 86 •" BE, ' i». ». 

ji ABq-h-BEq eft» mediuoi, & ABXBE K^'^^^l 
ìdeoque AE eft cutn rattonali medium tocum 
«fficienst, Q.E. D. 

FaAìs ìisdem, qua.e in demonftratìone aU 
tera praecedeniis , erit CE apotome * quinta, ^ rea. jo. 
ideoqueX&FG.^ Hinc, ob FÉ p, erit /FH «■ im- '•• 
= B cum rationali medium totum efficìens"^. *" ** **" 
Q. E. D. 

PROF. CVITI. THEOR. 

ReSt Utua AE, cumwuT^urabilir ei CF, ^e p;-_ -™, ■ 
eutn media wteditm tatum e^ictt, tf t^fa aim GVIK 
meSo Medium tottPH eficigtu e/ì. 

Conftruflis iisdem quaefupra , erit iterum 
AB : EB = CD : DF, & Allq-4- BEq SI CDq 
-f-DFq, & ABXBEs: CDXDf- lam"»??. ». 
CD ee DF, & CDq -h DFq medium , & CD 
XDF medium, &CDXDF nom<CDq 
-4-DFq. ErgoABSeBE*, firtam ABq ■+-*■*• **• 
BEq quam ABXBE medium^, & ACq + p^i,;^ 
BEq non C'*' ABXBE, ìdeoque AE tft" cum r> <4> ■■• 
medio medium totum efficiens. Q. E. D. 

PROF. CIX. THEOR. 
MtMo BD de rationali BC detraffo, rt3* 
Unta, mie reliqmim fpaiium £C poteji, tm* 
0X duaìuf irratùmaiihui Jit , vtì a^aatttt vtl 
miìtor. 

V Ex- 
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F K H „ r Expofita enim p FG, 

" " "^ - fiat Rgl. GH = BC, Se 

Rgl.GK — SD. Ergo 

LH=EC, & GH (>, 

& GK medium. Quare 

Serie FHf)j:FG,&FK 

p' non ì: FG, kteoque 

FH, FK (> € - 3C ob id KH apotome ^, & Ìp(I 

congnieiis FK. lam fi Ut / ( FHq — FKq) 

n. 97. ìo. £ FH, erit KH apotome prima, & " / HL:= 

V' EC apotome. Si non fit / (FHq^FKq) 

S. SI- le. j; FH, ericKH apotome quarta, ideoque* V 

EC minor. Q. E. D. 

PROF. ex. THEOR. 
Fi^- e"¥> Rationali BD Je mtdio BC dttraBo^ aHae 
V"^ ^Mi irratùmakf fiuta, vel metUae apotome pri~ 
ma^vel ctm rationali medium totamtfcient. 
, ConUruflis iisdem, quae prius, erit FH p 
nonCFG, &FK pt FG. Erant ergo ite- 
rum FH, FK p 6, & KH apotome erit, ipfi- 
' que congruensFK. lam fi fiierit y (FHq- 
FKq) 5;FH: erit KH apotome fecunda, & / 
*• 9^ '*• LH id ed yf EC niediae ' apotome prima. Si 
fitórit v' (FHq— FKq) non C FH: erit KH 
*'■'** apotome quinta, & ergo / EC erit " cum ra- 
tionali msdium toium efficiens. Q. E, D. 

PROF. CXI. THEOR. 
Medio BD de medi* BC detrailo , ^uodfit 
%^!^' incommenfurabiletoti, retiquae duae irratima" 
tes fiunt, vel mediae apotome fecunda, vel cut» 
medio pudiuìn totum e^citm. 

Quia 
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Qoia enim GH non t FL, «rk FH non t 
FK. Quare FH, FK erunt P Gt ^ ergo cric 
J H apotome, S; ipiì congruens KF. Nunc 
fi^(FHq — FKq)tFH: quia FH, FK non «: 
* FG, erit KH apotome tenia, & hinc / LH*. aj- ». 
id eft v' EC mediae'* apotome fecuntla. Si^*^ *+• '^ 
(FHq — FKq) non C FH: ericKH apotome 
fexta, ìdeoque / EC cum medio medium co- 
tumefficiens'. Q. E. D. »-»r-«. 

PROF. CXIl THEOR.- 

Aptaome ARmntft eadem tjuae ex Hnit )w- 
miniMu. 

i —Si negas ; exponatur P 

D ■ e'^ . CD. & fiat Rgl. CE = A 

air Bq- Ergo de erit * apo- «■ 5* ** 
tome prima. Sic ipiì con- 
.; -J gruens EF. Er^o DF.FE 



O pC'.&DFiCD. Sed'-\^„f- 

quia AB etiam ponitur ex binis nominibu^:*- tfi. to. 
erit DE ex binisnominibus' prima. Siteiss f-'-<'*f-'«6 
maius nomm DG. Ergo ( DG, GÈ p g, & DG '] ,J^. a. ,^ 
tCD. Hinc erit' DFtDG, Stergo' FG M.fch".u'». 
C DF, & FG p ". Venim qnia DF non t FÉ, 
eritFGrion^i:FE, &hincèruntFG,FE|Se.J;j.^. 
acGE apotome Xerir. Sed eft quoque GEp, 
Q. E. A. 

ApQtomae, 8c quae ipram can(éqnanttu , (prop. 
7ì'7i-77-7i.79) irratìonales, neque medias ne* 
qae intcrfe eaedem funr. Qtiadnratn enim, qaoé 
a media lìr, ad rattonalem applicatniu, latltudinem 
ftcit ntionalem. Qiiod autsm ab «potom* fit , od 
V 1 ratio* 
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tationalem applicaranij latìrtidìnem (àcit 4pote< 
men primam ; quud fit a mediae apotoiae prima, 
■poiomen fccandam ; .& Tk delncQps ( prop. loo. 
joi, loi, IO}.). QuoniBin tgìtur diftae latinidinei 
difFerunt tam a prima tum inter fefe ; a piiint quì- 
dem, quod illa rationalis fìc, Inter fé vero, quod 
.ordine non fint eaedem : maniféftnm el>,&ipf)s 

, ' hifce imtionales inrer fé d^enentei elk. 

Ex qnoniam onenfam eli) spot omen non eflè 

- eandeoii qnae ex binìi nominibus { & quadrala 
quiJem apotomae Si eamm, quae fequunmrapo. 
tomen, ad rationatcm ^plicaia,.latìtudinet factn 
apotomas ; quadrata vero eìus, quae ex binìs no- 
-urirùbotAft, Se hanc fequentìumt ad ratioBalem 
applicata Tacere latitudiiKs, quae ex binis nomi* 
nibus (prop. il. 61. .. 66.): ergo reftae lineati 
'qujc fequnntur apotomen , & quae feqiumtur eam 
' quae ex binis npminibus et^.inter fé diuerfie ernn^ 
ila vt omoes irrationales fint numero xredecim. 
.1. Medi*. 3. Qi^at ex binii nommìbut. ]. Qit^t 
tx bina medih prima. 4- Qoae ex binìi mediis fé- 

^ cunda. 5. Mator, 6. R/itionéile ae mcdìuiti potms. 
j. Bina media potens. 3- Apotorne. tf, Mediat ' 

' apéteme prima, io. Medhe apoiome fieunda. n. A£- 
■nor. li. Cum ratiomli ttudimm tptam effieitm. 
I). Cum medio mutium t»tM^ tQicitm, 

PROP. CXIII. THEaR. 
f *• " " T\ *''^ Quajratum rd- 

^ -1 B " tionalii A, ad eam 



^ ', — =• te — t^ qttae ex tiinii jto- 

"■ I ^ ' wjwM^K/BC appli- 

cautm, lalitudinem 
, EF facit apotomen , cuìhi nomiita cemmeu- 
.fiiì-abiUa futa nomiml>ui CD, DB «'«/, auàt 
eft ex binis mminibui, £f in vadem rMumti 
't^ adbM ufotmitEF, ^e jit, mffd^m halret 
trdintmj 
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vriman, yum ea BC quae efi ex himr mmi- 
mhur. 

Sic enim edam BD X G = Aq. Ergo '^ ^. a. t. 
BC: DB = G: £F, ideoque G > EF. Fiat 
EH = G. Quare GB : BD = HE : EF, & <li- 
, uidendo CD; DB = HF: FÉ. Fiat HF : FÉ 
= FK: KE. Eft ergo HK: KF = * FK; KE* u. s- 
= HF; FE = CD: DB. lamquia CDq t *"" "' '•• 
DBq, efl: &HKq t. KFq. Et quoniam^HKqr' aà. l.' 
KFq = HK : KE , erìt HK i KE , iiteoque & 
y HE € EK. Et qub BO X HE = Aq eft r- i6- '*• 
p, nec non BD p*: erit & HE ^* ^ BD, &*" *|; J°' 
ob id & EK f» £ BD ac FK ?: CD '. Delnde 4 Ah. 
quia CD* € DB, erit * ^ FK g KE, & ergo «>. «>. 
FK , KE eruijt f> 6 > & ' FÉ erit apotome. Sed ''•?+■'* 
CDmaiuseftuomen ipfiusCB. Iamfiy'(CDq 
— DBq ) t vel non ^ CD , erit & )l { FlCq — 
KEq) i. vel non X. FK*; & (ì CD fuerit Civel j, i;. 10, ' 
nuji E P expofitae, erit & FK S'vel non s;'-'m-'<^ 
eidem; atque fi DB C vel non C eidem (>, eric 
4t EK s: vel non i; eidem. Ergo FÉ apoto- 
me erit, cuius nonùna FK, KE commenfura- 
bilia {Une nominibtis CDi DB eius <^c. Q. 
E. D. 

PROF. CXIV. THEOR. 
QuaAratum rationalir A, ad apotmien BD 
MppHcatmH, latitudinem KH facit eam, quae 
ex hinit nmniftibuT , cuiur nomina commenjura- 
hiHafuni apotomae BD nominibttt BC, CD ^ in 
,eadem rationi ; £f adhuc quae ex binis nomi- 
nibui fit KH eundem hahet ordinem, quem ipf» 
BD apotome. 

V j Nam 

I ■ . Cookie 
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Ai ri Nam quia DC 

Bi &; — — iC congruenseft ipfi 

»■!>«•"• I ^-4■ r BD.eranfBa 

^ Gì I H CDfe- riatBC 

X G = Aq: d£ 

■.». IO. eritBCXG0, acideo G f> * C BC, acprae- 

r» f turca CBiBD''=KH:G, ideoqueKH>' 

G. Ponanir KE = G : ergo KE p E BC, & 

CB i BD = HK : KE, & conuertendo igitut 

I. ic. e. BC: CD = KH: HE. Fiat KH:HE=« 

• '»■ !• HF : FÉ. Igitur KF; FH = • KH: HE = 

'•,'„„ HF:FE = BC:CD. Hinc KF e'FH,& 

»a.'tot. KFq:FHq=tKF:FE, & ergo KF S' FÉ, 

^ ^- *• Iiinc & KE C KF, Si KF (> t: BC», «e proinde 

r'.cot.itu,. «iam FH (I s CD ». Quum ergo (int KF, 

*f 'k '?■ ^^ F^^ ^ 6= erit KH * ex binìs nominibus , quae 

»!fci.'^i ""'" ^ 'P""' ^^ nominibus BC, CD, & in 

it u. ic. eadem ratione. Denique pater, ti /(BCq — 

»■ jr- »• CDq) t vel non £ BC, effe & + / (KFq — 

I ?.t fct ™<J) S vel non £ KF, & fi BC, CD fiierint S 

& tcn. vel non t expolltae pt fore & KF, FH £ vel 

non £ eidem ^i & ergo" KH eilè ex binis 

nominibus eiusdem oidiniSj cuius eli apotome 

BD. Q. E. D. 

PROF. CXV. THEOR. 
Si jpdtìmt continenar fuè apotgme AB £!* 
ta CD quae ex Unii nomitùhui, euitu tiemiHM 
CE , ED eommenjurahilia fum mmimhu AF, 
FB apotomite AB, if in eadem natone ; Teli* 
line» Cfpatìwnpetem eji ratìetutUt. 

Expo- 
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Exponamr p H, 



E D & fiat CD X KL =3 
^ Hq. Apotome er- 



3 



^oe&'^KL, CMìttSTìO-A n). io. 



G H mina KM, ML C CE, 

'ED & in eadem ratìone. Efl erg<r«AF: FB 
=: ^ KM : ML, & permutando AF : ICM =p. u. j. ' 
FB:ML,&€rgoi'AB:KL=AF;KM. Etr-'S-S- ' 
quia » CE , ED £ ipfis AF, FB , ideoque & AF ,*■ ^;^ 
t ' KM: erit AB C ^ KL. Hìnc quia AB:^ io. «. 
KL = AHXCD: KLXCD = Gq: Hq: 
cric f Gq t Hq, & ob id ■ G (>. Q. E. D. «.laLU.». 

PROF. CXVL THEOR. 

^ media A ir^nitAt irrathnalej jiufit j & 
tuUa aìicui gfgecedaaiMm efi cadtm. 
A Exponatur p B , & lìt Cq 

B ' "~" = A X B- Erìt ergo f ifch.M.», 

C ~^ Cq oft, & ipfa C cA, ncque 

D vili ha^enus commemoja- 

tanim eadem. NuIIÌus enlm antecedentium 
quadratum ad p applicatimi latinidinem £icit 
mediani. Rurìus lìt Dq = B XC: 2c eric 
itenim * D cA, nulli tamen antecedentium 
eadem ; quia nullius eanindetn quadratum ad 
p applicacum talem ' facit latitudinem , qua- 1. pa iem, 
lis eli C Similiter & eociem ardine in infi- 
nitum protralo , m.inifeftum eft , a media in- 
fìnitas irrationales fieri, nulli antecedentium 
easdeni. Q. E. D. 
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PROF. CXVII. THEOR. 
g. ^ Propofaum Jh mhit ofiendere^ 

in quadratii figurii diametnmt 
AC iateri AB incammenjitrahi- 
lem e£js lengkudinc. 

Si negas : fic AC t AB. Ergo 

habebic AC ad AB racioneai nu- 

meri " ad numenun. Habeac 

*• B- 7' ^--- quam ÉF ad G; & fiat EF, G 

minimi in data ratione. Non ergo vnitas erìc 

|(. 14. 5, EF: quia, quum AC>AB,foret vnitas^ ma- . 

. ior quam numerus , fi EF vnitas eflet. <^are 

EF numerus fit necefle eft. Et quia ÀCq: 

•.i.«ir.M.ABq' = EF»:GS & ACq = ? z ABq: erit 

I w "■ *■ ^P"= ^ G'» *' e^go EF» eft ' par,&EFp«"-. 

■■ fi.def-7, lam quia EF, G minimi flint in data ranone,& 

». a fcb. grgQ ìnterfeprimi; EF auiem pareft: nequir 

C par effe ; fi etiim ita, vtrumque EF, G idem 

numerus 2 metiretur. Ergo G erit impar. Ve- ■ 

rum iplìus EF paria dimidium fit EH : & erit 

». ift 8. EF' = «4 EH* = 2 G', ideoque G' = ' a 

«. 7. II. L £^» ^ 2c G par. Erat auicm idem G & impar, 

Q.E.A. ' 

AUter. 
Si dicas AC t. AB : fint rurfus EF, G numeri 
minimi in ratione AC:AB; &enintergo EF,G 
»• S^. ?. primi inter fé '. lam nequit G effe vnitals. Nam 
quiaACq: ABq=EF*: G»}&ACq = 2ABq: 
lìGeflèt vnitàs, forec EF' = i, quod fieri ne- 
quit. -SedquiaGeffnumerus,& EF':=:2G*: 
•• *♦ 8- G numerus "metietur numérumEF,& ideo EF 
ac G non eruntprimi interfe. Erant autem & 
primi Inter fé. Q. £,A* 

EVCLI- 
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DEFINITIONES. 

I. Soìidume^, (]uo<i loiigiradinem & lad- 
tttdinem & craffitudinem habet. 

i. Solidi autem Urminui eft lùperlicies. 
' j. ReSa linea ad phnHm reSa eA , quando 
ad rei^as omnes lineas, quae ipfam 'comin- 
gunt & in lùbie^o plano iacent) re^os angu- 
los efficiat. 

4. Pianum ad planum reBunt ed. quando 
reiiae lineae, quae communi planorum feaìo- 
bì ad reSos angulos&in vno plano ducuntur, 
llteti plano ad angulos rei^os fuerìnt. 

$. B-cSlae lineae ad planum inclinatio eli» 
quando a fublimi termino re^e ìllius linetie 
ad planum a^ perpendicularì, a pundo fitda 
ad terminum lineae, qui eft in planp, refla li- 
nea lunata fiierit, angulus nempe acucus, qui 
ìunda linea £c inlìllence continetur. 

6. Plani ad plamtm incUhatio eli an^lui 
acums redtls lineis contentus , quae ad refloS 
unguios communi planorum feSioni ad vnum 
ipfius punihim in vtroque planorum ducun- 
tur. * * 

7. Planum ad planum ftntiliter ìncUnari di- 
cituc aSfte aberum ad alterum, quando diftì 

V f incli- 

r,. i.,<i;,C00nlc 
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incliiutionum angui! ìnter fé fiierìnc aeqna- 
les. 

8. Plana forsUeU iònt, qiue Inter fe'noa 
conueniunt. 

9. Similes figurM foUdie fune, quar fimi- 
libus planìs ac mulci^dine aequalibus conti- 
nentur. 

10. Aerici vero if j6«»ir/ figuràf foUdu 
funt, quae Umilìbus planis, multitudine lìtoul 
& magnitudine aequalibus, continentur. 

11. S^dut sttgulut t& plurìum, quam dua- 
nun, lineanim, quae fefe continganc, te non 
in eadem lìnt fuperfìcie, ad omnes tineas in- 
clinati'o. ^littr. SoUdus anguliu eli, qui 
pluribus, quam duobus, planis angulis, in eo- 
dem non iacentibus plano, atque ad vniun 
pun^m conftitutis, comprehenditur. 

a. P)rr«m»feft figura roUdaplànts comiHe- 
henfa, quae ab vno plano ad vnum punéìom 
eon^fituitur. 

13. Prijhut eli figura folida planis compre- 
henfa, quorum aduerlk duo aequalia & Gau- 
lia parallela funt, reliqua vero parallelogram- 
ma. 

14. Spbaers eft %ura quidem comprehen- 
fà, quum circa manentem diametrum femì- 
circulus conuertitur, donec in eundem lo- 
cum, a quo mouerì coeperat, rurfùs refti- 
tuaiur. 

15. Jxijveiojphagrae eft manens illa ret5b 
lineai circa quam femicirculus conuerdmr. 

16. Cm- 
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nS. Centnim satemfpbaera* eft idem illud, 
quod & Jemiciicall. 

17., Diameter vero ffbaeru eft refla linea , 
quaedam per centrum dufU, & ex vtraque- 
parte a iphaerae iùperfìcie terminata. 

i3. Coiuu eft ii?ura qutdem comprehenfa, 
quum re£hnguli trianguli manence vtio latere 
eorum , qme circa redum angulam funt, trì- 
angulum ìpfìim conuertìtor, donec in eun- 
dem locum, a quo mouerì coeperat, rurfiis 
refticuarur. Verum Ci maneiu re^ linea ae- 
qualìs fuerìt reliquo lateri,quod circa re£him 
angulum conuertinir, cvimt «rtbogoniui etiti 
il vero minor, umkfygmius: & Ji maior, oxyg^- 
mm. 

1^. Akìs autem cani eft maiiens^ ìUa re^ 
linea, circa qiiam triangulum conuertitur. 

zo. Bap vcFo drculus a coDueilà reda lU 
nea defcrìptus. 

21. Q'&if/rMr eft figura comprebenfii, quan- 
do reàaoguli parallelogrammi manente vna 
btere eorum, quae circa re3um angulum limi* 
parallelogrammum ipfiim conuertitur, donec 
in eundem locum* a quo moueri coepezat> 
lurfus reftituatur. 

22. Axii vero cyUndri di manens Illa refill 
linea* circa quam parallelogrammum ccmuer- 
titur. 

' 2j. Bafes autem fìint órctili * qui a duoboi 
ex aduerfo ciicumafUs latecìbus defccibun- 



II. I-. 1 vCoonIc 
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14. . Sim&et tom fS cyUmirì fiuit , quorum 
£[ axes & bafìum diametri proporcionales fùnt. . 

z$. Cmìmj dV figura loUda ièx quadrati^ 
aeqoalibus- contenta, 

2(5. Tetraeénm eft figura folida quatuór 
triangulis ae^ualìbus & aequilateris compre- 
henià, 

17. OElaedrum ed figura folida odo trian- 
gulis aequalthus & aequilateris comprehenfa. 

28. Ihdecaedrum eli figura folida, quae 
duodecttn pentagonis aequalibus tu acquila-, 
ceris & aequiangulis continetur. 

29. Icojiedrum eft figura folida , quae vi- 
ginct criangulls aequalibus&caequilaceris com- 
prehenditur. 

* jo. ParalUIepiptdum eft figura folida fex 
planis, quorum quae ex aduerfii parallela fun^ 
contenta, 

' * ji. Solida fy«rs in folida figura dicitut 
ittfcribi, quando omnes anguli figurae inferi- 
ptae coiiftituuntur vel in angulis , vel in late- 
ribos.veldenique in planis figurae, cui in- 
feri birar, 

* }!, SeUda fgum filidiu figurae viciflìm 
tircmnferibi dìcirar, quando vel anguli , vel 
latera vel denique plana figarae circumfcrì- 
ptae tangunt onines angulos figurae, circum 
quam defcrìbitur. 

* AXIOMA. 
Anguli folidi, qui fub aeqae multis ae- 
qualibus ac eodem ordine poiìiis angulis pla^ 
nis continentur.aequales fune 

PROF. 
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PROF. I. THEOR. 

RéSae iineae ABC fdrs tpuedam non efi in 
Juiieéio piatto DE, quaedam vero infubHmi, 

.(^ Sì enim fieri poteft, fit pars 

IJji- , AB in plano DE , pars BC autem 



J extra, lem, qtiiaomnis re^ 
r- in dato pl.ino in dìre^utn con- 



/*'l^., _ __ , 

tÌnuarÌpotefl:*,IìtBFin dìreéhim '■ "■?«*■»■ 
ipfiAB,Ìn plano DE. Ergo reflae ABF.ABC 
iegmentumcommuneBA habebunt. Q,£.A^. fi. ». ax. t. 

PROP. II. THEOR.. 




V 



Si duae reltdc l'mete AB, CD 



fé inuicetn feecnt j in vm futi 
piatto. hetn, onme triargu-: 
litm DEB itt vfio plano conjifìit, 
1. Si A DEB non fit in vno 
plano: erit pars eius, velut EFG, in alio pla- 
no , quam reliqua ; iileoque reflarum ED, EB 
vniuscuiusais pars erit in plano fubieflo, pars 
infublimi. Q. È.^y. v 

2. Ergo qiium ED, EB fint in eotlem pla- 
no, CD autem-fit ^ in plano, in quo ed ED, 
& AB in plano v ilio, ih quo eft EB : necefle 
eft, vt AB, CD fint in eotlem plano. Q.E.D. 

PROP. III. THEOR. 
IXB Si duo platia.Ah, BC fi imn- 

i f fv" «w Jtcent : corttmunit ipfirtmt 
\ E[ «1 /«^w DB ejl linea reSia. 
"'x\ ; Si ènim linea DB, in qua pla- 

A " j)\ 'q na fé inuicem fecant, non fit 
te^a: ducacur a punifto B ad D 
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9. ufoBL. I. in piano AB slìa re^ ' BED , in plano autetn 
. BC reaa BFD ; & reOa BFD cum retta BED 
f, u. «(• i> j^tiiini comprehendet. Q.E.A'. 

I-ROP. IV. THEOR. 

Si reffa linea EF tùtakt 
>f re£iitlituisÀ%,CD,fein- 



A- 



r^i^ifi^^NlI uicem fecAtaibuSf in cm- 
D1,ì:>^E^<ÌJb TOBMi fenime E ad rtciot 
angulof hijifiat , etiam duBo per i^fat AB , CD 
fumo ad rtSot an^ulu erit, 

Sumatur AE = EB = CE = ED, & im- 

gantDrAD,CB, & per E ctucanir in plano AG 

BD vtcunque re^ GEH , & a quouis pundo 

F in fublirai ducantur redae FA, FG, FD,FA 

C 4- !• FH, FC. lam quia in Ais AED, CEB eft i 

*•*•*• AD = CB, & ang. EAD — EBC: erit " in 

Ais AEG, HEB latus AG = HB, & GÈ = 

EH. Praeterea quum in Ais AEF, BEF fic ^ 

FA = FB, & in Ais FED, FEC pari ratìone^ 

FD=FC: eminAisAFD,BFC ang. FAD 

= *FBC. Hinc ob AG = HB, acFA = 

FB, «it<FG=FHj & ob id in Ais GEF, 

$. I, I. HFE enint ^ angoli ad E aequales, id eli re- 

Gli. Similiter oftendicur EF ad omnes alias 

re^as in plano ACBD per E du^s anguVi» 

^ j. de£ u. reftos eificere. Ergo * FÉ plana per AB, CQ 

ad xtùat angulos et. Q. E. O. 



PROF. 
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PROF. V. THEOR. 

^ Si reda Urus AB trilut rt- 

^ Bit lineiti BC, BD, BE,yé/9 

—TX f^S'u^'^^y if (fffHmMtti feìitt- 

^■ji. ne B ad reBot anguios injijlat: 

* treiHlaertSlaelimatRCyìiD, 

hE iHvm piata frtmt. 

Si fieri poteft, fint BD, BE quidem in fub- 
ìeilo plano, ÉG vero in fublimi. Pknum per 
AB, BC producatur, donec fubteflum fecet 
in » reaa BF. lam quia AB ipfis BD, BE aU «. J. n. 
reflos infiftit, erit eadem ad plat\iim fubie- 
flum tcQa*', ideoque ipCt BF, quae etiam in a. 4. n, 
plano fubieflo eft, ad reiftum -" angulum infi- c-ì-tW.* 
ftet. Ssd ponimr quoque ang. ABC reSÙs. 
Ergo ang. ABF = ABC. Sed hi angoli fune 
in eodetn plano per AB , BC. Ergo txkas 
ABF aequalis eft patti ABC. Q. E. A, 

PROF. VI. THEOR. 

Vl^ Si ditae rìRae lintAt ABi 
CD eiJem piatto ad reBot angu- 
VI-, ^f fterint , paralleUe entnt ip~ 
J^ fae reHae Utieae AB, CD. - ' 
Infiftanc AB, CD iìiUeSto 
^ plano irt pUniflis B, D. lun- 
dae BD dacatur ineodeM pla- 
no perpendicularis DE, qaae fiat = AB, & 
iungantur BE , AE , AD. Et quia AB eft a.* 
planum fubieflum refla: erunc ang. ABD, ABE 
redi'. Similiter ang. CDB, CDE refli erunt. , 

Qmun iuque an^. ABD = « BDE , & AB sa V^f^\ 
DE» 
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- r\ TÌE, Se BD communìs : erìt 
AD = *BE. Ergo io Éiii 
.JìAE, DAE erit ang. ABE ==' 
,D EDA; ideoque EDA re^us 
erit. Sane autein& aDg.EDC, 
Yp EDB retìi. Ergo reiiae CD , 
DA, DB eruntf in vno plano. 
Se<i AB eft in eodem plano ', in qu<> font DA* 
DB> Ergo AB, CD fune in eodem platio. 
Qaare, quum ang. ABD, CDB redi firn, ipfàe 
AB, CD paraUelae * fune Q. E. D. 

PROF. VII. THEOR. 

E B ^^ '^4' rtf^as Uneae AB, 
~~ CD parallelae jì«t i fumatt- 
tur autem in vtra^ ifft- 
"^ rum qunelibtt punaa E, F: 
. quM -diéit puH^a eoniu»^^ 
riiia linea in eodem cum parallelir plano erit. 

Si fieri poteft, fit reaa EGF in fublimi. 
Pucatu/ per eam pianura vtcunque , qutìd 
iècabit pianura fubietìura in re^ " , EF. Er- 
jo duae refke EF, EGF Ipatium cainpreliei>- 
dent. Q. E. A. 

PROF. Vnr. THEOR. 
Si fiurira duat re^ae Uneae AC, CD par- 
tUeiae, atque altera earrnn AB plano «Ug«t jif 
sd reSoT attfulot: Cf reliqua CD ^oijue ei- 
tUm plano adreUot anfftlot erit. 

Inliftaiit AB, CD plano fubiedo in pun^ 

B, D. lungacur BD. ' Ergo AB.BD, JJC 

enint 



lì 
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Vf^ enint ^ in vno plano. Duca-f. 7. «^ 
tur inlìibiedo plano ìplìfiEfad 
^reftos DE, & fiat = AB, iun- 
T) gannire jie AD.AE, EB. Quia 
AB recfif eft ad liibìeihim pla- 
« num.;eruntaiig.ABD,ABE re- 
■"^ ai». Sedan'g.ABDH-CDB'^*-J-*'rf"-.n. 
=2Te£&s. Ergo CDB erit reflus. EcquiaDE*' *'■ '* 
=AB,&BDcDnimums,&ang.EDB=ABD: 
erit BE* = AD. Hinc in iìs DAE, EAB «. 4. ^ 
erit ang. EDA ■* = AlfE = refto. Sed & * 8. 1. 
ang. EDB redus eft. Eigo ^ ED eft ad pla-^' ■♦• "* 
num per BD, DA refla. lam quia in plano 
perBO, DA funtipfae ABy, BD: paftt CD *• "• «• 
in ■eodem plano effe. Itaque & ang. EDC 
reflus X cric Sed fit ang. CDB reihis erat. 
Ergo '^ CD eft ad ptanum fiibieflum re£hu 
Q. E. D. 

PROF. IX. THEOR. 

H ^fAB, CD«-. 

4em reSìae Haeae EF 



^ ^nT ^ fwa paraUehe,psd non 

in eodem cum Ola pla- 
no t etiam vaer fé par- 



P V TI '" ^oJom cum illa pla- 



t&eUefma. 

Sume in EF pumaum G,ex quo due ad EF 
in plano per AB, EF perpendicularem GH, 
in piano autem per EF, CD perpendicularem 
GK. Quia ergo ang. EGH, EGK redi funC: 
erit^ EF ad planum per HG, GK reifta. Ita- >. 4. il 
que AB, CD ad idem planum recìae • ecunt, '■ % "•, 
ideoque ^ parallelae. Q. E. D. 

X PROF. 
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, PROP. X. THEOR. 
3 Si duae reBae lineaefife tan- 

. / '^^ gema AB, BC duabus reSlit H- 

f^ -^C „eisfefe tafigeK'ièus DE, EF/«f 

FI paraUclatf non autem in eodem 

y\„^ fkno ; iUae aequales angulot 
^ ^ ABC, DEF cominebunt. 



D F 

Sume AB = DE,&BC = EF, & iunge 
* » '- AD, BE, CF, AC, DF. Ergo enint - AD, CF 

aequales & paralleke ipfi BE, & ideo AD, CF 
5. o. II. - ^^^^^ fé aequales & piirnllelae * erunt. Quare 
1.' «! 1. & AC = ' DF, & ang. ABC = ' DEF. Q. 

E.D. 

PROP. XI. PROBL. 

A dato punóio A infiiH- 
tniadfubieBttmphnumper- 
1-, ptndicttlarem reélam line- 
^ dm ducere. 

In fubieflo plano due 

vtcunque reflam.BC, & ab 

A ad BC" demitte peipen- 

diculatem AD. Si AD ad 

lUtn iìibie^m perpendicularìseft: fa^utn 

tam erk propofìnim. Sin minus: due ex D 

in fìibieào plano ad BC perpendictilareth 

DE, adcioaminplano EDAex A"demicte 

peqwndicularem AF. Haec erit tlefideraca. 

Nam in fiibieflo plano ducarur per F ipfi 

BC parallela GH. Er quia ^ ang. BDA, BDE 

re^ iùnt , ideoque BC in pianura EDA f* re- 
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Aa eli: eric &. GH ad idem planum ' reQa, & y. g. n. 
ergo ang. GFA £ redus. Sed eft etiam ang. 5- 3" <•«£ i^ 
DFA^ reflus. Ergo re£ta AF eft ad planum 
iiibieflmn f* perpendicularis. Q. E. F. 

PROF. XII. PROBL. 

,„ Data piata, a pmtSIo Ai 

^uodtn ipjo datum eft, ad re- 



UE 



clot anguks reSamlineamcoTt- 
fiituere, 

Incelliganir punflumB fiib- 
^ lime, a quo ad datum planum 



agatur • perpendicularis BC, & huic paralie- »■ n- n. 
la '^ AD ducatur, quae eric plano dato redaf. *' ^ ** 
Q. E.F. '■••"• 

PROF. XIII. THEOR. 

Datoplattoapm^oAj^dinip- 
fi eft, mae reaae timae AB, AC ad 
' reilot angutof non cotiftituentur ab 
eadem parte. 
— Si enim AB, AC Jìmul eflent '' 
■^ perpendiculares plano A : dufto 

.per BA, AC plano, quoil planum A fecet in 
refla DAE, forent ang. BAD & CAD ' reai , ,_ j_ ^ ^ 
ideoqae aequales; pars & tomra. Q. E.A. 

PROF. XIV. THEOR. 

Ad ^e plana CD, £F eadem regaline* 
A& efi ptrptHdicidarù , tu paracela [mi. 



D,<,l,;f<invG00J(lc 
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Si negas : pone tlla produéta 
fé fccare in re^ GH, in qua 
lùmto puiiSo k, iange KA, KB. 
Ergo KAB erit triangulum. Et 
quia AB eft in planum DH per- 
„ ^ pendictilaris , in quo duéta eft 
».j.drf.if. AK: erit ' ang. BAK redus. Si- 

■ •• ^' ■ militer ang. ABK reftus erit. Q. E. A". 

PROF. XV. THEÓR. 

Efs^ Si duae reBàe Uneat AB,, 

B C fife tangentei tiuahut 

re^is ìtneit DE, ^¥ fifi 

I — 3^^ ti^getaibut firn paralUUe, 

■'^^vi, "^sj non autem in eodemflaw! 

tf auae per i^fat trtnfemt plana AC, DF far- 

aiuta erunt. 

Due enim ex B in planum DF perpendi- 
cularem BG, & per G ipfi ED parallelam HG, 
4. j. drf.11. ipfi EF vero parallelam GK. Refli ergo ^ 
erunt ang. BGH, BGK. Et quia AB, BC ipfis 
» 9. "• GH, HK funtxparallelae: erunt & ang, GBA, 
*■ ^'j,'; GBC refti^. Ei^o GB ad planum AG eriam 
«■ 14. 11. * refta erit , & hinc plana AC , DF eruM par- 
allela». Q. ED. 

PROF. XVI. THEOR. 

Q Si duo pUna parallela AB, 

CD aò aliquo plano EFGH 

, ficentur : comntunet ipferum 

r "^ feHimieil^GUfwaaiam 

'D parallelae. 
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Si non (ìnt parallela^ : produ£he alicubì 
conuenient, ve in K. Sed quìa le&n EFK 
eft in -Spiano AB: erit& punflum K in pla-l** '■ «• 
no AB. . Similìter idem K erìt & in plano 
CD. Ergo plana AB, CD produda conue- < 
nientjoecergo parallelaXerunt; centra byp.r' S.d'tn*- 

PROP. XVn. THEOR. 

(^ . Si duàereBae !i/teaeAB,CO 




^ apara!letìtplaniiGH,KUMS 
_K fecentur, in eadtm tatione fe- 
^ M*«»fw-(AE:EB = CF:FD). 
/ lungannir AC, BD, AD. 

v - y " Occurratautem AD plano KL 
^/ in O, & ìungantur ÒE, OF, 
Ergo quia plana parallela KL^ 
MN a plano EODB fecancur : erunt * EO, Bp j. i5. h. 
parallelae. Eadem rarione OF,ACparaIlelae 
eninc. Ergo AE: EB = ' AO»OD =• CF:*- *• *> 
FD. Q. E. D. 

PROP. XVIII. THEOR. 

r 



Si reBa linea AB pUtio 

r aliali CD ^i ad re3ot angu- 
los: £?" omnia quae per ifjam 
w~7U AB tranfeunt piatta EF cidem 

ipi^ ' plano CD ad reHes angulet 

-" erunt. 

Sic planorum CD , EF communis fe(5io re- 
fla EBG, & ex eius pundo quouis H in plnno 
EF ducatur ipfi GÈ perpendicularis HK. lam , , - 
quia &, ang. ABH reflus ^ eft: erunt" ÀB,,*i^ ,.' 
X j KH 
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K A 



f^ 



hb7 ^ 



KH parallelae; &; hinc KH 

erit * ad planum CD red^. 

Sed icem & de reliquis often- 

detur , quae vt KH in plano 

EF ad ipfam EG perpendicu- 

'" lares duci poffiinr. Ergo pla- 

t 4.iif,D. num EF plano CD reflum' erit. SimiUter 

demonflrabimus , quoduis aliud planum per 

AB dudum plano CD reflum fore. Q. E.D. 

PROF. XIX. THEOR. 

Si duo plana fé imncem fé- 
cantia AB, ZC plano ulicui AC 
fint adreBot angukt: commu- 
nii ipforum fe^io BD cidem' 
plano AC ad re£Ì«s an^vìet 
^ erit. 

Slnegas: due ex inDplano quidem ABad 
AD perpendicularem DE, in plano autem BC 
perpendicularem DF ad DC. Sunt autem 
AD, DC communes iè^liones planomm AB» 
BC cum plano AC. Ergo duae reflae ED, 
■i 4-de£n. FD ad angulos re£ìos " conftinitae erunt pla- 
no AC ab vno punfto D & ab vna parte. 
*-'}-n. Q.E.A\ 




PROF. XX. THEOR. 
■r* Sijolidus angttlurPifuh 

tribm angulit planii BAC, 
^"X CAD, RAD contineatur : 

dna quilibn CAD , BAD 
'C reìt^uoHACtnaiorei funti 
^ttomedotrmi^e ftmti. 

Caf u 
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Caf.i. Slang. BAC, CAD, BAD aequaks 
iùnt:- euuieiis eil propofitio. 

Caf.z, Sed fi non fint aequales: fit eoram 
maximus BAC. In plano per BA, AC fiat 
ang. BAD = BAE, & capiatur AE = AD, 
& per E ducatur refta fecans ipfas AB, AC in 
B, C, & iungantur BD, DC. Erit ergo in Ais 
BAD, BAE balis BD = >• BE. Et quia BD n- 4.'t 
-HDOBC, erit DCf>EC; & ergo ini ^J^^ 
Ais ADC, AEC ang. DAC > • EAC. Quare ..' j,: i. 
DAC + BAD > ' BAC. Q. È. D. .. «-u. u 

PROF. XXI. THEOR. 
^sT) Otnnii folidut anptlui A 

fah mimrihus qaam qtuauor^ 
V . reUit anffttit flanii contitie- 
^'' tur. 

In reflis enim, angulos planos BAC, CAD, 
DAB continentibus, fumtis quibusuis piin<ftis 
B, C, D, iungantur BC, CD, DB. Quia ergo 
folidus ang. B continetur fub j planis ang. 
ABC, ABD, DBC: erunt ang. ABC-l-ÀBDt[. ». n. 

> DBC. Eadem ratione in folido ang. C 
erunt BCA + ACD > BCD, & in folido ang. 
D erunt CDA -+- ADB > CDB. Ergo ABC 
4- ABD -+- BCA + ACD,+ CDA -I- ADB 

> DBC + BCD -t- CDB id eli ' 2 reftis. .. jl. u 
iunt autem ang. ABC -1- ABD -t- BCA ■+• 
ACD + CDA + ADB -I- BAC -H CAD -)- 
DAB = ' 6 redis. Ergo ang. BAC + CAD 

4- DAB < ' 4 reais. Q. E. D. . r.t.a. 1, 

X4 PROP. 

I I-. I .Cookie 



pt EVCLIDIS ELEMENT. 
PROF. XXII. THEOR. 




AA 



F C 



Sijòa trei anguliplam ABC, E, H, quorum 
duorelitpofunt maioret quomodocunque fumi; 
contineata autem ipfos reóiae linsae aequsUt 
AB, BC, DE , EF, GH , HK : fieri paiefi , vt ex 
iif AC, DF, GK, quae reéiar aequaler eoniun- 
ff*ttt, triangubmt ton/lituiitur. 

Caf. t. Si ang. ABC ^ E = H: erlt " AC 
=: DF = GK, ideoque duae quaeuìs tpla- 
rum tenia maiores erunt, vt ergo ex ipfis tn- 
atigulum corinitui queat. Q. E. D. 

Caf 2. Sì praediai anguli non fuerìnt ae- 
quales inter fé: fiat ang. CBL = E, & BL =: 
AB, & ìungantur AL, LC. Eft itaque CL 
= " DF, & CL -h AC> » AL. lam quìa 
ang. E + ABC > H, & E=CBL, patet eflè 
- 'J'ang.LBA>H,ideoqueAL>^GK. Er- 
go DF-+-AC > AL > GK. Similiter often- 
dentur AC + GK > DF, & DF-|-GK>AC: 
Quum itaque ipfarum ACDFjGKduaequae- 
uistertia fint maiores : triangulum * ex iis- 
dem conftniì poteft. Q. E. D. - 

FROP. 
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PROF. XXIII. PROBL. 
Extrihutamulùphnis ABC, DEF, GHKi 
^uoruTft duo reliquofunt maiores tpttmoJoctm* 
^ue^JìmaÌ,folidtàn anptlum cimjlituere: opor- 
tet autem trej anguìoi £[uatuor reédf effe mi- 
nores. 




Abfcinde aequales B A , BC , ED , EF, HG , 
HK, & iunge AC, DF, GK, ex quibus con- 
grue A. LMN ita yt LM = AC, & MN = 
DF, 5c L N :=: G K , quoti femper ■ fieri pò- j,. j^ „ 
terit. Dein Ao. LMf^ clrcumfcribe ^ cir- &■ s- 4. 
culum, & eius plano tìt centro Q ad reflos 
angulos conftitue ^ reflam , in qua cape * QR y- '*■ "• 
= / (ABq — LQq), & iunge RL, RM, RN. *' '^ ♦'•'• 
Fadum erit. 

Primo demonftrabimus, femper elTe AB > 

XQ. 

Cif, l, Cadat centrum Q intra A. LMN. 
lam fi nonlit AB>QL: érit AB = QL auc 
<QL. SitAB = QL. Iunge QM.QN. 
Quia ergo BC =" AB =: QL =: QM, &• AC .. conftt. 
= L M : erit ang. B := f L Q M. Similiter 4- 8- i- 
patet effe ang. E=MQN, & ang. H=LQN. 
Ergo erit B + E + H=:LQM-f- MQN -+- 
Xj LQN 

,.,.,..UK»(|C 
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^ «. fch. LQN := " 4 reflis; contra hypothefin. Sit 

"■ ■• verp AB < QL. Cape QO = QP z= AB, 

& iunge OP. Erit ergo OL = PM , & QO : 

9.2.6. OL=QP:PM. Quare^OP,LMerantpar- 
allelae , & ergo in aequiangulis A LMQ, OPQ 

i4«- erit'QL:LM = QO;OP. SedQL>QO. 

i2'i'" E''go'-M">OP. QuiaiglturJi AOOP, 
erie * ang. B > OQP. Eadem ratione ang. 
E > MQN ) & H > LQN. Ergo . erit B + 
E -4- H > 4 retìis i centra hyp. Igiturtiuia 
AB nec = nec < QL : erit AB > LQ. 




Caf. 2. Cadat centnim Q in latus MN. lani 
C dicas AB = QL : enint DE = EF = AB 
= QL = QM = Q N , ideoque DE + EF 
= MN = DF. Q. E. Af-. Si dicas AB< 
. LQ: erant DE + EF < DF. Q. E. A''. Er- 
go AB > LQ. 

1.1. i.,<i-,Gooj^lc 




Cdf. j, Sit centrum Q extra A. LMN. lam 
li lUcss AB = LQ: erit ang. B <= LQM, 4- I- 1. 
&H = LQN. ErgoB + H = MQN={ 
E; contra hyp. Si dicas AB<QL; fac 
<50 = AB, & QP= BC, QS=HK, & iun- 
ge OP, OS. Ergo QO = Ql' = QS , & vtl 
in Cafu I. demonllrabitur LM > OP, & LN 

> OS. Ergo AC > OP, & GK > 0S,4i ang. 

B * > OQP , & ang. H > OQS. Fiat ang. ». aj. i. 

OQT = H & OQV = B, & <JT = QV= 

QO , & hingannir OV, OT, TV. Erit itaqiie 

■ OV = AC = LM, & OT — GK = LN. •■ »■ i. 

Sed quia atig.POQ> VOQ, & SOQ>TOQ: 

erit POT ve) MLN > VOX, & hiiic J MN |. ,,. , 

> VT, ideoque DF > VT. Qnum autem 

QV = ED StQT=:EF, erit ang. E >* ' 

VQT, id eft E > B -i- H ; etiam contra hy- 
pothdìn. Itaque BA > LQ. 

Secuiìdo dico,3ng.folidum R eflè extribus 
planis B, E, H conftitutum. Quia enim QR 
plano circuii reda cft: erunt ang.RQL.RQM, 
RQN reJK. Sunt autem aequales LQ, MQ, 
NQ. Ergo ' RL = RM == RN. Et quia 
QRq 

111 ■.Cooj^lc 
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n- ^r 




QRq=:Abq — LQq, ac obìdQRqH- 
LQq = ABq : erit • LR = AB, & ergo KM 
;= BC , atque, ob ML =r AC, ang. LRM:= 
B. Eadcm ratione ang. LRN = H , & ang. 
MRN = E. Quare ex tribus planis B, E, H 
conftitunis eft folìdus angulus R. Q. £. F. 

PROF. XXIV. THEOR. 
B. G Si Jhluitm faraUth 



A-s^n 



^sr 



H 



fiatai confipgatur ■ «^ 
popa ìffiuf plana ^ »t' 
qualia CfparalUlogram' 
E ma/ma. 

I. Nam quia plana 
parallela BH,CFfecan- 
nir a plano AC in reflis AB,DC; erunt'AB, 
CD parallelae. Si'militer quia plana AF, BE 
parallela lecantur a plano AC: erunf^ADiBC 
parallelae. ErgoACeftPgr. SimiliteroJìen- 
dirar, reliqua plana AF, HE , BE , BH, FC effe 
Pgra (^E. D. 

1. lungantur AG, DE. QuÌaAB,BGip- 

ils DC, CE fune parallelae: eft ang. ABG'= 

DCE. 
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DCE. SedAB' = DC,&BG = CE. Er- • 

go A. AGB == DEC, & iginir Pgr. BH = 
Pgr. CF. Similiter oftendetur Pgr. AC := 
HE,&Pgr.AF=:BE. Q. E. D. 
* SchoUum. 
Et quia onenfìim efl, ang. ABG :=: DCE, Se 
AB; BG = DC: CE: pater aequiangula elTePgra, 
oppofitatSc latera cìrcum aeqniles angulos pcspot- 
tionalta habeie, ideoque eriam fimìlia cflè. 

PROF. XXV. THEOR. 

1 B H W 



s/ 



Sifolidum paraSelepipedum ABCD plano EV 
fecetur oppefiis phmr AG, CH parallelo .- erit 
vt hjit AELK ad hajin EHDL Jta/oUJamAS- 
IL adfiUdum EMCD. 

Produc enim AH vtrinque, & pone ìpfi 
EH aequales quotcunque HN, NO, & ipfi E A 
aequales AP, PQ^^quoruis, & compie Pgra. 
QR, PK, DN, NS, & Ppda PT.AV, HY,NZ. 
lam qiìia QP = PA = AE ; eKt ^ Pgr. QR ,. jg. t 
= PK = AL , & Pgr. PI =: PB = BE. Erit 
quoque Pgr. TQ^^" VP = GA. Ergo tria »■ m- «■ 
plana folidorum PT, AV, EG tribus planis 
aequaiitur. Sed tria tribus oppófitìs " aequan- 
mr. Ergo* tria foiida PT, AV, EG aequa- ♦■«.deCii 
lia 
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§/ 




Uà fiint. Similker oftencietur tria Iblkla OY, 
NC, HF aequalia e(Tè. Ergo bafis QL aeque 
mulciplex eit bafis AL ac folidum TE folidi 
GÈ; &ea<lein rationebafis OLaeque eli: mul- 
tiplex balls HL ac foUduin OF folidi HF, 
Porro fi bafis QL >=< OL: cft &* foli- 
dum TE > = < foli(io OF. Quare vt bafis 
• ». j. def. s- AL eft ad balin HL X. ita folidum GÈ ad fo- 
lidum HF. Q.E.D. 

XXVI. PROBL. 

Ad datam reclam li- 

<ieam AB ?f ad datum in 

7¥L ipft pvnSlam A dato aa- 

gulofotido C ae^letftdn- 

gttlum folidxmt confiituere. 

Sint DCE,ECF,FCD 

y^ ànguli plani folidum G 

continentes. Ex quouis 

^F puiiflo F in reQa CF de- 

mirte in plaiium ECD perpendicuIaremY FG, 

quae ipfi occurrat in G , & iunge CO. Dein 

fac aiig. BAH = EqD,& ang. BAK = ECG, 

& AK = CG; acque ex K piano BAH erige 

per- 




.vGouv 
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perpendicularem • KL, quam fac= GF, & n. u. u. 
ìuitge AL. Dico faQam. 

Nam fiat AB ^ CE , & iunganrur KB , BL, 
GÈ, EF. Et quia leflae KL, GF pUiils BAH, 
ECDpeqjendiculaits font: etunt ang. AliL 
BKL, CGF, EGF refli. Deirvqnìa K A = GC, 
& A B = CE, & ang. BAK = ECG; eiit - «. 4. t. 
BK = EG. Sed KL = GF. Ergo AL = - 
CF,&BL='EFj ac Inde ang. BAL ^ =; P. I. ■• 
ECF. Similiter, fumta AH = CD & iunflis 
HK, HL, DG, DF oftendemus ang. LAH = 
FCD. Ergo tres ang. plani BAH, BAL,LAH 
angui! folidi A tribus planis ECD, ECF.FCD 
foiidi C aequantur. Hinc ang. folidus A =r 
» C. Q. E. F. , T. «. «. 

PROF. XXVn. PROBL. 

H H r,^ i^D ■* ''"' 

reila linea 

AB dato fi- 

/[ ^l 's^l (x lidoparaìlt' 

K hpftJtO) 

jfmtle cfjtmiliter pojìtum/òiidum paralielepipe^ 
dum dejcrìbere, 

Fac * angulo folido C = A , ita vt angulo i, ^ ^ 
GCE = KAB , Si ang. PCE = HAB , & ang. 
GCF = K AH. Dein fac EC : CG = ' B A : ,. 11. & 
AK, ac GC :CF = KA: AH, & compie Pgr. 
BH,acroIidiimAL. 

Etenim ^ Pgr. KB ^ GÈ, & Pgr. KH fV ì '.def. IJ. 
GF,«t,qniaex aequo EC;CF = EA:AH, »'»»«>•. 
Pgr. BH fV EF. Ergo & tria reliqua Pgra. 
HL, 

I Cooj^lc 
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n. fclLi4.ii.HL, LB, LK rVj» tribus reliquis DF*DE,DG. 
,^^^*'„.QuarePpd.ALrv;^Ppdo.CD. QÌ_E. D. 

PROF. XXVIII. THEOR. 

f^ Sì folidttm paraSelfpi' 

'^ . peJum AB plano CDEf 

* ficetur per diagmtalet 
CF, DE oppofiorum pia- 
Morutn : foUdum AB ^ 

"A. 'pfiplMO CDEF ii/a- 

riam fecabitur. 

*•»•'- Quia enitn A. GCF = ' i. CFB, & A ADE 

Im dS.^= A. DEH,& Pgr. AC=:-BE, &Pgr, GÈ 

= CH: Prifina GCFEDA = * prUbari CF- 

■ BHDE. Q.E. D. 

* Sciai 

PriCnata vera efiè iltas duas dimidias panel 
Ppdl. A B , pater ex 14. ir. Sclchol. eìusdem, & ex 
Co qiiod, (prri6.IT.) pIuiumCFED parai lelogtam- 
I mam ed. Conftar ìtaquei prìfìna tiianguìarein 

bafin habens dimidium eflè parallele[Hpedi acque 
airi Se in eadem bafi GÈ coiilUtati, vel in baft AH 
baiis Riangntaris dupla. 

PROF. XXrX. THEOR. 

SoHda paraUelepipeda AB, AC in eadem 

haji AD eadem^ue akitudine, quorum in^en- 

-. *w/i«f4ff AE, AF.GH, Gì, KL, KM.DB.DC 

in tisdem reiiif lineisEl, LG coUocarOur, inter 

fefunt aequaHa. 

Quia KB & KG funt Pgra. & inde LB = 
«.j.ix.1. KD = MC: eritLM = /*BC, & ergo A. 

LKM 




A 6 



f LKM=' BDC, nec non •- l- 1 
— TPgr. EM=«HC. Ea-*-*^-'- 
dem latione A. AEF= , 
GHI. EU autem * Pgr. •■ "4- «•• 
LA = BG,&Pgr. MA 
■=zCG. Ergo Prifma 
AEFMLK=;*Prifin.».»-^«£»' 
GHICBD. Hinc ad- 
dito communi folido AKDGHFMB, tota 
Ppda AB, AC acquatta erunt. Q. E. D. 

PROF. XXX. THEOR. 

llepipeda AB EH, 

' ABDG in eadem 

Ì4f etUemque alti' 

tudine^ quorum li- 

l «eae itijifientet fM 

eisdem lineit rclìis 

tion eùìlocantuTf ùl- 

ter/è atquitis ftaa. 

Prodiuamur enhn DF, MG, IH, EO, vt 
fé tnuicem feceiit in K, L, N, & iungttntur 
KA.LP, OC.NB. Ergo Ppd. ABEH= ( e. ip. I,. 
' AaNK = eABDG. Q. E.D. 

PROP. XXXI. THEOR. 
Salida pxrdUeUvi^edà AB, CD, ijkte in 
tequalihuijuHt iapusAE, CF, t^téidm éUi- 
tJtSMyiMtirfe fuat'te^»Mlì^- 

'y ■" ■■ Caf, '■ 

, . Cooyle 
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ELEMENT. 
Q Ceft. Sinc in- 
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i» „J refios angulos 

tafibai AE, CF, &«t ang. PFN = HEK, 
NF = KE, & 'FP = E H. Erit erjo Pgr. 
,.id«t«. CF=ScCV)'Pgr''AE. Eadem ratione quia 
altitudines NO, KL aequales, & ang. ONF, 
ONC, LKE, LKA redi fant; erit Pgr. ND 
= !; (V ipii KB, Sc.Pgr. CO = &fvAL. 
Quare & reliqua Pgra reliquis aequaiia & fi- 
"■ railii ernnt, & ergo Ppd. CD = ' ipf| AB. 

q.E.a 



H 
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■ ■ C*fi 2. Sint itenim infilbentes perpendicu- 
lares, fed ang. PFN non = HEK. Produo 
NF in Q, & fac ang. QFR = HEK, & FQ 
= HE, &-FR =r EK, & compie Pgr. QR ac 
fotdBJn.XR; Ergo erit Ppd. TR • xt Ppdo 
ASii, vPTO*ìli^FiSR,qU3ec.omieoiantin V,aC' 
per Q due ipfi P V pe«óli&llun.QX, quam preidac ' 
donec produftae CP occurrat in Y, & .com- 
pie Ppda TV, TP, quonim bafes funt Pgta. 
' ^ ' vq. 



•jy 
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VQ , PQ. lam Ppda. TV, TR s«iKl«n baOn 
Tf habentia, aequalja ' fune ; & hinc Vpd. 4. 19. n. 
fv ±: AB. Std ijaia Pjr. FX = >i FS =1 + »• B- ■. 
AE=;«CF:5rit Pgr. FX : FY = CF : FY. Ì ST'- 
Atqui Ppii, TV: TP = " Pgr. FX 1 FY, nec .. ^. li. 
non Ppd. CD :'TP = Pgr. CF : FY. Ergo 
Ppd. TV; TP = ?p(ì'.'CD : TP. Qua» Ppd. 
TV =/;cD, id€c«iue_Ppd. CDj=: AB. Q. !>• ». f 



A 
l 

Cuf.J. Non fint infiftentes AG.BE, HI,Ki;i 
CM, PZ, FD, NO peipendicnlares balìbur. 
DucapumftisB,!, G, t, D, 2,M, aad ba^ 
{es psrpendiculares BQ, IR, GS,LT, DV,2X; 
MY, OW, Si iuiige ST, QR. TQ, RS, XV, 
YW, YX, VW. Eric ergo PpJ. MV = » ♦' °'^ 
G(i Atqoi Ppd. CD = ' MV, Jrtp*. Ab ), ij"?.! 
==• GQi Ergo Ppd. Cd =: AB. : QiE. D. f 1* "• 

* Schei. ìtaqui Paralldepìilt aeqaalia AB, CD 
aetiualtùni baltum ae(]ue alta Ituit. Nani lì altetius 
AB alcicude Diaiot elìèrì quia iplìus Ad pars ea^ 

JblTec ittpu alfa ipfi <X), foret pars PpdL AS-^ 
eda.CD, £rgo Pp(la..AB, CD inaequalia ^«tiC. 
Y a PRtfP. 

.. — ^ I . . ■ ■ - I - I, I • i; ^ — 

. TReli^i carui deitioplhatiiaiMff LeUtu ftcilo ad. 
dati Sttfótifaninaca danwhftiatlrtii MlhaA» 
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34» EVCLIDIS ELEMENT. 
PROP. XXXII. THEOR. 
SolUa paralUlepipfJa AB, CD, quae tandem 
bircia aìtitudiftem, iiaer/ffitnt vt idfcr A£* 
CF. 

B p K 

«. 4J. I. Applicewr ad FG Pgr,FH:=* AE,& com- 

e,. ji. II. pleatur Ppd. DH = ? AB. Quia autem to- 
%. %%. u. jui^ j)pj(_ (^u fecatur plano DG, eric ' Ppd. 

DH-vel AB ad Ppd. CD ficoc bafis FH velAE 

alt bafin CF. Q. E. D. 

* Sc%ol. Hinc panile I e pipedoruin ae4]aa1itilil 
qnod maiorem bafin habet, minorem hab« alticu- 
dlnem. Non enìm nndem; quìa fic Fpda inae< 
qnalia emnt: n^ n^ioTcm ; quia fiC pan illiia 
Ppdi reliquo ac^ealta eodem nuÙM, & a podoà 
touun eodrai mains erìt. 

PROP. XXXIII. THEOR. 
" Similié folida pardf- 

l_ " lelepipeda AB, CD iMer 

fi fina in tripHcats ro- 
ttone bomologorum Ute- 
rumAE, CF,. 
■ 1*1 produftis AE*HE, 
GÈ cape EK-ssìCF* 
EL = FN,EM=FR. 
, Cornee Pgr. KL^ ii 
frì'XO* lani quia 
, ■.. . Ppd. 



i,.i.,<i ■■.■Google 
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Ppd. -ABr\j CD, ideoque* ang. AEH=:s.,.def.ii. 
pFN; eri! ang. Iì;EL = CFN, ac piopKrea ii.ifjfn. 
Pgr. KL = &!V'CS. Eadem ratione Pgr. '^^."Sj; 
KM=:rV)CR,8! Pgr. OE = (vDF. Quo- 
niam ergo & tria reliqaa.Pgra tribus reliquia 
aequalia 2c fimilia" flint: erit Ppd. KO s^k^ Kh.^tì. 
tv ' CU. Compie Pgr. HK, & &c Ppda*'"-''^"- 
HPiPLeiusdem alcitudinis EG cum PpdoAB. 
Ec qaia * AB: CF = EH ; FN = EG; FR: 
eritAE:EK = HE:EL = GE:EM. Eft 
vero !• AE: Eli = AH: HK,&HE; il,l-=r- <• *■ 
HK:KL,&GE;EM = ''PE:KM. Ciotte 
AH:HK = HK:KL=PE:KM. Porro 
AH: HK =■ Ppd. AB: Ppd. EKi Si HK: KL'- >■■ " 
= ' Ppd. BK : PLi & PE: KM = Ppd. PL: 
KO. Ergo .H- Ppd« AB, BK, PL, KQ, ideo- 
que AB; KO =t (AB: OK)» = ( AH:HK)' I- "■ ^l 
= (AE:EK)' = (AE:CF)'. CUtD, 

CaroSarìim. 
Hinc, fi gnatuor «ftae lineae continue pn». 
» portionaiesfuerint, eft vt prima ad quartam, ita ' 

(òlidum parallelepipedum, qaod Gt a prima, ti 
fbliduna a lècuoda Amile jSclimiUtet defoaptwn ^. 

PROF. XXXIV, THEOR. 
AeijuiliumfoItdsnmtparaUele^fedorum AB, 
CD bàfei AE, CFfint reciproce properttùtuleì 
MltituiUaièus AG^Ctl Et qmram folidonm ■ • . 
ftrallekpipeditnim AB, CD bafes AE, CF fum 
rccipt-ote proportiamles akituMniètsi AG, CH, 
ta ira fr/e fiat aequalia. 

Y, Caf. 
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Caf. I, Si inlillentes 
rcAae AG, EB, IK, NO, 
CH.LM.FD, PQ.fimt 

bflfibus AE, CF perpen- 
dicnkires, 

Hyp. ì. Sì Ppd. AB 

<- =!CD,&b«i;sAE — 

CFieriti «It. AG=' 

CH. ErgoAE:CF=3 

CH ; AG. Sin autem 

P akerutra bafis AE > aU 

fera CF: quia rune al- 

»(ii.ja.ii,titudo AG<*CH, capeCR= AG,&com- 

plePpd.SC. lam<^uiaAB=:CD, eritABi 

eS=-CDieS. SedAB!CS = fAE:CF, 

^)..1I. StCD:CS=!Pgr.CM!l>gr- RL = 'CHi 

•■'•'• CR = CH.AG. Quareiter>mnftA£;CF 

= CH:AG. Q:.E. P, 



*fX}kik 




. tfyp.z. Si(AEiCF = CH;AG. lam 

fib>lisAE=CF: «rit4iAG=CH,ideo<nie 

'•»n. Ppli. A* =' CD. S vero AE > CFi erit 

'■"'■''■°-CH>'AG. PoaenjrrvsCR = AG,S 

compie Ppd. CS. Ergo AE:CF =CH:CR. 

SedAE.CF=tAB:CS,&CHiCR=' 

CM:RL=tCDiCS ErgoAB:CS=: 

*-t-t CDsCS. %itor Uervim AB = »CD. Q, 

E. n 



(V- 



T.GoonIc 



LrBER Xf. 
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3 . Caf. 2. Si ìnfi&entes AG, 
EB,,CH&c. bafibus AE,CF 
non {iint perpendiculares: ' 

tE lemitte x in bafes perpen- X. n* "• 
dicnkresGR,BS,OT,KV, 
HW, MX, DY.QZ, & com- 
U . pietà intellige Ppcia KT, 
M2. 

H^. I. lam C Ppd. AB 
= CD: quia Ppd. AB =+t.J0*i»J>- 
KT,«iPp<i. CD=MZ,erit 
Ppd. KT = Ul. Quum 
itaque CfBG: DH =;DY: »aC i 
BS:etii»AE:CF=iDY:BS. (Ì,E.D. 

Hyp. l. DeindelIbal!sAE!CF = alt. 
DY:BS: eticSCBG: DH = DY:BS. Er,»»(-"- 
go Ppd. KT =; • MZ, ideogue Ppd. AB=:+ 
CD. aE. D. 

* Citrolt. 

Oftenfiim eft fijb hyp. r. caC i. Ppda. refta CD-, 
CS ge<tualium & lìmiliom balium eOè inter Ce ve 
ahira^nes CH, CH. Et quia bis dnobus Ppdia 
^naeuis alia doo acquatta Se acque alta filmi polÀ 
funt (per^kiL): patet in vniuerfumduo quaecun- 
que Ppda aequalium baiium eflè in fattone altì- 
tudinum. 

• ScM. 

Pfcipofitioncs Ji. p. 31. & J4. eum faw fcholiis 8t 
eotollartis valent quoque de Prifmatis ttianguUl- 
ribus, pioptet ea ^uae oHeolà funt in piop. al. 



Y4 



PROP. 







J44 EVCHDIS ELEMENT. 
PROF. XXXV, THEOR. 

^ U plani BAC, EOF 

aequalet ; &" tu ip- 
firum vsrticibut Ky 
D reliet fitèlimer 
AG, DH con^iiu- 
antìtry ^uae rim 
reSiii lindi a prin- 
tipio pojitir angubu contineant aequdlei, aite- 
rum GAB, GAG alteri HDE, HDF; in fnbl*- 
niièut autem fumantur quaeuii pimB* G , H^ 
gtque db ipjir ad plana, in quiouf JuHt sngutt 
primi BAC, EDF , perpendicularet ducaraur 
GK, HL; & a punftii, K, L, ^ae a perpen- 
dicularibuf Jiunt in plani/, ad primor angulor 
àtngantur reSiae lineae KA, LD ; cum fuSlimi- 
hu aequalet anptlof KAG , LDH coiointbwa. 
Pone AN = DH,&itiplanoAGK due 
NO parallelam ad GK, qtiae ergo plano BAC 
perpendicularis ^ erit. A punitìs O , L due 
ad reaas AB, AC, DE, DF peqiendiculares 
OB, OC LE, LF, & iunge NC, NB, HE, HF, 
CB, FÉ. lamquia ANq=vNOq-f-OAq, 
& OAq = * OCq -4- ACq , & NOq -h OOj 
=:i'NCq: erit ANq^NCqH-CAq.ideo- 
que ' aiig. NCA re^is. Similiter ofletidirat 
ang. HFD reflus. Quare ang. NCA = HFD. 
Ec quia NAC = HDF, ac AN = DH: erit 
AC == ' DF. Eadem ratione A B = DE, 
Quare CB =: ^FE, & ang. ACB = DFE,& 
ang. ABC:;=DEF. Hinc« ang. OCBrrLFE. ■ 
& 
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«E 3ng..0BC = LEF, & ob CB = FÉ, eft CO 
= 'FL.. Vndepatet<AO = DL. Hinc 
quoniam NOq^-t- OAq = ANq =: DHq 
= .HLq -+- LDq: erit ONq = HLq & 
NO = HL. Igimr conftat ang. KAG = * J. g. l 
LDH. Qi.E.D. 

, , ConUrn-, 

Ex.boc vera mtnifdhim eft, fi llnt dno angoli 
plani reCtilinei aequales, ab iplis autcm conftmiiif - ' 
tur fublimes refìae lineae aetjuales, <]uae cum re 
Sàs Uneis a principio pofìcis ae^uates conrineant 
«nguliM, alteram alteri, perpendiculnres NO, HL, 
quae ab ^lìs ad plana in quibtis &at primi anguU 
ducunnir, inier le aequales elTe. 

PROF. XXXVI. THEOR. 
Si tres reStae linetu A, B , C , pn^ortùttaUt 
Jint: foUdum paralUlepipeém, qnód a tribut 
ft, attuale efiJòliJoparalUUpipeao, (fUoÀjU * 
pKtHa B, aeqiUlattrft quidem, ae^uiasgulo au- 
tem Anttdiào. 




Exponanir arigulos fotklas D, & ipfi B ae- 
quales fiant DE, DG, DF, & compleamr Ppd. 
OH, quod erit fatlum a B. Ponatur KL = 
A, & ad pmiéhim K fiat ' ang. folidus K=D, •, 
acKM=:B, & KN = C,& complearar Ppd. 
KO, quod erit feiumji tribus A, B, C,&ae- 
Y 5 qui- 



,ooyk 
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ScquiaDgqlumìplìDH*. Et quia^KL:DG = 

DE : KN, & ang. LKN = GDE ; erìb Pgr. 

■ NL = -^ EG. Deinde quia & " ang. MKN 

=FDE, & ang.MKL=FDG, & KM=DF: 

erunt perpendiculares a puafiìs M,F ad plana 

"• NL, EG (iuaae aequales"; ìd eft Ppda DH, 
KO, aequales balfs babeutja £G^ NL, aeqae* 
alta^^ei-unt^ac er^o aeqoaUa*. Q, £. D. 

PROP. XXXVII. TÓEOR, 
^ quatMor reStat Uneae A, B, C, D proper- 
Henaler fint: ff ijtMC^ ab ipfi filtra fiUda ptr- 
allekpsptda E, F, G, H^ilia (^ pmtìtor de- 
/cripta proportioHiiUs erwU. Etfiquae ai ìf. 
pjmmfitUda.paraUelepipedaE, F, G, tìjm'- 
tia £f ^ilitfr defcripia^oportivnaliiifits: £J" 
^fae rvélof H/Kae A, fi, C| D ftvportùMlet 
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I. Nam quiaPpd.E<vF: «ritE;F = " 
(A:B)'. Eodem argumpmo erit G : H =: 
>hyi^&i.(C:D)>. Sed(A:B)! = t(C:0)'. Er- 
fcb.n.!.gQEiJ=:G:H. CÌ.E.D. 

?■ Qyia, 



. LifiElR XI. H7 

' C Quia , vt antea , E : F = ( A : B ) ', & G: 
H = (CìD)S atque E:F^G:H: eric 
(A;B)' = (CiD)S ideotjue A: B = 'C:«.».fi*.a,j. 
D. ■ aE. D. , 

PROF. XXXVIII. THE(J|[l. 

' '5S ^mm AB adpkmtm AC rc3imfit, éf 
mB vmpimSlo D eorum , quacfunt in vno pian» 
AB, ad akerum flanum AC perpendicukrir du~ 
fottir: ea in commmtem phnorum fiilìonem AB 
tadet. 

B ■ SI negas.catlat extra, vt ' 

DF, & a panalo F in plana 
AC due ad AE perpendU 
éiìlarem FG , & iunge DG. 
/e ^^^ 1"'* ^^ perpendicD- 
- , laris ' eft plano AB: eriir. 4i:de£M, 

/ ^ M ang. FGD reaus ". Sed&M-defcu. 

ang.DFGre6ìus''eft. Qua* * 
re in A GDF duo reai funt. (i.E.A, . 

PROF. XXXIX. THEOR. 

Si in fùUdo parallelepipfdti AB oppo/ttotwò 
pìartorum AC, BEI htcra fecentw bifariam; 
feT' feUioHei vtro piati» duearaur EFGH, 
IKLM: cammunis flanorum fiUio NO ^fa^ 
Udì foraUtUpiptdi diamcter ?(^Ji ituituo èi- 
farùmfefitbum. 
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' lunganoir Q-0, 

OT.PN.NS. Quo-* 
niamQB.DXfunc 
parallelae: erirsngv 
9.^.,. aLO=PÓMT. 

X. J4. 1. Praeterea Ql, * = 

♦•»*'• TM. Et quia + 

ML, DQ paralle- 
lae funtiiteoiDT, 
GH,QB: eritMO 
m. conftf. = % DG =: * GQ = X OL. Quare • QÓ 
-■4;' =0T, &ang. QOLzzMOT, & ob ili i* 
*■*•"**'■ QOT Ttd». Simiiiter demonftratur, SN = 
NP,&SNP reflameOe. Et'quia PT, SQ, 
ipfi GB aequales K 5t pai^llelae, ipfae acqua- 
lei & {^ratlelae futit: eruat Se TQ, PS aequa- 
les ^ & parallelae. Ergo reftse NO, PQ liinc 
fk r. il. in codem i" plano TS, & fé mutuo fecabune 
inR. Sedquia*ang. OQR=:RPN,&ang. 
J.7.W.L QOR=:PNR.&QO = *PN: erit'OR= 
••"*•*• RN,&QR = RP. Q.E.D. • 

* ScboL 
Hìiic in omnì paraltelepipeda diametri omnet 
te mutuo bìTecuit in vno punfto (L 

PROP. XL. THE OR. 

SiniJtto pri/fnata ARCDEF,GUKl.Mì:ì 
aequeaka, quorum vnum ^Hem bafn béàeat 
jtaraUelngraimttum ABCD, aherum vero trUaii- 
'gulum GHN, ff faraUelogramnum ABCD A- 
piiim fa trianguli GHN; aefiaUa erunt ipji 
prifmnta. 

Com- 
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Cortipleannir enìm Ppda. AO, HP. Et 
quoiùam Pgr. AC= i A GNH=f Pgr.GN, 
Btque folida aequealta fune: cric Ppd. AOz::: 
• HP, ìdeoque Pr. ABCDEF = * Pr. GHKL- 
MN. q. E. D. 

* ScbeHMt. 



K- J'. «1. 



Ei iis qnae hiàenns odenà funt demonfhrarì 
potelV, paraBtltpipt4fi qtfntif AB, CD, nrc ens 
frifaata trhngulatia, tfft in ratione etmpofita io- 
/«a» A£,'CF ir ttltitKdimm BE. Df. 



:^ 






Intelligatnr eniffl alind Ppd. DH, cuins'balit 
FH=:b3ri AEPpdi.AB,&a1cimdo Dt = al- 
titudini Ppdi CD. Et quoniam e(V AB : HD 1=' i. cer. u.n. 
BE:FD,&:HD;CD=:«FH:CF = AE:CP: .. j». k. 
eritAB:CD = ''(AE;CF)4- (BE:DFJ. tx- »• S- atti. 
go Parallelepipeda, & liiangularia piiTmata, Pac- 
ulelepipedotam dimidia, funt'intet T* vt bafes Se 
altitudine*. Q,. E. D. 



Qpae 
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Qoae qnum ita fint, patét fanikmcntuni ne* 
thodi> qua parallelepipeda & prìlihata in Geome- 
tria ptaftlca metiunnir. Sumunt enim cubuffl Aff, 
& laius eius DE prò rnicatc, qua metiuntur btfìn 
Fpdi CD Se altitudinnti : & ex mutciplicationo 
tiumcrorum , qui bafin & altimdinem exprìmuat, 
gìgnitur numwuj, qui folidìtatem Fpdi CD ex* 
primit. Sii (por 4. fch. t). j)ba(is GF =r 9 AE, 
«e altitodo DF =: j BE; & quU CDj AB = fCFi 
AE)+ (DF:BE)= Cj!>) ■*• (J:i)=''i|l 
t{ eckCD = i| AJ). 



EV- 
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ELEMENT ORVM 
L I B E R XII. 



PROP. I. THEOR. 




SimilU foly^aia ABCDE, FGHKL ciralil 
infcrijtta iiaerfefunt vt quadrata * diametrit 
BM, GN. 

luogannic BE, AM, GL, FN. Quia po- 
lygona fimìlia funt: eft • ang. BAE = GFL, «. 
&BA:AE = GF:FLi ideoque ^ ang. AEB*- 
=:FtG. Ergo ang. AMB = i'FNGiEt,''' 
quia pi-aeterea ang. BAM = ' GFN, eft BÌVI: ». 
GN = ■ BA : GF. Hinc poi. ABCDE : poi. •■ 
FGHKL = ' (BA:GF)'=.>(BM;GN)'; 
= -BMc|:GNq. Q. E. D. , 

• StM. Et quk AB: CF = BCl GH Sic.rr. 
BM:GN: parete fimilium polygonorum cirsulis^ 
iiilcriptorum peritnetros AB + BC + CD-t- DE" 
+ EA,aiPG 4-GH + HIC i^Kl i-lFieirir 

ìntuÌ9i»,àiMM6^mm ^ , ,. ^l i^i 

PROP. 



iM.S. 

6. 6. 
IL ;. 8t 
1. as. I. 

IO. 6. 
t.lch.=a.f. 
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EVgLIDIS ELEMENT. 
PROF. II. THEOJL 




CircuU ARCO, EFGH Uatr fé f^ vt ^m^ 
drataaMamariiBDifìrL 

Si negas : crit vt BDq ad FHq ita circi^uj 

ABCD ad fpacium S circulo EFGH minus vel 

maius. Sit primo S < EFGH. In circulo 

1. 1. 4- EFGH defcripmm lìt ' quadraram HGFE, 

.?• f*^*"- 7' ♦■ qubd 'E maius erit dimidit? circulo. Cìrcum» 

'■**•*• ferenriae EF, FG, GH, HE bi&aae • fint in I, 

K, L, M, & iungantur EI. IF, FK, KG, GL, 

LH, HM, ME. Eric fimiliter quodlibet A 

EIF >■ { fegmento EIF, quoniam , duila per I 

parAllela ad EF & completo ^o. redangulo 

NF» eli A EIF = i NF, Reliquis ergo cil- 

cumferentiis femper bifefìi's , & talìbus trìan- 

gulis a reliquis fegmemis femper ablatis: re- 

linquentut rande* legmenta, quaefimulfam- 

w. I. ». ta erunt * < EFGH — S. Sìiit reliqua haec 

fegtnenta, quae funt fuper kSós EI, IF. FK» 

KG , GL , LH , HM , ME. Ergo polygonum 

|.(.:ax.i. EIFKGLHM>eS. Defcribe in circulo AB 

CD polygoiitim-ABCD fV' ipfi EIFIfG- 

'UHM. Erit ergo illud polygonum adlioc, 

>; hy'p. vi ' BDq ad Ft^. «ve ^ft 'f,circulus ABCD 

ad Ipacium S. Alinus mvxm^i^ pipL AB 

-,•- ■ i CD 
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CD Circeo in quo ìnfcrìptum «ft : ei^o & 
poiyg. EIFKGLHM < " S. Q^ E. A. Non •. 14. ^ 
ergo eft Vt BDq ad FHq ita circ. ABCD ad 
^tatiom minus cinaulo ^GU. 

■ ì. Si t>otiis S>£FGH: quiaiic em vt 
FHq ad BDq itaS^d circ. ABCD, atqae S 
ad: circA BCD " vt «ircolus EFGH ad fpa- 
tium (ninOs cirCulo ABCD: eric vt FHq ad 
BDq ita cifC^ EFGH ad fpatiutn mìiius cii-cu-- 
Io ABCD. Qi. F. N. ^ Quare vt BDq ad f ^puti, 
FHq ita Circ. ABCD' ad càie. EFGH. Q. E. U 

,S!mttia frt^ ** "fiol^gona ìa cìrcolis InlÀripu.f, ,^:,„ 
llint TtiHiem cimifi. * ' . 

PROF. HI. THEOR. 

OfMiii prtmif ABCD t trtoKgakrem hà^ 

tettf héjm ABC Saiàitm- in dtutt f^afnlJn 

M^aUt tf^tuitkr ttiter fé, ^ae tt^nguUret 

' hafes bàhntf tar^e fimHn tuti, wc »m M 

tette/ i>yrsmttlir ^me rnaiera, 

Bifeca 



i Not», nttccattui p^iUtaùlea ddìginnrìiun viti* 
iram nefcis fttnper oun MA, qiiie venid eli n» 
- ■ ptiaMt «M, ^mur ■dko« 



^«rtJAent. Coucrti in uaulo folido dd^U 
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A Bifeca eiiim AB, 

*^ BCCA,AD,D8» 

DC, in punais E, 

iungeEG,EH,HG, ' 

per qaas du^ii\ 

}Manum abfoìndcc 

pynmid. AEGH. 

V lungeerìam HK, K 

^ L, LH, & duflo per. 

has plano areliquo 

folido abrcindcnir pyc. HKLO. lam quio- 

• AE=:EB, & AH = HD: eninc EH,BD» 

paralldae.' StmilitCr quiA AH=HD, &BK 

jti.«. =KD: erunt&HK,ABXpj(rallelae. Qiish 

♦■J4.I.. «MK^z^BE^EA.-Sedeft^ang.KHD 

» ''.\\ = ^^ Ergo & KDH = (\j - Ao EHA" 

fth. tf. tf. & EH =: KD. Eodem modo patet A. HDL 

= (V Ad HAG, & T)L== GH. Et quia ob 

paralklas EH, BD. & HG, DC, ang. HDL 

^.10.11. =^EHG;erit AKDL" = r\jio EHG. 

Eadem ratione oftendicur A. KHL = rv Ao 

^ia.d«£n.£AG. Ergo pyr.HKLD=(vrpyr.AEGH. 

Fono, quum AB, HKparallekefìnt, Aa ADB, 

l.]Jich^6.HDIC*aequiangula, ideoque * fimilia funt;. 

& eadem rationé A BDCrv ' Ao KDL; nec 

nònA< ADC rv * Ao HDL; atque. quum lìc 

..a.tóu4.tf.ang.BAC=KHL,&BArKH='AD;DH=: 

< *•<■ AC:HL,ABACfV^ioKHL. Hlnc cric 

pyr.BACD v fu pyr. KHLD rv pyr. AEGH. 

Deinde iundisKF,FG. reliquum foliduni 

dioìtfi potcìit in duo prilìiuta, quorum vnum 

iubec 
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lKd>« bofin Pgr. EGFB, & lineMl' lafi oppa-. 
<ìtam B&r aUerum ba&n A:GFC JctQppolìtam. 
baiìn A HKL. Sunc ergo hdec pcirmata ae- 
que alca, &» quia Pgr. fEGFB = ' a Ai 
GFC» aequalia K Seti piramide EFBK, «. 4L t. 
quae fit iunais EK, EF, malus eli prilma *' 4* «■ 
EGFBKHi 4pyr.EBFK=:»pyr.AEGH 
(aequalibus eilim & lìmilibus triangulis con- 
tinenwr).- ecgoFr. EGFflKH-(-Pr.GFCLKH 
> pyr. AEGH -f- pyr. HKLD. Eft autem 
Pc. EGFBKH H- Pr. GFCLKH-t-pyr.AEGH 
-4- pyr. HKLD = pyr. ABCD. Ergo pr. 
ÈGFBlM -H pr. GFCLKH > i pyr. ABCD. 
Q. E. D. 

• PROF. IV. THEÒR. 




B. V C F X 

SHj^ dnar ff/ramùie/ ae^ a&ae A uC D« 
E FG H ti ^"f trianfféUrtt bafei bahent ABC, 
E F G j ^iMatur matm vtraqut ifjarum Cf m 
duai ^r«mid*i kV.LHi MClRU, £NOP, 
PSTH) u^ualct iìCer fé ^iksque tetif (s 

NOXFSP, OXGTSPs ifque ortaru^ pyrarnt- 
4»rH vtrtuptt itdem nuda déuidatur, idqut 
jh^er fiat : trit vt imùi pyratKidis iaft ABC 
ad iafi» £FG aktrùa, ita prifthaU imnia iti 

% 1 VHS 
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W» pramùtc EfGìA mitmro st^mUiét 




QuÌa8C=:i CV,8tK;=2GX:erU*BC: 
CV = FG ! GX. Seti quum, vt in praecedenti 
p'ropofitiono, Conftec, A AlìC f\j Ao VLC» 
& A FEG rv Ao XOG: erit A ABC^: A VLC 
=r:«A. FEG: AXOG,ficaltem|(uloAABC: 
A FEG = A VLC: A XQG» Séd A LVCi 
A XOG^'i'pr. VLCRQM: Pr. XOGTPS 
= f pr. KLV&QM : pr. NOXFSP. Ergo A 
ABC: AF'EG^'pr. VLCRQM-f- pr. 
KLVBQM : pr. XOGTPS -f- pr. N O X F S P. 
Idem vero demonftrtibitur de pyral!R.i(iÌbus 
AKLM, ENOP, icilìcet vt bafis AKL ad balìtl 
E'NO ita efle dtto prìrmata aeqaalia ia p^. 
AKLM ad duo prìGnata aéqualia in pfr. EN- 
OP. Itaque» quia èodem, qno modo vii Ib- 
■ias, argUBlento, pater effe * A ABC : A EFG 
=r AAKL: AENOr«ranf' vt AABCad 
AEFGfic 4 prifmata- in j»yr. ABCD ad 4 pri- 
finata in pyr. EFGH. Et fimi]iter proeedHf 
demonltrfftto ad quttrcWirtue pari» prtflAatoBi 
in vtriiqae pyrìimlcté. Q. E. O. 

LEM- 
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LEMMA. * 
Often(l«ndum eft, vti A LVC ad A XOG 
ita elfe prifina VLCRQM ad ptifina QXG- 
TPS. 

IntelligAntur enim ex pua^ D* H in ba- 
fes VLC , XOG demìfla perpeiidicala , <])iae • «. hyp. 8c 4. 
aeqoalia erunt, lam quia perpeudicoiarit «»•*> 
ex D demifia, & rcfta UC fecantur a planis 
QMR, VLC> quae ob parallelas' AIR & AC, ,. dcn.jji. 
RQ & CV paralliElii ! fijnt; erir pars perpen- t- »!• •'• 
dicularis iiiter D & platuim MQll A'I partem 
reliquam-, vt UR ad RC. Sed OR ^^ RG; ;; 'Lo- 
quace pars perpendicuU inter bailo VLC& 
bafin c^pofitam QMR prifinatis. VLCRMi^ j , 
. erit dUnidiuin peijwodicuH totìos «x D«ig» 
mifll. Eadem racipoe pars perp^ndiculi en 
H cadeatis , qua,© eli iatex bal«s -prifhiati? 
OXGTSP dimidium .erit totius. Ei^unt «rgo 
^fci^ca VLCRMQ &QGXSTP"3eque atta^» ,.,„.,. 
se ob id in ratioflc f bafimn Y t^ C , X G. *■ i»- «• • 
q. E. p. % 

PROF. V. THEOR. 

A 




e r e 

Juitt altitudine, &' triangularet hafij Al^CÌ* 

EFG hhentt inter [e fura vt baftt ABC , EFG. 

Z j Si 



si EVCLimS. 

A 




■ Si negasi fit ABC: EFG =: ABCD: X.iÌN 
Qoe primo X < pyr. EFGH. Diutdatur pyr, 
EFGH vt in prop. HI. & mrfbs pymmiiles 
onae egdem mo'lo cliijìdflnrur, iìatque hoc 

jfl it u» fèmpw, vsque dum K duae reliquae pyrsmi- 

. desEILK-+-KMNH<pyr.EFGH— X. 

Eiant itaque reliqua duo prilhtma in pyr.EE- 

*.>«.!. GH > "^ folido X. Diuuktiir etiam pyr. 
AfiCD fimìltter (t in totìdem partes *c pyr, 
EFGH. Erga prifmata in pyr. ABCD eninc 

•• 4- •». ad prifmats in pyr. EFGH = • ABC: EFG 
■=: ABCD; X. Qoare quum pyr. ABCD fic 
inaior prirmatis quae in ipfa lùnt: erit & fo- 

■•H- J- KduniXmaius*qu8tn jirifmara in pyr. EFGH, 
& ergo'quam ipfa pyramis EFGH; eontn 
hypothelìn, . 

Sed pone X > pyr. EFGH. Erit ei^ vt 
X ad pyr. ABCD, ita • pyr. EFGH ad foli- 
dum gyrafnidc ÀBCD mìnus. Sed inqeneu- 
do eft EFG: ABG =:X .-ABCD. Ergo vt 
EFG ad ABC ita pyr. EFGH ad folìdum py- 

JpeifWLi-raiiiide ABCO ipiims. Q. E. A^. Eritita- 
qiré X nec < nec > pyr. EFGH , fed ipff.ae- 
^quale. Ergo ABC: EFG =r ABCD :'EFGH. 

'-."'.; PROF. 
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PROF. VI. THEOR. 

* A^A CDEF.GHUO- 

M, ^einfàdem 

\H futa akitudine, 

W (f polygeftMs ba- 
•^ ' NLZi^lL Jei kebeta, inter 
■^ ■** fif'^ Vt bajet. 

• Bafes diuidanmr in triangula ABC, ACD^ 
ADE, CHI, GIK, GKL, faper quibtis jntel- 
ligantur pyramides aeque altae ipììsABCDEF, 
GHIKLM. lamquia pyr. ABCF; ACDF . 
t= V-A ABC: A ACD : cric componendo y, j, i 
pyr. ABCDF : pyr. ACDF = ABCD : ACD. 
Seti pyr. ACDF : ADEF = v ACi;! : ADE. 
Ergo ex acquo pyr, ABCDF : ADEF =1: b?C 
ABCD; ADE, & compoasnda pyt. ABCDEp: 
ADEF ~ bar. ABCDE : ADE. . Eadem fa- 
■rione pyr. GHIKLM : GKLM=; baf. GHI- 
KL : GKL. Sed pyr. ADEF ; GKLM =p f 
baf. AD^ : GKL- Ergo ex aequo pyr. ABC- 
DEF : GiiLM = haf., ABCDE ; GKL. Ao- 
ijui eft inuerteiitlo pyr. GliLM : GHIKLM 
:= baf. GJsLr GHIKU- , Quacq e)? «equo pyr, 
ABCDEF: GHIKLM =: baf. ABCDE ; QHI- 
KL. Q. E. D. 

PROF. Vn. THEO«. 

Omnc prifma ABCDEF trian^tbrem **- 
ètìu ikjùt ABC diàidiiiir m t'rifr pyrawUet 
at^UtiMtrfi,Miie'trikngtUares k^e/kàbent. 

Z 4 lun- 




}«• EVCHDIS ELEMENT. 

— iQi^antaremm AF,CE. 

■ - CF ; &.QrÌencur tres .pyra- 

mides , triaiigulates bafes 
habenws, ABFC,EAFC, 
CDEF. lam quia ABFE 
eft Pgr. eiusque diametec 

^,.. ^ AF: eri^A ABF' = A 

A B -EAF, Ergo pyr. A BFC 

«■ I. a. =; < pyr. EAFC. Sed pyr, EAFC eadem efl 
quae pyr. AECF j atque pyrawìdes AECF, 
CDEF.aequales' bafes ACE, CDE & eundeiR 
verticemr habentes, aequales? fuBt. Ei^q 
pyr. ABFC=:pyr.5AFC= pyr, CDEF, 

' Q. E. a 

C$r, Et quia pyr. ABFC eadem eft can pyr. 
ABCF: manifelhim eft pyramidetn ASCF, qi]i« 
, Cufn prifltMte ABCDEF eendem Inbet trisnguh- 

tem bafia ABC.& euidem ehitudinein, tettiam 
e. 3. a I. -patcm elfo prifinatis, ^rgo * omnit pyramis ter- 
tia pars eft prifmatis balìa habenttE eandeoii & al. 
vnidinem ae^ualem ; quoiriam , li bafis prìrmaiU 
aliam quacidani jiguram KdilìAeaoi obnneai, àU 
ùdintr in prifmóM, «uae tnangubuxi habenc baTes. 

■ PROF. VIH. THEOR. 

Simìltt pyrawidct ÀBCD, EFGH» ^M* 

triangularfs Mtfes ABC, £FG bahent^ jma in 

triplicata 'ratAuw ^ÒombÈorim Utvrum AB, 

Ef- .. - 

CompleannirToUdi Ppda ARKL, EFMN. 

5.».d.f.ii.Etqj,ia,p¥r. AfiGi>,.'V pyr- EEGH : erit * 

ang. ABD = EFtì, 4c ang.'ABG = EFG, & 

ang. 



• tonEir xn. 
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ang. DBC = HFG , & DB : 

,HF=:IiA:FE=:BC:PO. 

P Ergo eric Pgr. SO (V ' pg^r. ,. i. 4«£ tf. 

Fp,«;pgr.BLrvpgr.FX, 

, & pgr. BQ fV pgr. FR. 

g Tria ergoreliquai^a.KC» 

^ AK. KD tribm reliquli 

H Ua»enint. HÌncPpd."BK «.6*1.94.0. 
fXj ^ Pptio f M, ac ergo 

„ PpdBK: Ppd. FM^^A-Jì-ii. 

E F (ABiEF)'.- S^dtiutapy- • 
ramides ABCD, EFGH funi Jextae P^tk^ f* u. ear.?.!». 
Pptlorum Blfj FM: em' Pyr. ABCD : pyr. B{&lj.*aj.ii. 
EFGH = Ppd. BK ; Ppd. FM. £rgo f yr. «• '*• J- 
A8CD;pyr. EFGH =(AB;tF)». Q. 
E, D. 

CoroB, Ex hoc perfplcuum eft, (ìmiles pyra- 
«lides, quae polygaius habent baTas , inier ft èl& 
in iiiplican rationa hooiBlogoc^m iaterum. Jpfìi 
eaim diuiris in pyramides tiianguiaccs balés ha- 
bantes ; quonìam & iimilU polygana bafium in 
«rÌMiguU numero aequalta & homeltiga tot» C di* ^ m. <. ^ 
uiduniur: erit * ve vna pyramìs in altera pyramide «■6.ii.&ii, 
tnangularembiTin hitwtii ad'vnam pyrÀmitleni in J.&itf.f. 
Alma triangslaieni bafm habeiuAfn, ita totailb py- 
rarais poljrgnnim baJin babai» ad totam hanc. Set 
'Pycamides illae.rrungiilariam ibalium iìint in ttìpU> 
. caca raiione lateruni bomoìogfaam i £igo & pyra- 
.inid«s polygfiuuuia bafium. 
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»ROP. IX. THEOiL -t 

Ti Ae^aìiwn pyrgmiAtm 

''^ ABCD, EFGH trimiuia- 
rei bafet kainttium, iajif 
ABC , EKe fiat jMtWint- 
^ DB, HF ratifroce ^o~ 



s 



u 



j^ portiofulef. Etquarum^' 

jj " ramidkm , triatimhres èit- 

■ fes hsbentium , oafe^s ABC, 

EFG_/H«t j/«i«(/mii«j DB, 

HF rtciproce preportionO' 

Jet , illag inter fé aeauaÌM 

futa. 

_ Hyp. I, Compleanrac 

^ enim iolÌ(ia parallelepipe- 

da BK, FL pyramidìbus 

«eque alta. Et quiaPpd.BK=6pyr. A6CD 

=:(Spyr.EFGH=:Ppd. FL: erit vt HF: 

»M-". DB = 'BM:FN=irABC:EFG. Q.E.IX 

*", ^*' ** Hj/p. 2. Quìa vt HF : DB = ABC : EFG 

=zfBM:FN: erit Ppd. BK = ' PpdQ FL. 

•V «. la. I. ergo Pyr. ABCD =' Pyr. EFGH. Q.E.IX 

* Selwl !• Idem de pynmtdibiu polygooamm 
btlium valer (per cor. 7. n. & fch. 14. 11) : quìaia 
pyramides niingolarìttm bailum dividi poflunt. 

* 1, QuH de pyramidibot dcmonilnra fnnt tft 
yrop. <■ &■ 9 . ea & quibuscunqae prìfmaiis con- 
ueniunt, qaippe qua» tripla ^nt pymniduin es*- 
dem ba(bs & alcitudines habentiam. 

* |. Hinc auttm per (è pat« ex Tch. 40. 11. di< 
menCo quonumùs prìfinatoin & pyramidum. 

■ ! FROP. 




PROF. X. THEOR-. 

Omtiit eomu tenia jmtt 
efi cylindri , qui eaitdfm- 
òaJmAÌÌCUbaèet, (f a^- 
\ titudinem atqualem. ' 
I I. Si negas : lit cylin- 
* drus > vipio coni. De- 
fcribaiur in circulo qua- 
_. ' dratum ABCDj'fuperquo 

. C intelligamr prifma ^aeque 

altuin Cylindro. Et quia hoc prìfma dimi- 
dìnm eft prìfìnatis aeque alci *' fijper quadra- *. j». «. 
to circa- circulum circumfcripto erecìi ; dl- 
mìdium autem huìus prifmatis > dìmidto 
cylmdro: crit & iliud prifma > dimidìo cy- 
lìndro. Bifec«nmr peripheriae in punilis E, 
F» G, H, quae connedannir reftis, arque a 
Ais AEB.BFC, CGD.DHA intelligantut ere- 
fla prifinata cyllndro aeque alta. ' Et quoniarii 
vnnmquodque honim prifmatum dimidium 
eft" Ppdi aeque alti èreàì fupor Pgro. reftan- w. fcfi,it.ii. 
gulo trianguli duplo; hoc autem Ppdnm ;> 
refpeftiuo fegmento cylindri: ptet, vnuni- 
quodque honim 'prjfmarum > efTo dìmidro 
refpetliui fegmént! cylindri. Igitur reliquis 
circamferentias bifecantes, & foper lingula, 
quae orientur, triangulis prifmata prigentes , & 
hoc femper fàcientes, relinquemus tandem* ^. i, ». 
fègmenta cylindri, quae fimu! fijmta minota 
eruiit excedn cylindri fupra trijilum coni, 
Sinc reliqua haec fermenta , qi^e fiiper feg- 
mentis circuii Afi, £8, BF, FC, ce, GD, UH, . 
-HA 
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_^A/ HA cQiififtuiit. Iginir 

prifma , quod balìn poly- 
gonam AEBFCGDH.ha- 
)l bet, & cylindro aeque al- 
j tum eft, erit > cripto co- 
/ni; itteoque pyramb, cu- 
^ ius baSs eft AEBFCGDH. 

: & vertcK Idem qui coni| 

)tcot.7.n. C x> erit cono i' pars toro, 

Q. E. A. 
2. Sit cylindnw < trillo coni: cric conu» 
■ ■■ > 1 cylindri. icd quia iisdem, quibws modo 
♦■*''*■ -vfi fumus, argiunoutis'^, euincitur, pyraini- 
dem CQao aeque altam Jk cuius ba£s cft qua* 
drawm ABCU > effe tiimidio coni, & vnam- 
quamque .pyramidum cono aeque slcarum fu- 
per tciangulis AEB , BFC &c. > elTe cttmidìo 
xefpeftìtti fegoienti coni; itermn pam, w- 
cuaiferentias femper bìfecando, la fuper ot- 
tis fìc triangulis pyramides jeoiper erigendo, 
reliiSam iri fegmenca coni minora excedì] co- 
ni lùpral cylindri. Sint baec fègmenta.quM 
font fuper fegmentis qirculi AEi EB, BF &c. 
Quare quum, reliqua pyraaxts, cuius faafis eft 
polre. AEBFCGDH, St vertex idem qui oonì 
g >iit i cylindri: cm prifma cono vel cylin- 

dro aeque altura & haììn pol^. AEEFCGDH 
, . . . habeos maius^ qtum cyUad^ i pars quam 
totqm, Q. E. A. ' 

PROP. XI. THEOR. 
Cwi &'.ejfiitidri, ^ ttndtm ké^fut óbtttt- 
.Àòiem A0.OO, iHttr^fui* vt iu^a EFGU. 
. XLMN. I. Sit 

r. .HinyGoOHlc 




j. Sit vr circ. EFfeH ad circ KLMN^ iti . , 
Conos'Pi ad>liu(lfóticliiin O» qtfod lìt < fio-' ' 
no Li) i 6t fii Lt) •— =; P. 'Suppofita 
{iraeF^racìane ^ aqpimeDtatLotJa. pra e cerfen* - 
tìs {^F&^iìtionitt ecttnt lègiffetits corti> quac ' 
i» tpfc QL, La, RM &c. < P. Ergo pyr, ■ 
KQLRMSNTD> O. Fi« in dre. EPGH 
rimile poIygonQm EVFXGYH2, tara quia 
pyr.EVFXGYH2B: pyr.KQLRMSNTD=:>«. < 
polyg. EVFXGYtìZ: poi. RQLRMSNT=-*- ^ 
circ. EFGH: clrc. KLMN =r ^ conus FB ; O*; J, 
atque pyr. EVFXGYHZB < i cono FB: erit '■ i^ 
& pyr. KQLRMSNTD < » iblido 0; qupd 
repugnat oftcnlìs. Non ergo eft yt baJìs A. 
ad bafìn C iu coipm A ad folidua) cago 
iDinus. 

j. SI ponis O > cono LD ; erit vt t> ai 
conum F^ > ita conQs LD ad folìdum ' mmiu' 
cono FB, & ergo ve clrc. KLMN ad circ. EF*' 
GH, ita conus Ì.P ad foUdotn liiina! cono 
fB. . Q. F. N,'. ,itaque coni aeque alti, &'^ P 
^roiade cynndri ? aeq,M alil, lunt inter ft Yt* " 
bafes. Q. E. D. ; , , 
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f: Sebal.^ Cani ng», Iten^' cyliadti , qDoraa 
tam ba£n qntni (dcitndines acquala ftat »^ ipfi 
intrt fé aequailes funt. 

* i.'Qoare cMoram, item cylindroTUfn, fteqoa- 
)^ Wes babentium, qui miiorem «dn habcs 
Buivr efl. J 

Pft^P. XIL THEOR. 




- Stmltet cord fiJ* cylindfi ìmerfe fina iti tri'- 

■ : ' 'fìiiata ratioiif Mimetnrur^ hafium AB, CD. 

, Sinr bafes circuii AEBP., CGUH, & axes 

IK.LM; & fitconusAEBFKadfoiidumqiJod- 

' darti N in tripricara rarìone iplìiis AB ad CD. 

■ J. Pone (* < kono CGDHM. paflis lis-^ 

detii quae in praecedentibuj, eodeiti {tióiia 

Oft-endemns effe aRquani ^lyrtnlkletn GÓCP- 

lyQDRM in conoCOM, quae maior lìc quam 

N; fiat incìi-c. riìmife polygonuin ASEX- 

SVFT, quod (ìc bafis pyràmidis verlicem tnim 

corro ABK commmiem habentti. SitiH In hU 

duabus pyramidibtis rriah^lb OMO, AKS 

,' .. quaedam eK tis qua« pyratnides contitient, &£ 

^ 'ióa&Az fìtit LO, IS. lam quia conus ABKiV 

^>4.arf.n. jpno CDM, eft» AB: CD =: IKl LM, acef- 



r. iHinvGoOJ^Ic 



LiBER xa J«? 

gbAIt IR = CL : LM. Sed > mg. KIA, j. ii.drf.ii. 
MLC tefli funt; ergo A. AKl (V ' A. CML. ■•«•«• 
Stmiliter, quia A1:IS = CL; LO, & ang. 
AIS-= CLO, erit A. ASI tv A. COLi & .. a. ftk. 
kenim fimiliter pater erte, A SKI rv) A OML. «* *■ 
Hinc quia» KA: AI=MC;CL, k AI; AS a. i. Jet t ' 
=:CL:CO: erit ex acquo KA : AS = MC ! 
CO. SiniiliterquiaKS:SI=l:MO:OL,&S(: 
SA=OL:OC : etitex aequDKS:SA = MOi 
OC. Eigo A ASIC (VAo OMO. Quoniap J ,*,!:, 1; 
igitur pyr. ASIK tv ' pyf. COLM: erit pyr. f. g. u." 
ASIK;pyr.COLM==<(AI:CL)". Sed idem 
deretiquis pyramidibus ATIK, CPLM &c. 
oltendemua. Ergo • pyr. ASEXBVTT: pyr. •■ "•'''. ■ 
GOCPHqORM = ( AI: CL)' = • (AB': 'Ji. ',. 
CD)> =tcon. AEBFK: N. Quare pyr.GO- (. hm 
CPHQDRM <' fclido N; contta modo '• "• <■ 
diffa. 
». Si pona» N > «ino CGDHM: quia N: 

AEBFK=( (CD:AB)',&'N ad AEEFK 

vti conus ; CGDHM ad folidum cono AHlFt: 
niinus:erìt conus CGDHM ad lòlidum quod- 
dam cono AEBFK minò? in tripiicaca ratione 
ìpfiuaCDadAD. Q.F. N.' Ergo tam co- •*!*'* *• 
ni, quam'cytmdn, funtin triplicata lattone 
diametrocuis baiìiun. Q. E. D. 

PROF. XIII. THE'OR. 
5f tytindrw AB pìam CD/ecetur^ opfojltìl 
filici AE, FB fUTAUiky CI* M nUmkiu AD 
'J 'J'IlHjrm PF itt nuli OH «/ Mlm HI. 

. Prò- 





EVCLIDIS ELiE(MENT. 

\^>\ Prodiw«ar- vtriiiqu« 

'' ixis Gì, & fiant ipfì GH 
^ -. aeijuales quotcunque GK* 
' ^ KL, 5i i^d Hi acqtiales 
L^--h^s. tp quotuis IM, MN. Per 
*-f^-4^ punéb»L,.K, M, N ducan- 
tur plana ipfis AE,CDpar- 
-' ^ allek, ui.quibiis liint cir- 
ca cenn-a.L, K, M» N cir» 
culi ÌpJì»A£i FB acquale;; 
il intet hos cìrculos incel-' 
ligamur cjiindri OP» PA» 
^R GQ.QRcotiflituti. <ìuia 
f. t. Tck cyHndri OP, PA, AD ùites tv^, sequaresfunti 
"• "• quotupiex eli axis LH ipfius GH, totQpleX 
eA cyl. OD iplìus AD. l^iinirtcer, quotupiex 
eft axìs HN ipiìus Hi, EOfluplcK tìV cyl. CR 
cylindri DF. Praeterea (i axis LH > =i < 
X.».tcb. HN: eritX&GyI.OD>:=<;cyl.CR. kr- 
*l'Ù.t.S'>'^y^ ADtcyl. DF=:*ax.GH: ax. HL 
'^ *^^. E.D. 

PROF. XIV, THEOR. 

i AB, CD infifÌMtM 

_, mi ABE, CDF 4ttt 

. *' ^ùWrtBG.CHI»»- 

terfe fitta vt akitudi' 

ProdueaEUr uuft 

FK,vtfiatKL=:EI» 

& circa axem KLin 

bafi 
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haTi CDft cyi. CM, qui eric =: • cyl, SO. .. ,. ja. 
Ergo eyl. BG ; cyl. CH = cyl CM •■ cyl. CH ". •' 
■ = - KL : FK = EI : FK. Quare » conni J- "• "• 
ABE : con. CDF « = EI : FK. Q, E. D.. 

PROF. X.V. THEO». 

iC Aeijualium conO' 

ì rum ABC, DEF^W 

cylindrtirum AG, 

DHfo/« AB, DE ■ 

/u»t ahitutliHibut 

CI, FK recipriKI 

^ proportimtkt. Irem 

quorum cmtortmiaut 

c^Undranmi. hifet 

AB, DE tUludini- 

^iui CI, FK Tcci- 

proce pr(mrtù>kUei. 

futa, illiititerft fùfit ae^iki, 

Cuf, t. Si alrirudÌBei aeqiiaJes ìùk: -Jmw 
in vcraque hypocllefi «Ì3HHMÌès aequales affei 
& conftat ergo pEopofitio. , " ; , > 

Cif.i. SitCI>FK.- Fiat Lidi F II, * 
per L fecetur cylindru» AG pjaiio MN' balìbas 
parallelo. .; 

, iJ>;?. Il Et quia cyL:AG=DH: eritcrl. 
AN : cyl. AG =S; cyL AN; cyl. DH == ' W r. iV ». 
AB •■ DE. , , Sol cyl. AN !.orl A G =:V Ui >■ 'J- "• «^ 
C[ = FK:CI. ErgoAB;DE=JKiG» * '• 
Q. E. D. 

Hyp. 2. Sic baf. 'tS-. baf. DE = alt. FK: 
alt. CE Eft autem baK'AB ! taCDÈ ir;' cyl. 
.; A« ANi 
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AN: cyl. DH, &FK : CI = LI: CI = cyl. 

AN: cyl. AG. Ergo cyl. DH = ' cyl, AG. 
Q. E. D. 
SimHiterautem & in conis. 

PROP, XVI. PROBL. 

A Duobui circuUrABCD, 

H Y|Xj EFGH circa idem cen. 

' Jrw» K con0etiUbui , in 

g^D wwfor* ABCD polygoTmm 

'' ' atquehton ac parium im- 

'Q mera laterum dejcrihtre, 

OHod minorem circuìum 

EFGH non tapgat. 

Due dìametrum BEGD, & per G ipfi per- 

i- 3». J- ,T>en(iicn!arem AGC. Bifèca femicirculum f 

BAD , ac eius femiiTem , ; atque ita perge do- 

* I. re. nec relinquanir" circumferemia LD minor 

_ ìplà AD. Ab L in BÌ) due perpendicularcm 

f MftS*}! '-^*^- '''"Se LD, DO.quae ^ aequal«s erunr. 

Jam quia AC cimilum EFGH tangit , LO 

vero ipfi AC paralleli eft extra hunc ciicu- 

hini: LO etim non tanget; mulcoque minui 

ledae LD, DO eunilem tsngenc. Si ergo ipfi 

LD aequales deinceps in circulo ABC aptaue- 

"• *• 4> TÌmilt": fec polygpmim aequalium & parìum 

lateram (qola ciicamf. LD eft pars aliquora 

femìcirculi), drculura EFGH non tangens. 

Q. E. F. 



&go teda KO < KP.. 



PROP. 
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PROF. XVII, PROBL. 

Duahus Jpbaerii circa idem ccntrum A con- 
Jijlctaiùktt inmaiorifotidumpolyedrum deferi- 
bere, quod minori/ J^haerof fi^erjicitm non 
tannai. 

o 




Secentur fphaerKplaiioaliqaopercetunun. 
Quia ^ iémicirculi ìphaerani gcneramis:|da- A.i4.<ief,,|. 
nutn produdam in fupeificie Iphaeraecinai*.,. -^,'^<i- 
lum dHctt iQaximun), lìue qui diamemuii' ^^' ^' 
fphaene habet: fe^ones ertint ciccali maxi. 
tdì. Sint illi BCDE, FGHF, & eonim diame- 
tri ad re^tos angulos ducantur BD, CE, Ih 
maiori drculo BCDE polygonum aequalium 
& parìum laterum f d«lcrìbacur, non rangens ^. rt. u. 
miiiowm FGH, Sim in quwlrant» B^ ea 
Aa 2 Utera 
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-' ^ir ^d'N. Ex A in pianura BCDE efigatur 

(, perpepdijitilfirìs ' AO, fuper§ciei~ ^pharae ma- 

ioris" bccujwns in 0, Se' per AO ac vtram- 

que BD, KN ducarìtùr plana, quae in fuper- 

.fiiÓK^fpiMenteefficicncinaxinios ùrcuttw, ^Uu- 

^ OTOifemiflè» fine DOS, NQK. C^aia AO 

f.,^-iplÌi:M),KK;airaÉÌosS eftì emm-Op,.0K 

<■ jiqaidKSDtes cii{imt(M-ai«j.&<neK|Hak:s*, quiacir- 

-oodi- aequsles. (iBrmetros BD, K-N habtnc 

Qaoc erga iiK£^il polygciói funi la qu^rajacc 

i^,taé.aptii:ìpol}^ciUÌ5«etpjaliaiox^^atc 

.BOjcpiae.iliBflPtPQ,QIK^,&inqTià-Jisii»e 

:-. JiO, qme fiiicKS, ST, TV* VO. hmgimar 

SP, TQ, va. . .Ex P,S iJi plamim'BCBE dc- 

■ :, I ■ ^ mit- 
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mittannir"" perpendiculartt PX, SW, quaer. ir. n. 
occurrent t reéUsIlA, KA. Et ^ BP, KS' W- "• 
luiir aequales parces aeqtialuim circtrlqrQiq , 
an-juli véo PXB ^ S'^K 5 reèi : erit ' PX =>«- »*. i. 
SW, & ÌJX = KW, ideoqiie AX =' AW, &^- Ji^*-/- 
XW ipfi' KB ■ parajjefe: S§d ìltram. aequa -(f. i.'^ 
les ex, SW rtiam parall#laef fint : erùntaf-iJ- L 
XW, PS p3ralle!aez &>squalfcs. -^^o & PS,*' S";^" 
BK eruiitparailelae''^ Hin<;"quadnlate«im 
PS. KB elt in vho plano.' I(l«in Jlmiliter 
cénftat ile quadrilironsQTSP, RVTQ. Seti 
Se A ROV plaiiuiB *€ft.. .Du3«Brgo a pun-«. •. u, 
ais P,S,T,Q,R.Vàa A re(àis,x»riftimetur , 
figura ìolidi potyedra ìnter quadrantes circ, ' 
BO, KO, ex pyraoiùiibus compolìta,_qu«1ìrn 
veitex comniutiis A, & bafes pTana BKSP, 
PSTQ, QTVR, VOU. ; In vnoquoque late- 
_ rum KL,LM, ME éàikm quae iti KB con- 
lftruaiHUFi& etiaih inreliquis tribus quaVlran- 
tibus,& in reilquo hemtrphaeFÌo. -flic fìetfo- 
lidum pQlyedrum mhiòri fphaerfle' infcriptum» 
compqfitum expyramidibus, quanitn verteJt 
commUnis A.' OiCo haiìis folidi fiìpérHcieÀ 
non tang«fe ^upierficìeìh minoiis Cphaeraè. 

Ducatiic.enimin pìamim PSKB ex A per- 
pendìcularis AY, & KY', 8Y ìuogannir. Et 
quoniam ob ang, AY8) AYK reflos ì, BYq + 
AYq = " ABq = AKq = KYq + AYq:^ 47. i. 
eriÈ BY'=i: KY. Similitet patet effe SY == 
PY = BY. Ergo PSKB eft quadrila terumjn - 
circHlo y centro Y- interuatlò YB'defcripto.r'J- ^'f-'- 
Et quit WC > * XW, i(ìeoquè > PS j BK*" & f^^jf" 
Aa j vero 

i:,.,i,.HinvGoOglc 
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vero = KS = FB: cric dEcumfe^n^ famos 
àrcuii,-quam re^ BK fobteiwlìt, quadrante * 
maior.'hiQC aag. KYBre^ ^inaior, & KBq* 
> 1 BYq. Diìcator a K ad BD pNpnulicu- 
kris KZ, & iongamr DK. C^oniam AB < 
AB+iAZ: eritDB<2DZ. Hinc quia 
DB:2DZ=:*PBXBZ:2DZXBZ=* 

*• BKq: 2 KZq:erit BKq < z KZq, & ergoKZq 
>BYq. Sed KZq -I- AZq = AKq = BTfq 

*' -1~ AYq. Ergo AZ < AY, & a potiori ■ 
AG < ÀY. Ergo polyedri fuperficies non 
tangit jninotis iphaerae lùper£ciem. Q. E. F. 
Jlittr, 
Et brenius oftendemus efle AG < AY, ex- 
citato e^ G in AB perpeodiculo GL, & iun^ 
AL. 
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AL. Nam bìfeda circ. BE, & hnim ièttùffit* , 

Si fic porro , relinquerur tandem arcutufe- 
rentia minor ea , quam reAa ipfì GL aequalis 
io cìrculo BCE fubtenttit. Sic ilbt 6K. Ergo 
re<Ehi BK < GL. Sed vt ftntea patet effe SK 
>By. Ergo GL> BY. Sed GLq-+-AGn 
r= ALq =± ABq = B¥q + AYq. Cfetrt- 
GA < AY. Q. E. D. 

CereBsT, 
Si la fuaiiU aliaj^aera Jtferihatmr fatidtm ff 
hed}-uai fiaediUo fQffedroinffkatra'&CIi'E.OJimilt: 
labehunt baec dua folida fafytdratripUeatfim rath* 
titm lim Mam diaotttì^i fybaerarum balent. IMuÌ- 
(ts «lim folìdis in pyramides numero aequales 8c 
•iusdem wdinii : «une hae pynmides lìmìlef« 
Ergo pyr.BPSKA erìt adpynmidemeimdem or- 
dini! in altera fphaera in cripticata ratione ^ eins A. eoe. I<n. 
quam latus bomologum ad humologum habet, id 
éft, quam habet femidLimeter fpharae A ad femi- 
' diameirum alteriusfphaKae. Idem de quibiKUiB 
duabus pynmidibus in vintque fpbftent .cìnsdem 
ordinis intelligendum c&. Sed ^ vt vna pynmis|i. n. t> 
in fpKaera A ad vnam in alreni, in (blidum polye- 
drum in TphaeraA ad folìdum polyedmm in altera 
fphaero. Ergo foHda poljredra funt in tripKcata 
Tatione&midumetioruinr vel dianettoti»»- Qr 
E. D. 

PROF. XVIIL THEOR. 

Spherae ABC, DEF itfterfifimt in tripji- 
eata ratitme fuarmn Jiametrorum BC, £F. 

I. Si enim non : iìt fph. ABC »d fphaeram 
GHK ipfa DEF minorem ìn triplicata racione 
BC adEF. In fph. DEF defcribatur'iaiidutn ^^a. 
Aa 4 polye- 
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polyedmm, quod non tangat minorem GHK, 
circa commune cum jlla centnim conn:Ìcuta[n, 
Bc in fpih, ABC huic polyedro fìmile defcri- 

'■i?-M- banir, quod erit i ad polyedrum in fph. DEf 
in rripficata racìone BC ad FÉ, ideoque in ea- 
dem ratìone in qua fph. ^BC ad fph. GHK, 

• *• Igituc li)h.GHK>* polyi«iro ìd fphaera DEF 
defcripto , pats toto. Q^E. A. 
. 1. Si ponas, fph. ABC ad fph.LMNipfa 
DEF malorem effe in triplicata ratione BC ad 
EF ; erit fpfa. LMN : fph. AsC = ( EF : BC)». 
Sed fph. LMM ad fph. ABC ve fph. DEF ad 
fphaeram'ipfa ABC ^minorem. Ergo fph. 
DEF erit ad fphaeram ipfa ABC minorem in 
triplicata rac^e diametri £F ad diametium 

«.I. BC .Qj,F.N'. 

■ CoroBar, 
Hinc.Tt fphaera ad rphaeraniiÌM cft polyednmi 
fòUduni ÌD illa ad polyedcum in hac funilc & fini- 
Dtec delcripcum. 
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PROF, t THEOR. 

Si reità Une* AB extrema 

. dc media rJUime feéia fuerìt: 

rnsierptrtn AC tpmenf dU 

^ midiam AD tarim AB dpiin- 

" tu^ltmt pfiteft eius , quod ti di» , 

ittidiaAZì totiuifit, quadrati, 
_, Defcribantur ex AB, DC 
^ quadrata AE, DF. Deind« 
hi DF defcribatuf figura , & producamr FC 
ad G. Eft ergo CE = AB X BC =r - ACq ». j. jef. & 
ctjYHF. lamquia AK = ABe^i»! AD=3 '?■ *• 
v*AH,&AK:AH = *AG:CH: erit AGt:,^J,\^ 
= 1 CH = • CHH- HL, idepqu» AE ^<i. ."; 6 
gnomoni OPQ. Sed AE=:ABq:=» 4 ADq ' «■ ■■ 
== 4 DH/ Ergo gn. OPCÌ.= 4 DH , & prò- J fc^"" ''^ 
inde < DF, id eft CDq = j DH vcl 5 ADq. 
Q, E. P. 

PROP. II. THEOR. 
^il reSI* lima Cp partisfut ipjìiif AD ^(«- Fig. prop. 
tupkim p(0t, atque dupUim Atì diclat partir P'»«' 
AD extrema ac media ratioue ficetur : maiur 
fortio efifort relitjua GA cius ftae apincìpto 
reila0 liruae CD. ' 

■ ' Aa y De- ; 
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'i ^ijt Ddcriptis enim iisdem, 

qoae amea,qui3DF=CDq 
= j ADq:=fDH: erit* 
gnomon OPQ = 4. DH. 
Bsed4DH= + ADq =' 
Afiq^AE. Ei^o gn. OPQ 
S3AE. Deinde quia vt in 
-^*< praec. oftwidinic AG=CH 
m. eonftr -+* W(! «i' * quuirawm HF =: CEi id ed* 
A. •?. 6. ACq:àABXBC Qoare*rr^AB, AC, BC; 
t^i^^'iàc quia^ AB > AC, erit AC > CB. Iginir 
j, fi refta AB Mttrema ac media rarìone fècatm: 
*^ • • raaiot eius ponio eft CA. Q. E. D. 

LEMMA. 
At vero di^Utm ipfiut AD, ^e efi AB, 1M- 
iortm effe qium AC, He demonflrabinir. 
j\ negas: fic AC = 2 AD. Eric ergoACa 
, ^^ =4ADq, »:ACqH-ADq=jADq=:i 
^^ CDq, pars tori. Q. E. A. Si ponas 2 AD 
< AC, (imilicet oftendemiu, totum elfe pane 
fua minus. Q. E. A. E^o z AD > AC 
Q. E. D. 

PROF. IIL THEOR. 

Si rsB» litua AB extrema at media rttit- 
ne feHa fuerit : fortio minor CB ajfumenf tH- 
miditm CD maiorir portivài AC ^mtfbm 
fotefi eiut, ipiód M dimidih CD maiorit for- 
tùmitfit , quadrati. 

Defcribatur enìm ex AB quadratum AE> 

& figura, compteatur. £1^» quia AC =x 

CD: 
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"B CD : Kit ON = ACq 



y^ 



= + CDq = 4 EM. 

Et quia AB X BC •=•■!■ «f- 1^ 
-QLACq, & ABXBC = 

CE: erlt CE =:4PM. 

a ^RurfusquoniamAD^ 

_J I DO, & proinde IG z= 

<■ *i N E "•GM;eritPM=tHI,,.j4,t 
& PG =: GH, vel ' QK = KE. Quare ' ri.«w.4.i. 
Pgr. ME = MQ.=: * LD , ideoque gnomon '' '* j' 
RST =■ CE = 4; PM, ac ob W " tommDK «.' a. Vi. 
id eft DBq = s CDq. <J.E.D. 

?ROP. IV. THEOR. 

Si reità Unta AR ex- 
trema ac meiU» rstitm 
feEta fuèrit; totvtt AB 
^ mmirit portimr BC 
vtraiptefimttl quadrata 
trifìafmt quadrati eius, 
quod a motori jkpartìo- 
ikAC. 
N » 

■pefcripto eninì ex AB quadrato AE, & 
completa figura: erit vt antea AF =r * GN. ^.^dc£ e 
SeJ AF r= ): CE, ideoque AF + CE id eli »■ «• ■• 
gnom. KLM H- CF = 2 AF = a GN. Ergo 
addito communi GN, erit AE -4^ CF =ì j . 
GN, id eft, ABq 4- BCq = j ACq. Q. E. D. 
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3«6 EVCLTDtS gtfiAlENT. 
PROF. V. THEOR. 

~ ' *" Wii i»- medii rottane fecetitr^ 

aJjiciaturque ipfi AD ae^iu- 
ìit maiori portimi AC ; erit 



■^"^ fata lines BD extrem* àc 
feai, Cf| maior fwtio ertt fa, quat 
\ reSta linea AB. 



i'fcL^:lt=rp'' 



4 !■ «f-^f- 
1. 98. ». 



H 

<S« raticne fi 

4 princìpio popa t 

Defcripto enira ex AB quadrato AE, & 

ipleta £gura : erit CE =: + CG. Sed 

CE = GE, ^CGi^-ca. Ergo GD =: 

GE,&hÌncHB = AE, ldeftBDX'DA=: 

. ABq. Quafef BD:Abi= AB: DA, & AB 

> AD, quia BD > A6. Hrnc paret ^ Q. 

PROF. VL ^HEOR. 

DA C B ^ "^ ^"'^ ''^"^ 

I— — 1 - ■ i I nalis AB extrema oc nu* 

dtàrMionefeilAfiterH: 
Vtraqut ponto se, CB ifr^t/iotiaUi efi, qtue 
spotome appellatur. - 

, Proclucatur CA, & iìt Ap == J AB. Er- 
go.CDq = ^ 5 ADq. Hmc,'quia AD eft p, 
* érit V CDq p, ac ergo ipfi CD p. Se<l » CD 
'noiitAD. ErgoCD, DA emntp€. ideo- 
que ÀC apocó;ne • erit. Deinde quia AB 
>< BC =V ACq : ACqa(i:p'A? applic^awm 
latimdineih fa'ciét BCqùae proinde" ericapo- 
tome prima. Q. E, D. 




PROF. VII. THEQR, 

A Si pentagoni aequilateri 

ABCDE tres angiili, ftue 

deineept ^é mn^ 4i-'i^fp' t 

^^ittter fi fuerint ae^aìet; 

' ttequiangubim erit finta- 

gonum. 

i. Sint angalt delnceps 
A, B, C nequales. lun- 
gantor AC.BE, FD. In ' 
Ais BAH, ABC erit^ BE = AC, & ang. AEB *• 4- '• 
=:ACB^&ang. ABE==BAC. ErgoBF=:';* '■ 
AF,&FE=»FC. SetlpraetereaED^DC/s. fc" ' 
Ergo'' ang. FED =r FCD, ideoque'' ang-C-a-ax-i 
AED = BCD = A = B. Simfliter demon- 
ftrabitur , ang. CDE i=: B = cuiqae reliquo- 
nim. CÙE.D; 

1. 5it ang. A — C ^ D. lujigatur BD. 
Et quia AB =: BC & AE =r CD, Ài ang. A = 
C: erit * ang. AES àt CDB, & B^ ^ BD, 
itleoque i-a%. BEDai:BDE- Hinc f wcus 
AED = CDE = A =n C. It^m (ie ang. B 
fimilitei' oftendetof. ■ Q, E. D. 

PROP< yiÙ THEOft: 

SipektiigoHi aeìjiiihi'tti,Sf aeqttéanga^ AB. 
■ CDE tiuoi, qui tìeitKif^i funt, ùn^uhi A, B 
fukenduìit reciae /(f,v:if SE, AG: a««r*id .rf 
media r^ione fi nanuafeeenR-f. ^ff* »tmr>u ifi- 
forum portiùttet EF, FC ptmagaA Uttm.At^ ■ 
fint a0qmiet. - ■ ' - " 

Oefcri- ' 
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Defcrìbamr ' eira 
pentagonum cìrculiu. 
Primo in trìangulis 
■AElì&AeBeftSBE = 
I AC, & ang. EBA=: 
' CAB. Hincang.AFE 
' =*iCAB=:'CAB. 
Igimr EF =: f AE. 
Deinde quia ang.FAB 
=:FBA,=:'' AEB, &aiig. B communis .Ai» 
AFB, AEB: enint*Aa ifta aequìangula,& erit 
EB:BA = BA:BF, id eft obAB = AE = 
EF.EB:EF = EF:FB. Eft vero EF >FB, 
quia EB > EF. Ergo BE in F fecatur extre- 
ma ac media ratione, & maìor portio EF ae- 
qualis eli lateri pentagoni AE. Idem fìmili- 
tcr de reÀa AC oftendemus. Q. E. D. 

PROP. IX. THEOR. 

B C ^ tow* iexagoHi DC 

• V/Sf^Sf' decagoni CB in eodem 
f XjyK^eiTcuU ACB defcnpim-um 

\ r* y ^* BD extrema ae medU 

\ \\/ raioMfeBa, Gf maior ip- 

^-•^ — ii^ jfof f^io erit .bexagom 

latufCD. 

: Sit cenmim circuii E. Quia BC eft lami 

decagoni aequilawri: erit circumf. ACB := j 

*. ». 6. BC, ergo AC =r 4 CB. Hinc & ang. AEC * 

'• ì'. •■ = + BEC Sed aiig. AEC = " BCE -hCBE 

t OT.IJ.4. =*» BCE; «t, oi» DC=x CE, eft ang.BCE 
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:;= 2 CDE: quare AEC =: 4 CDE, Eft er- 
go ang. BDE = BEC. Sei! ang. B eft com- 
mnnis Ais BED, BEC. Quare v BD : BE = *■ 1- <^ 
BE:BC, hoc eftBD:DCi=DC:CB. Eft 
autem DC> CB, quia BD > DC Ergo pa- 
tetQ.E.a 

* ScBùl. 
Et cotranlìm, fi qua refb BD extrema ac me- 
dia ntione fecerur: trìt tninoi: pottio BC tatuide- 
cagont ia to circolo, in quo maiot CO eft htat 
lungoni. N«m, eadem dercdpca figura, qui» 
ang. AEC = i BCE, èc ang. BCE ^ 1 CDE = • 
BEC (per 6. 6): erìr circumf. AC=4BC, idso- 
^ue refta BC iatai decagoni. 

PROF. X. tHEOR. 
A 




Si in eirctth ABCUE pent4go»wtt aequiUr 
terum defcribatitr : ìatut ptinagunì AB potejt 
(f hexagmi (f dtfagmi hìùs in todtpt ctrcula 
deftriptmm. 

Suma- 



EVCLIDIS EtEMpNT. 







y. 9.ax. 
I. » 4 
<. J».I. 



Sumatur centnim circuK F, & duutur dia- 
meter AFG, & iuneamr FB. Ab F ad AB 
ducatut pèrpctidicuTaFis FHK, k iungantuc 
AK , KB. Rurfus al» F ad AK ducanir per- 
pendicularts FNLM, & iunganirKN. Igicuc 
quia circ ABCQ = AEDG, & circ. ABC = 
AED: eót eìrc. CG,=: «D, ideoque CGD 
= 2 Qj. Rurfus quia BF = AF, & anguli 
ad H aequales fune, erit* aog. BFH =z AFH, 
ideoqui «ircomf. Bii = " KA, & AlìB = 2 
BK, & tùnoAK erit lacqs decagoni. Similìter 
patet eia dfc BK =: ÌMK = 2 KM. lam, 
quia CGAii AKB , erti ' ciré. CO = BK= 
2 KM. Sed«ire._giB=AKa=2BK. Er. 
I. go » circ. BCG =. j BKll, k otld ing. BFG 
=: • 2 BFlyl. Se4 ang. BFG =r ' BAF -+- 
AbF.sì <2 BAF. Ergo'' ang, BAF=BF.M. 
Quutti' igipir Aa BFA, BFN ni« aequianguia; 
érie>'ABiBr'=BF;BN, iproiude ABX 
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BN t=: * BFq. Rurfus quia ang. ad L refli •*■ »; 
fune, &' AL = LK: erit* atig.LAN=LKN. *■ '■ 
Sed quia «fla AK *= KB, eft ang. LAN = *! , 
-<K8A. Ergo ang. KBA = AKN. <^uare 
in Ai3 aequian^lis ANK, ABK erii BA: AK 
=: " KA: AN, & hinc AB X AN =1^ AKq. 
Ergo ABq == ^ AB X BN -H AB X AN r= ;^ * 
BFq -h AKq, Eft aucem BF lacus ' hexagoni, 
4i AK decagoni, Q. E. D. 

• SthoL 

HÌ£ ^xin fàcllisrem rrademus problematli 
ji. 4 r J» i^aA) circuU pentagenum atqtrìtaUnita ^ 
jieqmmgulfim 4ef(rihtre. 

Super diametro AH 
ex centro C erigattir 
[lerpendiculirtsCD. Bi. 
ieoetur DC in E,8(iun- 
gatur ED, cui cajtiaiuc 
[B aequalis EF. Idnft» 
VD erìi Ulti) pentago* 
ni in circulo ABD da- 
Icribendi, 

Mam quia (per 6. 1) BF X FC -H CEq = 
EFq=EDq=CDq4- CEq: erir BF X FC=z! 
CDq = BCq. Quum ergo fit EF:BC::=:BC; CFj 
«rit BF exirema ac media ratbne fdfta. Sed ma- 
lor portio 6G eft latus hexagoni in circulo A6D. 
■Et^o CF eli lafos decagoni in eodem ( per fch, 
.praec); & hinc DP z= >^ (DC^ -)- CFq) ho» 
pentcgoni, Q, E. F. 





j8« EVCLIDIS ELEMEN'T. 
PROF. XL THEOR. 
Si in circulo ARCDI., rationaletn diame- 
trum habeme, fetìagonum ag^uiUterum defcri- 
itìur.' penta^oui Ufut AB ejt linea irrationn- 
Ut , ^ae minor appellatttr. 

A Sumanir enim > 

circuii centmm F, 
^ & ducantur dia- 
metri AG, BH, & 
iunganir A C , & 
capiatur FK =J 
. AF, quae erit^, 
Nquia AF p. Sei 
_ & BF eft rariona- 

I. rf. ». Ks. Ergo SBK eft (>. Et quia circmnf.ABG=: 
AEG,&ABC = AED:erircirc.CG = GD,&' 
* >;■ ^ ang. CAG = GAD, item ang. ACL=;» ADL 
». 31^1. £rgo!ra„gu|ia(jLfuncrefli,&hincfCL=:LD, 
&CD::=2CL. Eademratione &anguU adM 
redifunt, ficACeft =;2CM. Quia igìtur Aa 
ALC, AFM aequiangula funtierit'LC : CA= 
,. 4. «. MF:FA,&'-2LC:CA=2MF:FA,=«-MF:{ 
^fch.t.5.FA; ideoque 2 LC ; i CA = MF: JFA, id 
'• '*• *• eft CD; CM = MF : FK. Hinc componen' 
„ „^ nendoDC4-CMrCM=iMK:KF,&"(DC-f- 
GM)q:CMq±rMKq:KFq. lam fi AC ex- 
trema ac media ratione fecetur, erit maior 
♦■ <■ '»• eius ponio * = CD; ideoque erit » (DC-h 
+.'fttu.«. CM) q = s CMq. Hinc & MKq = j KFq; 
idcóque*^ MKq efl (!>,& MK p. Et quonìam 
BF = 4 FK ; erit BK = y ÉK, & BKq = if 
N. ^ IO. FKq. Hinc s MKq = BKq , & ób id * BK 

non 
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non f MK. Vtraque tamen p exiftente, 
enintBK, KM p g. Quare MB eft aporo- 
me * & ipJi congruens MK. Dico & MB eflè «• 74. «, 

apotomen quaitam. Sic énim / (BKq 

KMq)=:N.^ Et quìa KFKFBy cric KB t!'* !*■■*• "»• 
FB X. 8H ratiènaii expofitae. Deinde quia 
BKq: KMq = s' i , & conueirenJo BKq : No 
= y ! 4 ; érit " N non C BK. Ergo v MB *■ ■*• **f- 
trit apotome quarta. Hinc, quum fit ABq j «Ì^J^ 
==*MBXBH, erit'ABeAquaevocamr Sci,. 
minor. Q, E. D. ■■ 91 . m. 

• Co»-. Diametet circuii AG ne «gaio A pen- 
tagoni rcgularis riufla & arcum CD a lacere moo- 
iìtu fubrenfum» & lacus ipram oppofìtuin CD ad 
angulos reSos bifrcat, 

PROP. XII. THEOR. 
-^ Sttrtcircuto ABC triaH^s. 

htm atquilaterim A^C def;rU 
1 batur: trianguli iatu/ AB pg. 
I te?aiatHplumefieÌHsX)Aqua* 

y ex tircuH cemro D. 

J5]^<^ Nam, produca AD In E, 
E. quia circumf. BEC eft tertia 

pare circuU, & BE = S EC: erìt BE fexta pars ?.ì.9r.f. 
circuii, idecquerefla BE latus hexagonirr:'"*'- «''•'J'4. 
DA. Et quia ABq-f- BEq =* AEq = 4 ^ ^ 
DAq: erit ABq = 5 j DAq. Q. E. D 
* Scbol. 
i. AEq: ABq = 415. 

«, *'n?^. ^ ^^ '^ *• ^^° «equllatemm eft, - 4. '.!" '' 

«AUFadBCperpendicuIacii". Ereo^DFsiFE. *- cor.l.j 

4. Hinc AF = j FD. . . ' 

Bb A PROP. 
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A C B 



Pyramidem f conjlìtuerg, SS' fpbaert caia- 
vrebenJere data ; atipe etiam demanflrarc , 
quod fpbaerae dtameter A^ efi potenti» Jefqtàat- 
terd ùteris ipjiui pj/ramidit. 
. g, ' Secenir AB inCi«ita,vtAC=iCB. Sa- 
per AB defcribatiir ièmidrculus ADB, &ex 
C ad AB ducatur perpendicularis CD, & inn- 
gator AD. Fiat circulus EFG centro H 
K a. 4> interuallo CD, & in eo defcribanir ' trian- 
gulum aequilaterum EFG. longantur HE^ 
■ " HF, HG. Ex H plano huius circuii excite- 

tur ad retìos HK, quae fiar=AC, & iungan- 
tur KE, KF, KG. EFGK erit cecraedrum de- 
fideratum. 
£. ) dcF u ^' E'^^™'" V*^^ ^"S- ^^^ eft S reaus, ideo- 
*" '■ ' ' qile = ACD, & KH = AC, HE — CD : erit 
^ 4. ,. • KE = AD. Sitniliter KF = AD = KG. 
*, Icmow Et quonìam AB= j BC,& AB: BC=:' ADq: 
, 5„"ftT" l^Cq: erit ADq = 3 DCq = ? j HEq =' 
*. 12. lì! «Fq. Uìt\c EF = AD ,- & ergo FG = GÈ 
= EF = AD = KE = KF = KG. Sunt 
ergo Aa EFG, EKG, FKG, EKF aequilatera tC 
r.atf^def.iL aequatia. -Ergo EFGK eli' tetraedrum. 

^ 2. Pro- 

t Vel potiui Utratdmm; quod & in l«qucatit>us 
iatclligc 
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2. Producamr KH in L vt fir HL = CB. 
Quia" AC: CD = CD: CB: eric KH : HE *■ «r. 8. tf. 

= EH : HL. Ergo femicirculus fiiper KL 
tlefcripnis ? tranfibit per E, &, manente KL, '■ '^'l-*' 
conuerliis traniìbit etiaoi per G & F, quod eo- 
dem motJo uftendetur. Ergo x fphaera data,*-'* '"■ 
cuius diameter eft AB = KL, comprehwidet 
tecraedrum EFGK. Q. E. F. 

j. Quia AB : BC =: ! j : I : -erìt conaerten- 
doAB:AC = }:i. Eft vero BA: AD " = 
AD: AC&hiiicAB: AC = '^ ABqiADq.*. >• "t- 
Ergo ABq = | ADq = | KEq, Q. E. D. *^ ** 

LEMMA. 

Demmfir4«Jnmataemfft,tft AB: BC = 
ADq : DCq. 

Nàn» quia BA: AD :=" AD: AC: ericBA 
X AC = ADq. Et quia AC : CD = " CD : 
BC: cric AC X CB = CDq. Hinc AB: BC 
= -ABXAC: ACXBC = ADq:CDq.".i- »• 
Q. E. D. 

* CoroS. Diameter fphune KL eft fesquial- 
ten alticudinis KH tetraedri infcripti. 

• Sebol. Latus tetraedri FG potencìa eft fis^qui- 
aitemm aUicudinis tetraedri HK. Nam FGqi 
HKq = ADq: ACqr=:. ABq : ADq = ì: a. 

PROF. XIV. PROBL. 
OBatdnm cmfiitugrc, Sf eademfpbaers 
cornar ebender e , qua S^ fyramidem; atque de- 
mor^rure^ fphaerae diamrtrum AB ^ftetuia 
du^Um ejfe tatcrii ipjius oHatdri. 

Bb j Dan 

^""8l- 
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Data dìameter AB bifecetur in C, de defcrì- 
batur fuper AB femicìrculus^ & ex C in AB 
ducattir perpeadicularìs CD, &: DB iungatur. 
Fiat quadranun EFGH > cuius latus = BIX 
' Ex punflo I interfe^Qiiis. diametronun EG^ 
FH pJanq EFGH ad reflios ducanjr KIL,& 
fiat KI = H. = lE, & iungtnrar KE, KF, KG, 
KH,LE,LF,LG,tH. 

M. }. 4. K Nam quia * EI::^IH & ang. EHTeftus: 

fr*7-/. erìt^EHq=zErq. EtqHumKI=IE,»cang. 

*' * "'''^ KIE reftos V; erit & KEq = t Elq. Hinc 
EH=KE. SimiKter KH = HE. Ergo A. 
£KH eft aequilacerum. Eo^em modo often- 
é«mus, reliqua tiiangul'a ^ quotasi bales funt 
EF, FG, GH, HE & vertìces R, L, eOe aequib* 
tera. Et patec omnia haecA^inter fé aeqaa- 

M.fen.8.1. Ka » eflp. Ergo KEFGHL eft • oaaednjifc 

2. j. Quia KI 1= lE r= IL. : fcoiìcìrcuJus 
fupet KL defcriptus trgniìbit per E. Et ma- 
nente KL comierlùs hic femicnrcuhis trmfiiic 
' etiam per F, G, H. Ergo fphaera diametri , 

KL cooiprehendet hoc oSaedrum. Sed ite 
data fpbzaì* Nam opia KE=^EL».& »^<. '" 



n, Google 
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jèmidrculo KEL ^ reflus eft, erit KL^ = * 4- ji. t - 
2 KEq. Eft vero AB = 1 BC, & " AB : BC "■ "^J- • 
= ABq; BDq. Ergo ABq =t BDq = » ' 

KEq = KLq. Htnc diametro datae AB ae- 
qualis eft ipfa KL, ìdeoque oftaedram fphae- 
ra data comprehendimr; & ABpotenria (Ja- 
pla eft lateris oaaedri KE. Q. E. F. & D. 

* CoroS. Oftaedrum conftat e» duabm pjrruni-* 
dibus aeqnalibus, bafm quadracam habenribus, & 
altitudinem aequalem ftniidiametro Iphatne «c- 
cooiicripcae, 

PROF. XV. PROBL. 

e4dcm fphaera cmfehe»- 
derty qua Cf priore j ; af- 
que detnmfirare ffobaera* 
aiametrum AB lateris p»< 
teiaia tripiam effe. 

Ex AB auferatar pars 
N tenia BC, ét.fuper.AB 
deicripto lèmìcirculo, dii-^ 
. catur ad ABperpendicoIa- 
.ìv ris CD, & iungatur DB. 

TplFiat quadratum EFGH 
habens latus :=DB. Ex 
pun^lisEi F, G, H plano 
EFGH ad reftos * cxcì- j ^ ^ 
tentur EK, FL, GM, HN, quarum quaeque fiat 
= EF. lungantur KL , LM, MN, KN. 

I. Qutdem ex conftruOìone fatìs patet Ib- 
tidum genitum dfe * cubum. . Q^ £. F. *• if.^B> 

Bb 4 2.J. 
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ij - 2:3. IunganmrEG,KF, 

KG. Et quìa aiig. KEG 

retìus " eft : femicircult» 

fijper KG tranfibit * per 

£. Rurfus quia '' anguU 

CFEiGFLiefli funt.ideo- 

_ que GF piano EL refla * 

^ N eft',&hinc»ang.GFKre- 

6tus : alius femicirculus 

fuper KG tran(ibit*perF. 

Ideip de reliquis pundi* 

.H,N,M, L oftendetor. 

Quare femicirculus fupec 

KG, manente ISG, conuer- 

tj£ fus faciet fph^eram, quae 

cubum EM comprehendet. Dico autem , 

diametmm KG ~ AB. Nam auia EGq = 

= 6 2 EFq = 2 EKq : & KGq S — EGq ■+• 

EKq ; erit KGq = 3 EKq = ■" 3 BDq. Sed 

,. cor. 8. & quum fit AB := j BC, & AB : BC = • ABq: 

»•«• BDq:eritABq = 3BDq=KGq. £rgo KG 

= AB., Icaque cubus faflns'elt.quein data 

fphaera comprehendit, & diameter AB po- 

tentia tripla eft lateris eius FG. Q.E.F&Di 

r. ib IL * ^^*'''' Q"'" A^ *"* ' ''"" tetraedri fphae- 

rae datae inrcripti: p«et diamefram fphaerae AB 
pofTe luterà tetraedri & cubi in eidem ìnfcripto^ 
. . rum. 

PROF. XVI PROBE. 
JcofaeJrum conjlituere, ^ ladem ffbatrM 
twtfrehgadere , qtm Sf ^ratàHas figurati at* 
<fU4 



5-47. 



qUf etUm Jetmmjlraré, icàfaedri ìatut irratio- 
naUm ffff limam, ^at minor appellafur. 




I. A i)«tae fphaerae di- 
ametro AB abfcindawr 
pars quinta BC , & fupec 
AB defcriptofemicirculo, 
i ducatui ad AB perpendi- 
l cularis CD, & BD iunga- 
I tur, quo interualfo defcri- 
' batur circuii» EFGHr. 
Huic iiifcribacurpentago- 
num aequìlaterum & a©- 
quiangolum Ef GHI. Gir» 
cumferentia« EF , FG , 
GH, HI, lE bifecentur in 
k,L,M,NASiiunSanturKF,FL,LG,GM,MH, 
. Bbj HN. 




■^^^>8l^' 
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HN,NI,I0>OE,EK, item 
KL, LM, MN, NO, OK. 
Erit ergo KLMNO pen- 
tagonum aequìlatenim t[ 
aequtangulwn , ^ EO de-~ 
cagoni laCBs. A puniHs 
E,F,G,H,Iipficiraili 
plano ad reAos engantui 
EP,FQ,GR,HS,IT,ft*i- 
diametro VK fingillatim 
aequales,& iunganturPQ 
QR,RS,ST,TP, PK, KQ, 
QL,LR,RM, MS.SK, 
NT, TO, OP. lam quia EP , IT parallelae* 
funt, erit PT=: EI ', & hinc PT erit Iso* 
pentagoni aequilateti in circulo QRSTP ipfi 
■EFGHl acquali. Idem de reliquia PQ, (^ 
RS, 
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RS, ST demonftrabitur eodem modo. Eric 
ci^o PQRST pent^onum sequìlaienim. Ec 
quia PE eft latus hexagoni, EO vero decago- 
ni: erÌt,obang.PEOretìuni''',P01atus''pen-i'. j.drf.u. 
tagoni in eodem cJrculo. Idem patet de •" '*■ '* 
OT. Ei^o FOT erit A aequilatcrum. Si- 
militer oftendimr, iplk PKQ, QLR* RMS, 
SNTefTeAa aequilatera. Patet etiam ex di- J 

&ÌS KPO, OTN, NSM, MRL & LQK Aa ae- 
quilatera effe. Ex V centro circuii EFGHl 
iplìus plano ad re^os ducniur re^a» in qua 
ex vna parte puntìt V capianrar VX :=: Uteri 
bcxagoni, & XY ^ laterì decagoni, & ex al- 
tera VZ == XY. lungantur PY, PX» YT, EV, 
KZ. Quia VX, PE, funt t pandlelae & ae- 
quales f: erit PX parallela & = ' EV laterì »- cobìIr 
hexagoni, & ang. PXV retìiis», hinc & PXY *-'''^ '^*- 
ìt&as, Quare, quum XY lìt decagoni latus> 
erit PY ^ laceri pentagoni =; PT. Idem 
iunaisTX,VI patet de reflaYT. ErgoPYT 
eli A> aequilaterum. Simìliter aequilatoa 
iìint Aa reliqua , quaram vertex eft Y^ & ba- 
fes funt TS, SR, RQ, QP. Ruriìis quia ^KZq 
= KVq -+• VZq : erit KZ = laterì pentago- 
ni = KL. Eodem modo, iuniflis LV, LZ 
oftendetur LZ ir; KL. Ergo A. LZK aequi- 
laterum eft. Idem oftendetur defìngulis AiSi 
quorum bafes funt LAI, MN, NO, OK & ver- 
tex communis eft Z. Conftitutum ergo eft 
foiidum viginti triangulis aequilateiis coR'* 
tentum, quorum aequalitas etiam patet. Q* 
EF. 

DinliiHinvGoOJ^Ic — 
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■I. Quia VX, XY font 
latera hexaeoni & deca- 
goni: erit + yV:VX = 
VX:XY. Hinc^ YV: 
VK = KV : V2. Ergo 
fuper YZdefcriptus femi- 
circulus* tranfibit perK. 
Similiter quia ZX ^YV, ■ 
&PX=VX, erit ZX: 
XP = PX:XY,&hinc, 
ob ang. ad X reftos, femi- 
circulus fuper ZY tranfi- 
bit eciaiQ per P, Quaro 
qunm idem (ìmiliter de reliquis verticibus 
angulorum icofaedri oftendi poflìt; conftat, 
femicirculum circa ZY manentera totat-um 
tr^tifiturum elle per vercicés omnium angulo- 
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rum icofaetiri, & ergo hoc icofaedrum com- 

prehenltim iri Iphaera diametri ZY. Et quo- 

niam , bifefta VX in W, WYq - = y WXq ; «■ '" * 9-'* 

ZY vero =i WY. ac VX = iWX: erit^^" '*" ** 

ZYq = y VXq. Eft aurem AB = y BC, & 

ABq : BDq = t AB : BC. .Ergo quia ABq v- «w. «.& 

= y BDq = * y VXq = ZYq : Iphaera dia- "' ^' 

metri ZYicOiàedrum compreh^ndens erit da- 

tae rphaerae aequalìs. (ji. E. F. 

3. Denique quia diameter data AB eft p, & 
ABq = y BDq : erit * & BD ìdeoque tota '• 6.AtÌ.i<». 
diameter circuii EFGHI ratiotialis. Hìnc 
quum latus pentagoni KL fit ' minor; & ea- *" "" 'J* 
dem \{L fit quoque latus icofaedri ; pater la- 
tus icofàedrì efìe irrationalem quae minor vo- . 
catur. Q. E, D. 

CcroSar, 
Splnerae diameter potell qaintttplnm eìni <TDie 
•X centro circuii quinqnv icolàedri lacera ambien. 
tK. £t diamerer fpliaerae icofoedro circuinfcrì' 
ptae compullta eli ex larere hexagoni & duplo la- 
terc decagoni) quae in eodem circulo defcriban- 



PROF. KVH. PROBU 

Lodeeaedrum eanfiituere, if eadlm f^hutr» 
eomp-eheadfre qua If pracdiSlai figurati at- ' 

que etiam demonjirare^ dodecaedri lattu f^ . 
irrdtianatem, quae apotome MppeUatur. 

I. Exponantur praedicli cubi ^ duo plana ^, ij, |j. 
ABCD, BCFE, quau iìbi inuicem reda lunt, 
& eorum ftngula lacera bllecentur, & iungaii* 
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.nr GK, HL > HM, 



«.)»* 



% z/X / 


n/)r/)^ 


^/a 




f 

K 
D 




^ 


1 


a. 



*N0. Redae NP, 
PO.HQfecen tur es- 
trema * d hieuia n- 
tione in R, S, X pun- 
lEtìs t in quibus ad 
plana cubi .&c ad ex- 
terìores eìus partes 
exciceritur perpen- 
diculares RV, SX, 
TY, quae fianc air 
quales ipfis RP, PS, 
QT. lunganmr VB, BY, YG » CX , VX , quae 
terminabunc pentagonum dodecaedri. Nam, 
t. 4. I). iunda RB , qub ^ PNq H- NRq = j RPg , Si 

BN = PN, «e RP == RV: eft BRq ='BNq ' 
.. 47. 1. H- NRq = j RVq, ideoque BVq =2' BRq 
-hRVq=:±4RVq. HlftcBV,= 2RV. Sed 
T-r-H- quiaPN = PO,acob idRPs=:*PS! eftVX 
». jj. I. :*:= « RS ;=, pR— I RV. Ergo BV=VX 
Similiter BY, YC, & CX ipfis BV, VX acqua- 
le: oftendentur. Suntaurem hae quinque re- 
aae in vno plano. Nam ipii RV vel SX du- 
canir parallela PZ ad exterìores cubi parres, 
A. j. def. 6. & iungannir ZH , MY* Er quia * HQ : QT 
, .ir:QTrTH,&HQ = HP, acTY=:QT=: 
PZ; eftHP:PZ=YT:TH. Sed HP, YT» 
eidem plano BD ad redos inlìftentes, funt<" 
parallelae. Ergo ZHY «ft ' vna retìa , & pro- 
li, inde^ in vno plano. Pentagonum • ergo eft 
BYCXV.&aequilaterum. Dico etiam aequi- 
angulum elTe. lungamurenim BX,BS. Quo- 
niam NP ié&i eli in R extrema ac media ra> 
tione. 



H- «. II. 
y. ìu a. 
ì. I. 11. 
«. a- Se?- 
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rione, &SP = PR: erit ' NSq 4- SPq =r 5 ». % l^ & 
PNq. HmcNSq-}-SXq=ìNBq,&NSq-h ^ **• 
SXq-HBNq=4NBq, id eft' SBq+SXq = 
BXq = 4 NBq. Ergo BX = 2 NB =: BC. 
Quare in Ais BVX , BYC erìt t ang. BVX = f . l. l , 
BYG Similiter oftendetur niig. VXC =r BYC, 
Ergo peptagonumByCXVeft''aequiangulum. '■ ?■ '^ 
Si igitur ita ad vnumquodque duodecìm la- 
terum cubi eadem conftmancur, quae hìc ad 
lacus BC: figura folida conflituentr , duode- 
cim pentagonis aequilateris & aequiangulis 
& aequalìbus contenta. Q. E. F. 

2, Producacur ZP intra cubutn. Occurret 
ergo diamecro cubi, & ambae fé bifecabunt % *• Ì9- ■'• 
quod fiat inW. Eft ergo'Wcentrum''fphae- '• **" '*' 
rae cubum comprehendentis, & dupla PW:z: ' 
*■ lateri cubi , ideoque PW =: PN. Et quia ^_ j^_ j, 
PZ =PS, erit 2W = NS. Ism quum prae- 
tereaZX = PS,&NSqH-SPq = ìPMq: cric ' 
5 PNq = ZWq ■+■ ZXq := ' XWq. Sed fe^ ,. 4/. « 
midiameterfphaerae cubum Comprehendentis 
poteft etiam''tripluni dimidii lateris cubiPN. 
Ergo XW eft femidiametro fphaerae cubo cir- 
cunifcriptae aequalis. Quare quia W eft cen- 
truin: erit X in iùperficìe fphaerae. SimilU 
ter vertex cuiuslibet rellquorum angulomm 
dodecaedri in fìiperficie fphaerae elle demon- 
ftratur. Ergo dodecaedrum fphaera com- 
prehenfum eft data. Q. E. F. 

j. Quoniam ^ NP : PR = PR : RM, ideo- ju ì-Ut. 6. 
queX NO:RS = RS: ìRN=zRS:RNH-SO; X- 'I- S- 
NO autem > RS, ideoque RS > NR H- SO: 
cric ^ reftae NO extremà ac media raùone l*e- 



y- 'J. 'J- 
». ij. ij. 
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dae maioc porno ip& RS =: VX. Ec qini 
iphaerae diameter, quae " poteft triplum ip- 
fius NOi cft p: cric StNO p; ergo ^ VXapo- 
tome. Q. E. D. 

1. ConU. Et^ latore cubi extrema ac media iu 
rione lèdo , eiiis portio maior eft, dodecaedri btPS. 

* 1. Canti. Liqnet etiam , refVam Tubiendencem 
angulum pentagoni in dodecaedro elle Utus cubi 
in eadem fphacra ìnfcripii, 

PROP. XVHL PROBL.. 

' Latrra quinipu 
fguforum expont' 
rtf^ifatr fevom' 
girare, 

\. Exponanir 

datae fphaerae df- 

ameter AB, & fe- 

cetur in Q Diìc, 

\vtAC=CB,&' 

jÌAD=:iDB. Fiat 

"D L Bfemicircnius AEB, 

&inAB perpendicuiares ducancur CE, DF, 

5t AF, FB iungantur. Et quia AB := j BD : 

.*. eft - AB =1 AD. Hinc quia AB: AD = ^ 

^ ABq : AFq : eft ABq == | AFq, Ergo AF 

eft y iams cetraedri, 

z. Quia ABq : BFq = '^ AB: BD = 3 : i: 
BF eft lanis cubi *. 

3, lunais AE , EB, eft ABq : BEq = ^ AB: 
BC = 1 : 1. Ergo BE eft iatus oflacdri '. 

4. In AB ducatur perpendicularis AG =r 
AB, lun^a GC^a pond^ H ducatur in AB 

-• per- 




ivi.,.! ■.■Cookie 
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perpendicalarìs HK. lam quia HK : KC =: ^ C 4< <• 

GA:AC = 2:i: erit HKq = 4 KCq , ideo- 

que ; KCq =: CHq = CBq. £c quonìatn 

AB =: 2 BC , & AD = 2 DB : cric DB" =: j ♦ J. f , 

CD, ideoque CB = j CD, & CBq = 9 CDq. 

Ergo KC > CD. Fac CL = KC, & in AB 

due perpendicularem LM, lunge MB. Quia 

CBq = r KCq ; eft * ABq = s KLq. Ergo"»- K- S- 

KL eft latus hexagoni ' in circulo quìnque '■""'■'*•'*^ 

icofàedri latèra ambienti! , ideoque AK =: 

LB =' latérì decagoni in eodem circulo, Sed 

ML = • HK = 2 KC = KL = laterì hexa- «. 14. j. 

goni. Ei^o MB eft * latus pentagoni in eo- *■ '"- '^ 

dem circulo, ideoque latus /* icqfaedri. ■ .'^ * 4* 

5. Secetur B F extrema ac media ratione : 

erit maioreius portiaBN latus dodecaedl'i.■Kl.c«.7.^^; 

6. Ex his Ijquet, latéra tetraediri, oflaedri 
ti cubi efTe p 6 diametro AB fphaerae. Nam 

, quarum partium 6 eft ABq , eanim 4 eft AFq, 
trium BEq , & duanim BFq. Ergo^ AFq,=rt'»- t 
} BEq = 2 BFq , & BEq = | BFq. Ico&e- 
dri vero ii dodecaedri latera nec inter fé nec 
ad praedt^rum figurarum latera ibnt in ra- 
ttonibus rationalibus : quia iliim latus' ^ eli 
minor, huius apoiome*. t. tj. i> 

7. Dico MB icofaedri latus maius efle tatere 
dodecaedri BN. Nam " FBq : BDq = AB; » «* «.& 
BD = 3 : I. Sed ADq = 4 BDq. Ergo' ». a. 
AD > FB , ideoque AL > FB. Iuta AL fe- 

fla eft extrema ac metJJa catione?", àmi^iorw. 9. i> 
eius portio eft KL ; hinc quia & KB excr«nia ac 
media xaiìone fefla eft, & eius matoc portio 
■ Ce BN 
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♦ j.*£«.BNeft: erit KL'>BN. Ergo ML = KL 
«»7.i*.>BN, ideoquefMB>BN. O-E-F. 

Scéoi. 
Dico praeter iam MBat ^tu^ffftrju nan 
tm^itm aiiam figurtm f, quae fitbfigurit ae- 
^Uterir if aequiangitlit , ìMttrfi ae^ualihuf 
contvieatur. 

«. icdef.ii. Ex.duobu5 enim angults planis ' noa con- 

ftituitur angulus foli<lus. Ex tTÌl>us autem 

* triangulis aequilnterìs & aequalibus conftirui- 

tue angulus tecraecki, ex quanior odaedrì, ex 

quinte icofaedri: ex ièx autem pluribusue 

r. Éx. n. nullus conftimetur ' , quia fex anguU A ae> 

«u f. fth. quilateri = " 4 Rcéìs. Porro fub tribus 
quadretis continetiir angulus cubi. Sub qua'-- . 
tuor autem pluribusue *" nullus angulus foU- 
dus continerì poteA. Sub tribù» pentagoiiis 
aeqùilaterìs &aequbRgulisacaeqùalìbus con- 
tJnetur angulus dodecaedri. Sub quatuor 
autem pluribusue nullus comprebendetur ^ 

^ •■ feh. angulus iblidus : quia eorum ììunma ^ > 4 
"■ *" re(£Hs. Ob eandem rationem ex aliis iiguris 
polygonis aequilateris Se aequianguUs nullus 
folidus angulus conll:inii pocell. £igo nec 
fieri poteft figura foUda ex figuris planis ae- 
quilateris & aequianguits praeter quinque di- 
tìas. Q. E. D. 

i Ttlein lutcmintelli^t ^orani, cuiilt liliguli Ey 
i lidi aoguli fab ac^c imiltu pbnii mgaùs conti* 

acantf. • 

EV- 
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PROF, L, THEOR. 

Quaf a ettaro A drcm- 
U aiutata ad latta BCfett- 
tagmt •a^mlateri in eedem • 

\ iHreulo deferiti perpendi- 
I adarii dùckmr AD, dimi~ 
dia tjt vtriai^e & eiur 
AC •quae ex cenere^ ^ Ij^ 
ferir dreagom ineedem cir- 
calo defcripti. 
Nam producatur DA in F & E i fiat DG rr: 
ED, fit iungantUf CE, GC lam quìa tota^ 
circumferenria Circuii =^ 5 BEC^ erit dìmidìa 
FCE^jGE.quaeaimiiiiaeft» ipfius BEC>J"^J*J 
Hiiu: quia FC =: 4 CE, erit ^ ang. FAG = 4 Jl w. % 
DAC. Sed FAC = '' 1 DEC Ergo i DAC i- 4- •• 
= DEC=* DGC. Quare AG =« GCi=*' J'-^^'- 
CE, ideoque AD = CE -h ED, & i AD = 
CE -4- AE, id eft, AD := ì CE+t AC Eft 
autetn CE tatus decagoni. Q. E. D. 
LEMMA. 
A' in drath pentagmum ae^tdlatemm di' 
ferìhainT : quad^t^um quod fa ex latere BC 
Ce X ^wi-, 

t Vel verìui Uypfidii Altiandiitii dt quinqae coh 
- . ■ potibui libcr piisr. 




404 EVCLIDIS ELEMENT, 

feraagotà, vna cum qua- 
>P drato ^tudfit ex rtSa^ ^ute 
lìuohu pentagoni laterihas 
jUkenditur, qiàtOuplum e- 
rit quadrati eitu, ^ptae ejt 
ex circuii cerar» A. 

Ex centro circuii A (In- 
canir in BC perpendicula- 
rìs FADE, & iungaturCE, 
quae erit^lams decagoni, item CF, quae duo 
pentagoni latera fubtendet. Et quia FÉ =: 
^\-**°- '■2 AE, erit 4 AEq = FEq =r • ECq ■+• CFa. 
ì. k b- Ergo s AEq = AEq 4- ECqH- CFq =» 
BCq + CFq. CU E. D. 

PROF. IL THEOR. 
iJcm circuiui comp-ebendit dodecaedri feii- 
tagonum ABCDE éricofaedri triangulum FGH 
in eademfpbaer» defcriftonm. 




A B N F tì 

Sit fphaerae diameter KL. lungatur EC, 

. & exponatur ' reih Mt^ talis, vt KLq =: 5 

«. cgi.iti.ij. MNq. Ergo " MN erit quae ex centro circuii, 

perquem icofaedrum deicribitur. Secetur MN 

excrema 2c media ratÌone> & fegnientum ma- 
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ius fitMO, quae ergo ecit" laras decagoni a. j. & fch. 
in eodem circulo. lam quia y MNq:z= KLq '• ''" 
= '^ I CEq; & ì CEq : y MNq = ' j ABq : J*^ & ^,,7 
MOq : erit3 ABq = y MOq. Sed quia FG v. 8. ij- & 
efl: S latus pentagoni in praedifto circulo: erit '^'*' 
5 FGq = • y MSq^-h S MOq = j CEq H- j *' ,o." ij. 
ABq z^'iy quadrarts eius quae eit ex centro cir- »■■ iwnm» 
culi circa AlìCDEcircumrcripti. AtquiyFGq^^^^ / 
=zt i^ quadratis eius quae eft ex centro cir- 
cuii circa FGH defcripti. Ergo circuii circa 
ABCDE, & FGH circumfcripti aequaies funt. 
<i. E. D. 

PROF. III. THEOR. 




Sifuerit pcntagonum aequilatermn^ aeqm- 
anguban ABCDE, ^ circa i^fum circubu f a 
centro F autem ad vmtm lattu Ab- perpetuUcm' 
UrU TG duSa fufrit : quod triciet fub vm Ut- 
fere ARlfperpendicuhriTGcoHtviffurJuper~ 
jiciei dodecaedri efl aequak. Icem 

Si fuerit triAmuUtm aeftihtenm HKL, O* 

circa ipfum circwut, Cuiui centrum M, (f ai 

eo ^erpendicularit MN: quod triciei fub HK, 

MN ceminetur fuperjìciei icofaedri aeftaU efi. 

Ce } j.Iu.n- 
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1. lungantiH- AF , 1^ Quia y AB X FG 
= •■ IO A AFB = 2 pemagoois ABCDE : erit 
jo ABXFG=:uABCDE=faperficiti 
dodecaedri. 

2. Iffligamia- HM, MK. Qma'jHKX 
MN = fi A HMK = 2 A HLK : erit jp. 
HK X MN = 2o A HKL = fopecficiei !(». 
feedri. Q.E»D. 

CoroM. 
Eigo (Hpcr&iec dodecacM %R ad làperi^efei 
Scafaedcl in eadem fphaera, ut Eeftangulnin- fnb> 
ìuen psutagonl & pcrpesdiciilai^ e> centro ciò 
culi cÌFCum&FÌ{7ti ad ithu) du^ ad reftaagnlum 
fiib lacne tmanguli & peipendicularì ex ceatvk 
circuii circa ttiaiiguluiii dtfcrìplL 

PEOP. IV. THEOR. 

jTl dodecaedri Jiferficiet 
adfuperficiem ùolaedri^ ita 
eft iMut cvBi A ad icofaedri 
latMs BC 

Circulo. ROD qui icoA- 

edri triangulum y ideoque 

& dodecaedri peatagoDum» 

' comprehemltt » infcriba- 

mr pentagoi^ tams CD^ & txianguli CB. Ek 
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centro E ad BCCDdocantur perpendiculares 
EF, EG. Producatur EG in H , & iungatur 
CH, quae eric Uris decagoni. Hint; u EH 
-f-HCextrema ac media ratione fecemr: erir 
* EH maior pomo. Sed EG ="i'EH -hilf ^' 
HC,&EF = ^ i EH. Ergo dwplae ipfiiwEG ♦". i- fch. 
extrema ac media ratione leàae maior porào "■ 'J- 
erit 2EF. Sed ipfius A extrema & media ra- '^^^ ^" 
rione feSae maior poitlo *1 eft CD. Quare ^ *. 7. ij.' 
A : CD = EG : EF ; tdeoque A X EF == 
CDXEG. Eftergo A:BC=* AXEF:*-'- t 
BC X EF ?= CD XfEG : BC XEF =• do- « "" P«^ 
decaedri iùperlìcies ad icofa«dri rupei£ciem. 
<i. E.D. 

PROF. V. THEOR. 

©QmW;et rt^a tìnta fxtrt^ 
ma ac media rattam^ fiS^t 
qudm rtìtouem baòstea^quae 
fùtefi ^tadratum totim Cf* 
^uadratum maiorir ^ortioaift 
■p. ■ adcam, tptae pottfi quadra- 

Qi [ tum toiiui a fuadrMiimmÌBO~ 

X) i ris f ortìmù, tandem bsbet Oh- - 

HìatutA.»dlatmic(facdnh. 
Sit entm circulus C 15., qm capit icofaedri 
triangutwD & dodecaedri pentagoatim in ei- 
dem fpbaera deicriptorum. Ex eius centro 
D ducarar vtlibet reiia DE, quae exttefna & 
inedia ratione fecemr» vt maior eius. portitì 
fit FD. Sit G latus dodecaedri, quae ^ «it _ 
maiOr pomo re^ae A extrema mediaque xa- ' tj. ^' 
Ce 4 clone 



ogk- 
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tione feiftae. Et quoniam 

B Iatu5 trìanguli icofaedri in 

, circulo C efl: , erit fiq ^ v j 

' DEq. Sed DEq -h EFq 

*• ♦■ >ì- \. y = * J DFq. Ergo Bq:DEq 

.EFq = DEq:DFq=« 

Aq:Gq,4ching Aq: Bq = 
j^i ' I Gq : DEq 4- EFq. Sed 

quum G iìt latus pentagoni 
«. fch. 9. & dodecaedri jn circulo C; & ^ DE lams de- 
•• '«-'^ij. **E°"' '" eodem : erit Gq ■=■ ' DEq -h DFq. 
Quare A:B = v'(DEq+DFq): v' (DEq 
-i- EFq ) , & ergo ', qualibet refla extrema (e 
media rauone fefla, quam lationem habet ea 
quae poteft &c. Q. E. D. 

PROF. VI. THEOR. 
Vt latui cuòi ad ieofaedri latus ^ Ha eft dth 
AeaedrifolUum ad foliAtm icofaedri. 

Quia enim idem circulus pentagonum dode- 

5. «. 14. caedri&triangulumicofaedri^ineademfphae* 

racapit: Ci e centro Iphaerae in planum huius 

circuii intelligatur dufla perpendicularìs ; erunt 

pyramides, quaepenfagonum&triangulumba- 

feshabent,aequea1tae. Vt ei^ pentagonum 

>. C n. ad triangulum , ita eft ' dodecaedri pytanùs 

ad pyramìdem icofaedri ; ac proinde vt u 

pentagona ad 20 triangula , ìd efl: vt fiiperfi' 

cies dodecaedri ad fupetfìciem icolàedri, ita 

dodecaednun eft ad icofaedrum. Nam quia 

perpendtculares ex centro fphaerae in circa- 

los in fphaera aequales du-itae, in centra eo- 

nun circulonuu incidunt> & ergo aequales 

funt: 
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fiint: dodecaednim in iz, icofaednun in 20 
aequales ' pyramides , in centro fphaerae ver- 
tices habentest diuidimr, EU ergo 'vt lattu *• ♦• *♦■ 
cubi ad icoiaedri latus, ita dodecaedrum ad 
i<;oiàedrum. Q. E. D. 

PROF, va THEOR. 
^*~~ — ' — '^ AB, CD extrema ac me- 



C F D dia ratUme feBae fuerint: 

trura TMioret porfiona AE, CF x» tatae AB, 
CD. 

Namquia^AEq = AB XBE,&CFq = *- i?- <• 
CD X DF: erit 4 AB X BE: AEq = 4 CD 
XDF!CFq,&componendo^(AB-4-BE)q.»^8.«. 
AEq = (CD -h DF)q: CFq. Quare • AB"; "" * 
-4-BE:AE= CD ■+- DF : CF, & compo- 
nen((o 2 AB: AH = 2 CD : CF, & alterne AB: 
CD = ^ : CF. Q. E. D. 

ComSgf. 
Dodecaedrum Se ico(àedmm in eadem fphae^ 
eandem inter le radonem habenr , quam , fi refta 
Unea extrema ac inedia ratìone lecetur, habet ea 
qnae poteft quadrata totliis & maiorìs ponionifi 
■d eam qaae poteft quadrata totius & mìaorìi 
pottioiiis. 
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EVCL r DI s 

ELEMENTOR VM 

LI B E R XV. 

PROP. I. PROBL, 

H /» dato euh ABCDEF- 
GH gyramùletn dejiribt~ 
rt. 

Ducautur diametri qu»- 

judrAtonun GA, GÈ, GC, 

EA, EC, CA, quae omnes 

* incei fé aequales JìinL 

Ergo niangula EGC, E AG, 

A B AGC, EACiÙHtaequilate- 

ra, & aequalìa. ProHKleEGCAtetraedràmeft, 

(1. 3T. de£ )k (^>ibi aiiguiis iniìfteiu, & ergo ipfì inJÀripcuBi'^, 

Q. E. F. 

PROP. ILPROBL. 

In data fyramUt ABOE> 
effae^hvm defcribert* 

'* fiifecemiu- lacera tetrae- 
dri in punflis E, F, G, H, K, L. 
Haec puD^ connedantur u 
^ reflis, quac-omnes ioter fé* 

aequales eiint. Quare oda 
triaf^^a, quae baìès habent 
reOas HG, GL» LE, EH & vertices K, F, ae- 
quilateia erunt & aequaliaj &foUduiniìibtpris 
com- 



..Cou;, 
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comprehenftun oAaedruineiit;,dato tetraedro 
in^ipnim. Q;. E. F. 

PROF, III. P,ROBL, 

CDE^G oBAtdrum 

déferihért, 

Somantur ' qu»> fc 1, 4; 

dratoram <^Dtra K, ' 

'^UM,N,0,P. lun- 
ule 12 redae ML. 

LN, NP &c. con- 
7R ftiment oftacdrum. 

Nam per P, N, O. 

M, ducanmr late- 
rìbus quadrati AC parallrfae QR,RS,ST,MQ» 
quae iisdem lateribus , & ergo inter fé getiua'- ■ 
les emnt, {*Patet vero has reftas fc mutua 
tangere ; quia ' (^ » ST eaadem ED , & QR» 
SReandemGB.&NR, QReandem AH&c.hi- 
fecant). Ergo anguli MQP» NRP * fiiat tefiti. •. m^ ■; 
Hinc quia MQ, QP, PR, NR, quippe aequa- 
lìum TQ. QR, RS diraidia, aequantur; erit 
MP = *PN. SiaùUter ofteaditur, MP»OM, ^ ^, ^ 
NK, NL & relìquas acquari. Ergo 8 trlari- 
,gula, quorum v^tìces L, K, bafes lacera qua- 
drati MONP, fui» aequilatera & aequalia, Se 
conftituunc ergo o^ednuu cubo inicripruin. 
Q. E F. 
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4u EVCLIDIS ELEMENT. 
PROF. IV. PROBL. 

In dato oBaedrg 
ABCDEF cubum , 
defcriha-c. 

*Lateraquamor 

trianguloram py- 

- ramiiiis BCDEA bi- 

''^^ fecenmr in M , N, 

O, P, & iungannir 

MN,NO,OP, PM, 

quae aequales ' fune 

interfe, & paralle- 

S. 8. (f. ' lae* lateribus qua- 

: 14. ij. drati ' BCDE, & proinde " angulos reflos in- 

«. 10. u. ter fg comprehendunt. Quare MNOPeftqua- 

dratum. Deinde bifetìis lateribus huiusqua- 

drati in G, H, K, L, iungannir GH, HK, KL,LG, 

Jt. s. fch. quae' font aeqiiales , & angulos reflos *■ com- 

'^•'■, prehendunt; quia anguH, quos cum reflis 
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)». I. 



MN,NO,OP,PMfaciunt, femirefli^ funt. 
Ergo GHKX eft quadratum. Si in reliquis s 
pyramidtbus oflaedri eadem fiant : confti- 
tuentur 5 alia quadrata ipfi GHKL aequalia, 
& cum ipfo cubum terminantìa, datooàae- 
dro infcripmm. Q, E. F. ^ / 

PROP. V. PROBL. 

In dato ictfafdra Jcdecaedrum defcrtherf. 

$\t ABCDEF pyramis icofaedri, aiius bafis 

pentagonum ABGDE. lungantur centra cìr- 

culonim, in triangulis AFB ficc. infcriptonini, 

reftis GH, HK.KL, LM. Dico GHKLM 

effe 
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eflt pentagonali) dode- 
caedri inlcribendi. Nam 
^reaaeFG,FH,FK4:c. 
y^'produtìae bifecabunt ' »■ 4-t 
latera pentagoni in P, 
N, O &c. quia ' bife- t- 4- 1. 
cant angulos ad verti- 
Q_ ces F triangulomm. 

lungantur PN, NO, quae proinde aequales 
enint '. lam quia ' F^ = FN r= FO , ac * •. it fc 
FG = FH = FK : enint OH, HK ipfis PN, ^ * ^^ 
NO * parallelae, ac inde erit t PN: GH = f'a.Ich.4.tf, 
NF : FH = NO : HK, ideoque GH = HK. ' 
Similiter HK = KL &c. Porro quia ang., 
GHK ' = PNO , ac HKL = NOQ &c j ang. ». io. n. 
autem PNO^*" NOQ, quia ambo funt comr-V^^'f' 
piementa aequalium ' angulomm in N, O ad 
duos reOos: erit ang. GHK == HKL&c 
Denique ex punito fublimi F in pianura AB* 
CDE dufhim intelligatur perpendìculum, & a 
punflo , in qjo plano occurrìt, du^e lìnt re- 
Qae ad punda P, N, O, Q, quae cum perpen- 
diculari angulos" reSos écient. Illi* quae l^ 4. k 
per P dui£la eft, parallela intelligatur alia per 
G, & a pundo, in quo haec tli^ae perpendi- 
culari occurrit, ducantur reflaead H,K,L,&c. 
]am quia' perpendicularls. iUa a re^ per G 
dutìa fecatur in . ratione FP : FG = FN : FH 
:= FO : FK 6:c : patet reliquas redas a putidis. 
H,K, L ad perpendioilarem du^as parallelas*'; 
•cITe illis, quae in plano ABCDE ad eandem 
du^ae fune, ac ob id angulos re^s cum per- 
pendi- 
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pendìcularì 'lacere , Se 
proinde^ in vnoOlnnes 
V-M plano efie. Vnde pa- 
■yEret» GHKLMeiTepeiH 
tagonum aequìlaterum 
& aeqmangulmn , ideO" 
que, a in reliquis vn- 
^ decim pyramidifeus ìco- 

Èedri eadem conftruxerìinm»prDditura elle » 
peniagona huiuìnKxU, qme conftkuent do- . 
deciednim ìcofaedro infcrìpoinu Q. Ei, F. 

. PROP. Vk PROBU 

9tn. • 

K Quìa icofòtdrum conrinemr io triangu- 

, Us, & VHum tmngBlum } laterìbus; fingull 
vero latera bis fumunturt numenis latenim 
«rìt dimldìus {aQ\ ex ^o & j, qui di jo. Si- 
milttec dodecaedri latenun numerus eft di- 
midias hSA. ex 12 & 5 » qni eft }<x Et iìc por- 
ro in cubo, & rcltquis) inueniemus numerum 
iacetuni) iùmeiues dimldium SaSii ex nume- 
ro planoram il numero lacenitB vniuscuiu»> 
que plani. 

2. Nummun auiem latignlotum folidartun 
in hit figuris habebimus , fadam ex numero 
ilguranim planarum <Sc numero angulonim 
plantinim in vnaqaaiibec diuìdentes per nu- 
merum angulorum planonim in quolibet fo*' 
Udo angule. &c in.ioolàedro- fa^m ex to 
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& j, quoti eft tfo partientes pecj, habebimui 
iz an^ilos folidos. Q. E. F. 

PROF. VII. PROBL. 

Phaamm^ i^mm Jùi^uIaT ^pdn^e fffiru 
eofiintray mcUìUtimem tmtenire, 

1. De cubo maiiifeftum eft, eìus plana ad 
Jè inuicem rc^ eflè. 

1. Sit tetraedri ABCD eX- 
pofìtum vnum triangulunt 
ABD, in quo a vertice B ad 
latus AD dufta fit perpen- 
^ dicuiaris BE. Si centris A» 
C D, internano BEdefcribantui? 
dao citcuU , & a pundo fetìtonis ad centra A, 
D iungantur redae: angulus, quem contine^ ^ 
bunt, erit inclinatio planorum. Nam iunga* 
tur in altero triangulo ACD reéb CE. Et 
quia» DE = EA: erit CE etiam: in AD per- » C^ j. > 
pendicularis. Sed quia BCq =s ABq = 4- +■ 47it 
AEq-hEBq,&EAq<''CEq: EritBCq< *„. ,^ 
CEq -h EBq, & ergo" ang. CEBacutus.,*. ij.^ 
Qiiare CEB erit inclinatio ^ planorum tetrae-f'*'''*^''' 
drU Hinc quum fit CE = EB,& BC=r AD,, 
manifeibim eft,- praedi^ conflmSione inue-; 
nirì anguluinY=: BEC ^= ìnclinatìom plano- y.u.M.i; 
rum. Q. E. F. 

3- A latere ottaedri dercribatui quadratum, 

ducatur eius diameter BD, & centris B, D in-. 

•teruallo perpeitdijtulsri i quae a vertice ad; 

. ' bafin 



^ 
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^ ba£n trianguli in o^edro 

duclnir, defcrìbantur duo 

circuii. ReSae a feftione 

circulorum ad B, D iuniftae 

continebunt angulum aequa- 

lemcomplem^to ìnclinacio- 

^ nis ad z reftos. Sit enim 

ÀBCDEpyramis otìaedri, 

,& BF perpendicularis in Ao ABE. luntìa 

DF erit perpendicularis in AE & = ìpfi BF. 

>■ 'P. <■ Hinc BFq -h FDq = 2 BFq' < 1 ABq. Sed 

,. u.1. BDq = zABq., Ergo BDq> BFq + FDq, 

4, cdd".!!. ac ob id • ang. DFB obtufus, Ergo BFD* 

= complemento ìnclitiatlonìs planonim oStz- 

n. la. &8.1. edri ad 1 reflos. Datut ' autem ang. BFD 

difla conftruaìone. Q. E. F, - 

4. A lacere icofae- 

dri, defcrìpto pentago- 

gno 3equìlalterò& aequi- 

anguIoABCDE ducatur 

rtStsi BD angulum pen~ 

lagoni C lìibtendens, St 

centris B, D inteniallo 

perpendiculari cuiusuis e triangulis icofaedrì 

defcribantur duo circuii , a quorum fedone 

ad B , D iundae reétae continebunt comple- 

mentum inclinationis planorum ad 1 re^os, 

• Sit enim ABCDEF pyramis icofaedrì , & BG 

perpendicularis vnius trianguli: erit DG per- 

pendiclilarisproximi trianguli. Et quia BG<* 

BC: erit ' ang. BGD > obraib BCD, ideoque 

^fe obcufusi Quare BGD complementum 
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érit incllnarionis planorum icofaedri. Et ma- 
nifellum,eft hunc angulumdari praedi^la con- 
ftniaione. Q. E. F. 

A^ IC y. Expofito pen- 

tagono dodecae- 
s^ dri ABCDE, & 
" l' ÀjiimÙa refla AC, 
/ anguluHi pcntago- 

j^ -^^ ni fub tendente, 

'' "■ centris A, C inter- 

uallo FG reSae a puntìo F bìpartitae feflionis 
iprrns AC in latus pentagoni parallelum ED 
perpendicularis defcrìbantur duo circuii, & 
leÉXas a legione ad terminos AiCdudaecom- 
prehendent complemeiitum incUnationis pla- 
norum dodecaedri. Nam quia" AC eli ùcils n. 17. tj. 
cubi, a quo dodecaedmm defcribitut: po- 
natur ACHK .è(Te vnum quadratomm illius 
cubi. Ergo erit KH le&n fubtendens angu- 
lum in pentagono adiacente, quod Ut EKM- 
HD. E* G ad ED ducatur perpcndicalaris 
.GL,& iungaturFL. EtquiaED,ACfuiit pat- 
allelae: ericCF in AC perpendicularis ,~ ergo 
per centrum circuii pentagono ABCDE cir- 
Cumfcripti tranlìbie ^, 6c ED bifecabit /* in a. cor. 1, j. 
G. Hinc fimiliter GL bifecabit ipfàm KH. f^ *■ *• 
Quare F L = ' A K = A C. Et quia per- '* '^ 
pendicularis ex G in, FL cadens ^ "1 AE> 
& 5 FL ^ i AC ^ > i AE: erit | FL maior » » „ 
perpendiculari ex G in FL dufla, & ergo an- ' 
gulus, quem eacum GF contìnet, maior ìpfo 
GFL. Hinc quia " haec perpendicularis bì- 
Dd fccat 



^ 
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fecat ìpfam FL, 
erìtang. LGF >• 
GFL -h GLF, 

ideoque ebtuliis, 
& ob id comple- 
metinim inclina- 
tionis pentagono- 
rum dodecaedri. Sed quia ex modo didis 
eft FG = GL, atque oftenfa eft FL = AC: 
patet,dari ang. FGL per traditam conftrudio- 
nem. Q. E. F. 

FINIS 

ELEMENTORVM EVCLIDIS 
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